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Prefácio

Caros formadores e formandos

O Ministério da Educação e Desenvolvimento Humano coloca nas vossas mãos o Manual de 
Matemática para a Formação de Professores do Ensino Primário.

Este é um instrumento de trabalho que irá orientar a vossa aprendizagem nas actividades 
diárias de formação e da educação dos futuros professores. Resulta de um trabalho de coo-
peração entre os Governos de Moçambique e do Japão, representados pelo Ministério da 
Educação e Desenvolvimento Humano (MINEDH) e a Agência Japonesa de Cooperação 
Internacional (JICA), respectivamente.

Os conteúdos abordados são dentre os mais determinantes do conhecimento programático 
do currículo do ensino primário e pretende-se que os formandos aprimorem o seu domínio 
para uma correcta interpretação dos programas escolares.

A abordagem metodológica do ensino de diferentes temas constantes deste manual deve ser 
vista como uma sugestão, assumindo que os formadores e os formandos devem explorar 
com proactividade outros procedimentos didácticos de abordagem de acordo com o contexto 
e com base na sua experiência ou consultando outros materiais bibliográficos.

O manual trata de conteúdos do ensino primário, procurando, por isso, garantir uma correla-
ção entre a formação de professores do ensino primário e as exigências do seu desempenho 
na prática pedagógica do futuro professor. 

Trata-se de um manual elaborado num contexto multidisciplinar que abrange competên-
cias profissionais de docência, a formação da cidadania planetária, a moçambicanidade, a 
interculturalidade e outros valores que contribuam para que o futuro professor assuma uma 
postura irrepreensível na sociedade.

O sucesso na utilização do manual depende, em larga medida, da vossa dedicação na inter-
pretação correcta do que nele está preconizado. Assim, apelamos para que todos os interve-
nientes na área de formação de professores usem este material como instrumento de garantia 
de qualidade de formação e do profissionalismo dos futuros professores para o sistema edu-
cativo moçambicano.

Conceita Ernesto Xavier Sortane
Ministra da Educação e Desenvolvimento Humano
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Introdução

A Matemática desempenha um papel decisivo na resolução de problemas da vida diária. Ela 
proporciona uma oportunidade para os formandos desenvolverem competências para aplicar 
o cálculo e as medidas na resolução de problemas, compreender o mundo e actuar nele de 
forma significativa.

É um conhecimento poderoso para a interpretação e compreensão do mundo, domínio da 
natureza, da técnica e construção de conhecimentos em outras áreas curriculares. 
O presente Manual de Matemática para Formação de Professores do Ensino Primário é um 
contributo didáctico-Pedagógico para o desenvolvimento de competências em Matemática, 
pelos formandos ao longo dos anos de formação cumpridos, com enfoque no cálculo e geo-
metria do ensino primário.

Espera-se que o uso deste Manual concorra para os seguintes resultados de aprendizagem:

•	 Desenvolver capacidades de cálculo e de resolução de problemas;
•	 Formar noções de orientação espacial e dos sólidos geométricos;
•	 Usar figuras geométricas no plano (triângulos, quadriláteros,círculos e outros polígonos) 

na interpretação da realidade;
•	 Representar, interpretar, fazer inferências e apresentar dados numéricos como base para a 

tomada de decisões pedagógicas;
•	 Estabelecer a ligação entre a Matemática, a vida e os saberes locais.

O presente Manual de Matemática para a Formação de Professores do Ensino Primário, 
contempla  capítulos e subcapítulos que garantem a cobertura de todas as unidades temáticas 
prescritas nos programas das diferentes classes do ensino primário. 

No final apresentam-se as soluções das actividades sugeridas nos capítulos. 
O  Manual é composto  pelos seguintes capítulos:

I: Conjuntos e elementos
II: Números naturais e operações

III: Divisibilidade de números naturais
IV: Fracções
V: Números decimais e operações

VI: Razões e proporções



VII: Espaço e forma
VIII: Grandezas e medidas

IX: Percentagem
X: Correspondência

XI: Tabelas e gráficos e estatística

Cada capítulo inicia por uma situação-problema cuja resolução passa pela mobilização de 
conhecimentos e saberes relacionados com o capítulo. Esta estratégia tem em vista o desper-
tar de curiosidade nos formandos, levando-os a uma actividade intelectual que permitirá uma 
aprendizagem significativa dos conteúdos envolvidos.

Em seguida explora-se a situação-problema apresentando-a em figuras ou esquemas, sempre 
que possível, por forma a facilitar a sua percepção e consequente resolução.
No fim, apresenta-se um resumo que destaca o conhecimento principal do capítulo.  
 
No final de cada subcapítulo, apresentam-se exercícios, questões e actividades que os for-
mandos devem resolvê-los aplicando os conhecimentos adquiridos e garantir a resolução de 
problemas do seu quotidiano relacionado com aprendido ao longo do capítulo.



O Manual de Matemática para a Formação de Professores do Ensino Primário foi concebido 
de forma a ser usado pelo formando nas instituições de formação de professores, durante a 
sua formação e por este ainda, já na qualidade de professor, como fonte de consulta durante 
a preparação das suas aulas.

Durante a formação, cada formando terá à disposição um manual. No final do Curso, os for-
mandos devolverão os manuais a instituição de formação para que, por sua vez, os conserve 
para os próximos formandos. 

As Instituições de Formação de Professores são responsáveis por manter e gerir os manuais 
na biblioteca ou noutro local adequado, no qual os formandos poderão levantá-los, por em-
préstimo, mediante a sua solicitação. 

Na impossibilidade de disponibilizar um exemplar impresso a cada formando, já professor, 
a instituição de formação providenciará este material em versão electrónica, sendo que 
cada graduado receberá, no acto da graduação, um CD contendo o Manual.

Caro formando!

Agora que já tem uma ideia geral sobre o seu Manual de Matemática, aproveite-o bem e te-
nha uma formação que lhe desenvolva competências profissionais de docência para o ensino 
primário.

Lembre-se que o Manual é propriedade da instituição de formação, por isso recomendamos 
o seu bom uso e conservação para que sirva para outros colegas.

Os Autores
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Capítulo I: Conjuntos e elementos

1. Introdução ao estudo de conjuntos

Num dado cesto há uma colecção de frutas, nomeadamente: ana-

�Q�i�V�����E�D�Q�D�Q�D�V�����S�D�S�D�L�D�V���H���O�D�U�D�Q�M�D�V�����F�R�P�R���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R���L�O�X�V�W�U�D�����$��

esta colecção de frutas denomina-se conjunto, ou seja, conjunto 

�G�H���I�U�X�W�D�V��

�8�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H�V�L�J�Q�D���V�H���S�R�U���X�P�D���O�H�W�U�D���P�D�L�~�V�F�X�O�D���G�R���D�O�I�D�E�H�W�R���H���U�H-

presenta-se por chavetas ou diagrama de Venn, sendo estas duas 

�I�R�U�P�D�V���~�W�H�L�V���S�D�U�D���L�O�X�V�W�U�D�U���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R�����3�R�U���H�[�H�P�S�O�R�����R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H��

frutas pode ser representado por:

�)��� ���^�D�Q�D�Q�i�V�����E�D�Q�D�Q�D�����O�D�U�D�Q�M�D�����S�D�S�D�L�D�`���R�X���S�H�O�R���G�L�D�J�U�D�P�D���G�H���9�H�Q�Q��

�D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D��

�$���F�D�G�D���R�E�M�H�F�W�R���G�H���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���F�K�D�P�D���V�H��elemento�� 

�$�V�V�L�P�����D�Q�D�Q�i�V���p���H�O�H�P�H�Q�W�R���G�H���)�����G�L�]���V�H���T�X�H���D�Q�D�Q�i�V���S�H�U�W�H�Q�F�H���D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���D�Q�D�Q�i�V��

� ���)��

�0�D�Q�J�D���p���X�P�D���I�U�X�W�D���P�D�V���Q�m�R���p���H�O�H�P�H�Q�W�R���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)�����(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���P�D�Q�J�D���Q�m�R���S�H�U�W�H�Q�F�H��

�D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���P�D�Q�J�D���� ���)��

�2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���W�H�P�������H�O�H�P�H�Q�W�R�V�����(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���R���F�D�U�G�L�Q�D�O���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���p�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��

���)� ������

�������)�R�U�P�D���G�H���G�H�¿�Q�L�U���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R

�$���X�P�D���F�R�O�H�F�o�m�R���G�H���R�E�M�H�F�W�R�V���F�R�P���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���F�D�U�D�F�W�H�U�t�V�W�L�F�D��

�F�R�P�X�P���F�K�D�P�D���V�H���F�R�Q�M�X�Q�W�R��

•	 Quando um elemento a���S�H�U�W�H�Q�F�H���D���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���$���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��Aa �  e 

lê-se a pertence ao conjunto A��

•	 Quando um elemento b não pertence a um conjunto A�� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H

Ab ��  e lê-se b não pertence ao conjunto A��

•	 �$�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�H���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���F�K�D�P�D���V�H��cardinal do con-

junto �����R���T�X�D�O���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H���S�H�O�R���V�t�P�E�R�O�R��#A e lê-se cardinal do con-

junto A��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���D���V�H�J�X�L�U���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�V��

�$��� ���^�������������������������������������������������������������������`���H���%��� ���^�1�~�P�H�U�R�V���t�P�S�D�U�H�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�������`��

�4�X�D�O���p���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���H�O�H�V�"



14

�8�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���S�R�G�H���V�H�U���G�H�¿�Q�L�G�R���S�R�U��extensão�����T�X�D�Q�G�R���V�H���H�Q�X�P�H�U�D�P���W�R-

dos os elementos do conjunto ou por compreensão�����T�X�D�Q�G�R���V�H���G�H�V�F�U�H�Y�H��

a propriedade comum dos elementos do conjunto��

Um conjunto com apenas um elemento chama-se conjunto singular.

Um conjunto sem elementos chama-se conjunto vazio e representa-se 

por { }  ou Ø��

3. Conjuntos singular e vazio 

�������'�H�¿�Q�D���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���S�R�U���F�R�P�S�U�H�H�Q�V�m�R��
(1) �$��� ���^���������������������������������������������������������`������ �%��� ���^���������������������`(3) �&��� ���^���������������������������`

(4) �'��� ���^�����������������������������` ������ �(��� ���^�6�H�W�H�P�E�U�R�`������ F = {1}

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�H�¿�Q�D���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���S�R�U���H�[�W�H�Q�V�m�R��

���������$��� ���^�G�L�D�V���G�H���V�H�P�D�Q�D�`

���������%��� ���^�P�H�V�H�V���F�R�P���������G�L�D�V�`

���������&��� ���^�Q�~�P�H�U�R�V���t�P�S�D�U�H�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�����`

���������'��� ���^�Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�������`

���������(��� ���^�G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H�������`

���������)��� ���^�Q�~�P�H�U�R�V���S�U�L�P�R�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�����`

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�D�U�G�L�Q�D�O���G�R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���L�Q�G�L�F�D�G�R�V���Q�R�V���H�[�H�U�F�t�F�L�R�V�������H������

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'��� ���^�Q�~�P�H�U�R�V���S�U�L�P�R�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�������`�����&�R�P�S�O�H�W�H�����X�V�D�Q�G�R���R�V���V�t�P-

bolos �  ou �� ����
(1) �����«���' ������ �����«���' (3) �����«���'

(4) �����«���' ������ �����«���' ������ �����«���'

�)�D�F�L�O�P�H�Q�W�H�����F�R�Q�V�W�D�W�D���V�H���T�X�H���V�H���W�U�D�W�D���G�R���P�H�V�P�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R�����$���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�V�W�i���D�S�H�Q�D�V���Q�D���G�H�¿�Q�L-

�o�m�R���G�R�V���P�H�V�P�R�V�����2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���$���H�V�W�i���G�H�¿�Q�L�G�R���S�R�U���H�[�W�H�Q�V�m�R�����S�R�L�V���H�Q�X�P�H�U�D���V�H���X�P���D���X�P���R�V���V�H�X�V��

�H�O�H�P�H�Q�W�R�V���H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���%�����S�R�U���V�X�D���Y�H�]�����H�V�W�i���G�H�¿�Q�L�G�R���S�R�U���F�R�P�S�U�H�H�Q�V�m�R�����S�R�U�T�X�H���V�H���L�Q�G�L�F�D���D��

�S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���F�R�P�X�P���G�H���W�R�G�R�V���R�V���V�H�X�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���$���H���%��

�$��� ���^�F�D�S�L�W�D�O���G�H���0�R�o�D�P�E�L�T�X�H�`���H���%��� ���^�Q�~�P�H�U�R�V���t�P�S�D�U�H�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�����`��

�'�H�¿�Q�L�Q�G�R���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���$���H���%���S�R�U���H�[�W�H�Q�V�m�R�����W�H�P���V�H���$��� ���^�0�D�S�X�W�R�`���H���%��� ���^���`��

�2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���$���p���X�P��conjunto singular�����S�R�U�T�X�H���W�H�P���D�S�H�Q�D�V���X�P���H�O�H�P�H�Q�W�R���H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���%���p���X�P��

conjunto vazio�����S�R�U�T�X�H���Q�m�R���W�H�P���H�O�H�P�H�Q�W�R�V��



����

�6�H�M�D�P���$���H���%���G�R�L�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���Q�m�R���Y�D�]�L�R�V�����6�H���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�H���%���S�H�U-

�W�H�Q�F�H�P���D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���$�����H�Q�W�m�R���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���%���p��subconjunto do conjunto 

�$���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��•�• ��

�2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���Y�D�]�L�R���p���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���T�X�D�O�T�X�H�U���F�R�Q�M�X�Q�W�R��

�7�R�G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���p���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���V�L���S�U�y�S�U�L�R��

4. Subconjuntos 

�������$�V�V�L�Q�D�O�H���F�R�P���D���O�H�W�U�D���³�V�´���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���V�L�Q�J�X�O�D�U�H�V���H���F�R�P���D���O�H�W�U�D���³�Y�´���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���Y�D�]�L�R�V��

���������$��� ���^�H�O�H�P�H�Q�W�R���V�����Q�H�X�W�U�R���V�����G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�` (      )

���������%��� ���^�Q�~�P�H�U�R���V�����S�U�L�P�R���V�����P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�����`��(       )

���������&��� ���^�Q�~�P�H�U�R���V�����Q�D�W�X�U�D�L�V���P�D�L�R�U�H�V���T�X�H�������H���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H�����`��(       )

���������'��� ���^�H�O�H�P�H�Q�W�R���V�����Q�H�X�W�U�R���V�����G�D���D�G�L�o�m�R�`��(       )

���������(��� ���^�P�H�V�H�V���F�R�P���������G�L�D�V�`��(       )

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���'��� ���^���������������`�����(��� ���^���������`���H���)��� ���^���������`�����7�R-

�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���(���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'�����(�Q�W�m�R����

�G�L�]���V�H���T�X�H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���(���p���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'���R�X���R���F�R�Q�M�X�Q-

�W�R���(���H�V�W�i���F�R�Q�W�L�G�R���Q�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'�����H�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��• ����

�,�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H�����R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'���F�R�Q�W�p�P���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���(���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��Š ��

�2�X�W�U�R�V���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���G�H���'���V�m�R�����/��� ���^���`�����.��� ���^���`�����0��� ���^���`�����2��� ���^���`�����6��� ���^���������`�����7��� ���^���������`���H��

�5��� ���^���������������`��

�5�H�S�D�U�H���T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���5���H���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V��

�G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���5���W�D�P�E�p�P���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���5���p���L�J�X�D�O��

�D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� �� ��

�2�E�V�H�U�Y�H���T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���Q�m�R���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'�����(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H��

�T�X�H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���Q�m�R���p���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'���R�X���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���Q�m�R���H�V�W�i���F�R�Q�W�L�G�R���Q�R���F�R�Q-

�M�X�Q�W�R���'���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��� ����

�,�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H�����R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���'���Q�m�R���F�R�Q�W�p�P���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���)���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��� ��

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����.��� ���^�D�����E�`�������/��� ���^�D�����E�����F�����G�`�������0��� ���^�E�����F�����G�`�������1��� ���^�F�`�����H��

�7��� ���^�D�����E�`�����&�R�P�S�O�H�W�H���F�R�P���R�V���V�t�P�E�R�O�R�V����� �� � �� �� � �� � � � � ��
(1) �.���«���0 ������ �1���«���0 (3) �/���«���0��

(4) �.���«���7 ������ �7���«���/ ������ �.���«���1

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V



����

�6�H�� �$�� �H�� �%�� �V�m�R�� �G�R�L�V�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�� �Q�m�R�� �Y�D�]�L�R�V���� �D�R�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R�� �T�X�H��

�F�R�Q�W�p�P���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���F�R�P�X�Q�V���G�H���$���H���%���F�K�D�P�D���V�H��in-

tersecção���G�H���$���H���%����

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��ˆ�ˆ  �H���O�r���V�H���$���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���F�R�P���%��

�ˆ�ˆ ���p���R���V�t�P�E�R�O�R���G�H���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R����

5. Operações sobre conjuntos

5.1 Reunião de dois conjuntos

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���.��� ���^���������������������������`���H���/��� ���^���������������`�����2���F�R�Q-

�M�X�Q�W�R���I�R�U�P�D�G�R���S�R�U���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�H���.���R�X���/�����Q�R�P�H�D�G�D�P�H�Q�W�H��

�^�����������������������������������������`�����F�K�D�P�D���V�H��reunião �G�R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���.���H���/�����$��

reunião �G�R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���.���H���/���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��‰ ��

�2�E�V�H�U�Y�H�� �T�X�H�� �Q�D�� �U�H�X�Q�L�m�R�� �G�R�V�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���� �R�V�� �H�O�H�P�H�Q�W�R�V�� �Q�m�R�� �V�H�� �U�H-

�S�H�W�H�P��

�6�H�� �$�� �H�� �%�� �V�m�R�� �G�R�L�V�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�� �Q�m�R�� �Y�D�]�L�R�V���� �D�R�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R�� �T�X�H��

�F�R�Q�W�p�P���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�H���$���R�X���%�����F�K�D�P�D���V�H��reunião dos 

�F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���$���H���%����

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H��� ��‰�‰  �H���O�r���V�H���$���U�H�X�Q�L�m�R���F�R�P���%��

�‰�‰���p���R���V�t�P�E�R�O�R���G�H���U�H�X�Q�L�m�R��

5.2 Intersecção de dois conjuntos

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���.��� ���^�����������������������������`���H���/��� ���^���������������`�����$�R��

�F�R�Q�M�X�Q�W�R�� �^���`�� �I�R�U�P�D�G�R�� �S�H�O�R�V�� �H�O�H�P�H�Q�W�R�V�� �F�R�P�X�Q�V�� �G�R�V�� �G�R�L�V�� �F�R�Q-

juntos, chama-se intersecção dos conjuntos�� �.�� �H�� �/���� �(�V�F�U�H�Y�H���V�H����

� �� � � �� ��

�������(�Q�F�R�Q�W�U�H���W�R�G�R�V���R�V���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���G�R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���D�E�D�L�[�R��
(1) �$��� ���^���` ������ �%��� ���^�D�����E�`�� (3) C = {m, p, t}

�������(�Q�F�R�Q�W�U�H���W�R�G�R�V���R�V���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���G�R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���D�E�D�L�[�R��
(1) �.��� ���^���` ������ �/��� ���^���������` (3) �0��� ���^���������������`

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����$��� ���^���������������`�������%��� ���^�����������������������������`�������&��� ���^���������������������`�������'��� ���^���������`����

�H�����(��� ���^���������������`�����&�R�P�S�O�H�W�H���F�R�P���R�V���V�t�P�E�R�O�R�V��� �� � �� �� � �� � � � � ��
(1) �$���«���& ������ �&���«���' (3) �&���«���%��

(4) �(���«���' ������ �$���«���% ������ �(���«���$



����

�6�H���$���H���%���V�m�R���G�R�L�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���Q�m�R���Y�D�]�L�R�V�����R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���T�X�H���F�R�Q-

�W�p�P���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���T�X�H���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D���$�����R�V���T�X�D�L�V���Q�m�R���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D��

�%�����F�K�D�P�D���V�H��diferença �H�Q�W�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���$���H���%����

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H��A \ B �H���O�r���V�H���$���P�H�Q�R�V���%��

\���p���R���V�t�P�E�R�O�R���G�D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D��

O conjunto formado por todos os elementos em consideração chama-

se conjunto universal�����*�H�U�D�O�P�H�Q�W�H�����U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H���G�H���G�X�D�V���P�D�Q�H�L�U�D�V���R�X��

�I�R�U�P�D�V�����S�H�O�D���O�H�W�U�D���³�8�´���R�X���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H���S�R�U���X�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���Q�R���G�L�D�J�U�D�P�D��

�G�H���9�H�Q�Q��

6. Conjunto universal

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���W�U�r�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���T�X�H���V�H���V�H�J�X�H�P�����Q�R�P�H�D�G�D�P�H�Q�W�H���$�����%���H���&��

�$��� ���^�����������������������������������������������������������`��

�%��� ���^�����������������������������`��

�&��� ���^���������������`����

�5�H�S�D�U�H�� �T�X�H�� �W�R�G�R�V�� �R�V�� �H�O�H�P�H�Q�W�R�V�� �G�R�V�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�� �%�� �H�� �&�� �S�H�U�W�H�Q�F�H�P�� �D�R�� �F�R�Q�M�X�Q�W�R���$���� �3�R�U�W�D�Q�W�R����

�G�L�]���V�H���T�X�H���$���p���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���X�Q�L�Y�H�U�V�D�O�����(�V�F�U�H�Y�H���V�H���D�V�V�L�P�� 

�8��� ���^�����������������������������������������������������������`���p���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���X�Q�L�Y�H�U�V�D�O����

5.3 Diferença entre dois conjuntos

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���.��� ���^�����������������������������`���H���/��� ���^���������������`������

�2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���T�X�H���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D���.���P�D�V���Q�m�R���D���/�����Q�R�P�H�D-

�G�D�P�H�Q�W�H���^�����������������������`�����F�K�D�P�D���V�H��diferença �H�Q�W�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V���.���H��

�/�����2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���.���H���/���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��K \ L ��

7. Complementar de um conjunto

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���X�Q�L�Y�H�U�V�D�O���8��� ���^�����������������������������������������������������������`���H��

�R���V�H�X���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R���%��� ���^�����������������������������`�����2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���H�O�H�P�H�Q�W�R�V��

�T�X�H���S�H�U�W�H�Q�F�H�P���D���8���P�D�V���Q�m�R���D���%�����Q�R�P�H�D�G�D�P�H�Q�W�H���^���������������������������`����

chama-se complementar���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���%���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��B �����6�L�P�E�R-

licamente, � � �� \ ��	



����

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���G�L�D�J�U�D�P�D���G�H���9�H�Q�Q���D�R���O�D�G�R���H���H�Q�F�R�Q�W�U�H��

(1) �$ ������ �% (3) �$

(4) �% ������ � ��‰ ������ � ��ˆ

������ �$���?���% ������ �%���?���$ ������ U

�������'�D�G�R�V���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����.��� ���^���������������������`�����/��� ���^���������`���H���0��� ���^���`�����G�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) � ��ˆ (2) � ��ˆ (3) � ��‰ (4) � ��‰ (5) � ��‰

�������'�D�G�R�V���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����$��� ���^�D�����E�����F�����G�����H�����I�`�����%��� ���^�D�����I�����K�`���H���&��� ���^�P�����S�����T�����W�`�����G�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) � ��ˆ (2) � ��ˆ (3) � ��‰ (4) � ��‰ (5) � ��‰

�������'�D�G�R�V���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����.��� ���^�D�����E�����F�����G�`�����/��� ���^�D�����F�`���H���0��� ���^�G�`�����H�Q�F�R�Q�W�U�H��

(1) �� �� ��‰ (2) �� �� ��‰ (3) �� �� ��ˆ (4) �� �� ��ˆ (5)

�������'�D�G�R�V���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����$��� ���^���������������������`�����%��� ���^�����������������`���H���&��� ���^�����������������������������`�����H�Q�F�R�Q�W�U�H��

(1) � � ��� � ������ � � ��� � (3) � � ��� �

(4) � � ��� � ������ � � ��� �

�������1�R���X�Q�L�Y�H�U�V�R�����8��� ���^�D�����E�����F�����G�����H�����I�`�����F�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����.��� ���^�D�����E�����F�����G�`�����/��� ���^�D�����E�`���H��

�0��� ���^�D�`�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) �. ������ �/ (3) M

(4) �.���?���/ ������ �.���?���0 ������ �/���?���0

�������1�R���X�Q�L�Y�H�U�V�R���8��� ���^���������������������������������������������`�����F�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���F�R�Q�M�X�Q�W�R�V�����3��� ���^���������������������`����������������������������

�4��� ���^���������������������`���H���5��� ���^���������`�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) �3 ������ Q (3) R

(4) �3���?���4 ������ �3���?���5 ������ �5���?���4

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�2���F�R�Q�M�X�Q�W�R���T�X�H���F�R�Q�W�p�P���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���G�H���8���T�X�H���Q�m�R���V�H�M�D�P���H�O�H-

�P�H�Q�W�R�V���G�H���$���F�K�D�P�D���V�H��complementar���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���$����

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H��A  �H���O�r���V�H���F�R�P�S�O�H�P�H�Q�W�D�U���G�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���$��



����

Capítulo II: Números naturais e operações

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���V�X�U�J�L�U�D�P���F�R�P�R���X�P�D���Q�H�F�H�V�V�L�G�D�G�H���K�X�P�D�Q�D���G�H���F�R�Q�W�D�U���H���R�U�G�H�Q�D�U���R�V���R�E�M�H�F-

�W�R�V�����$�V�V�L�P���������������������������������������������������������������������������������V�m�R���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����$���V�H�T�X�r�Q�F�L�D���G�H���Q�~�P�H�U�R�V��

�Q�D�W�X�U�D�L�V���F�R�P�H�o�D���F�R�P���������]�H�U�R�����H���F�R�Q�W�L�Q�X�D���F�R�P���R���V�H�X���V�X�F�H�V�V�R�U���������X�P�������D�V�V�L�P���S�R�U���G�L�D�Q�W�H��

�1�R���Q�~�P�H�U�R�������������W�H�P���V�H��

�����p���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V��� � �� � ��

�����p���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V��� � � � �� � ��

�����p���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���F�H�Q�W�H�Q�D�V��� ��� ���� � ��

�����p���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���P�L�O�K�D�U��� ���� ����� � ��

Ou seja:

���� � ���� � ��� � � � � �� � � � � � � � �����(�V�F�U�H�Y�H�Q�G�R���Q�D���W�D�E�H�O�D���G�H���S�R�V�L�o�m�R�����R�E�W�p�P���V�H��

Milhares Unidades
Centenas 

����������������

�'�H�]�H�Q�D�V��

��������������

Unidades 

������������

Centenas 

����������

�'�H�]�H�Q�D�V��

��������

Unidades

(1)

�� 4 �� 3

�$�� �W�D�E�H�O�D�� �P�R�V�W�U�D�� �T�X�H�� �Q�R�� �Q�~�P�H�U�R�� ���������� �K�i�� ���� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �G�H�� �P�L�O�K�D�U���� ���� �F�H�Q�W�H�Q�D�V���� ���� �G�H�]�H�Q�D�V�� �H�� ����

�X�Q�L�G�D�G�H�V��

1. Decomposição de números naturais

�2���Y�D�O�R�U���G�H���F�D�G�D���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�H�S�H�Q�G�H���G�D���S�R�V�L�o�m�R���H�P���T�X�H���H�V�W�L�Y�H�U��

�'�H�� �S�R�V�L�o�m�R�� �S�D�U�D�� �S�R�V�L�o�m�R���� �R�� �Y�D�O�R�U�� �G�R�V�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�V�� �D�X�P�H�Q�W�D�� �G�H�]�� �Y�H�]�H�V����

�G�D���G�L�U�H�L�W�D���S�D�U�D���H�V�T�X�H�U�G�D�����L�V�W�R���p�����T�X�D�Q�G�R���R���Y�D�O�R�U���G�D���X�Q�L�G�D�G�H���V�H���W�R�U�Q�D����������

�I�R�U�P�D���V�H���X�P�D���G�H�]�H�Q�D��

�������X�Q�L�G�D�G�H�V���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P uma dezena��

�������G�H�]�H�Q�D�V���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P uma centena����

�������F�H�Q�W�H�Q�D�V���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P��um milhar ��

�6�H�J�X�L�Q�G�R���V�H���D���P�H�V�P�D���V�H�T�X�r�Q�F�L�D���F�R�P���D�V���S�R�V�L�o�}�H�V���V�X�E�V�H�T�X�H�Q�W�H�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�P�S�O�H�W�H��

(1) �����G�H�]�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B���X�Q�L�G�D�G�H�V������ �B�B�B�B���G�H�]�H�Q�D�V��� ���������X�Q�L�G�D�G�H�V

(3) �����F�H�Q�W�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B���X�Q�L�G�D�G�H�V(4) �B�B�B�B�B���F�H�Q�W�H�Q�D�V��� �����������X�Q�L�G�D�G�H�V

������ �����F�H�Q�W�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B���G�H�]�H�Q�D�V������ �����F�H�Q�W�H�Q�D�V��� �B�B�B�B�B���X�Q�L�G�D�G�H�V

������ �B�B�B���F�H�Q�W�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B���G�H�]�H�Q�D�V��� �����������X�Q�L�G�D�G�H�V



����

������ �����P�L�O�K�D�U�H�V��� ���B�B�B���F�H�Q�W�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B���G�H�]�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B�B���X�Q�L�G�D�G�H�V

������ �B�B�B���P�L�O�K�D�U�H�V��� ���������F�H�Q�W�H�Q�D�V��� ���B�B�B�B���G�H�]�H�Q�D�V��� �������������X�Q�L�G�D�G�H�V

�������(�V�F�U�H�Y�D�����V�H�J�X�Q�G�R���D���S�R�V�L�o�m�R�����D���O�H�L�W�X�U�D���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) ������ ������ �������� (3) ��������

(4) ���������� ������ ���������� ������ ������������

�������'�H�F�R�P�S�R�Q�K�D���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) �������� ������ �������� (3) ��������

(4) ���������� ������ ������������ ������ ������������

������ ������������ ������ ������������ ������ ������������

�������&�R�P�S�R�Q�K�D���R�V���Q�~�P�H�U�R�V��

(1) ���� ��� �� �� � � ��� ������ ���� �����

(3) ���� ��� �� � � � (4) ���� �� �� � � �

������ ����� ���� ��� �� �� � � �� � � � ������ ����� ��� �� �� � � ���

������ ������ ����� ��� �� �� � � �� � � � ������ ������ ���� �� � � �

2. Adição de números naturais

�1�D�V���2�O�L�P�S�t�D�G�D�V���G�H���0�D�W�H�P�i�W�L�F�D�����U�H�D�O�L�]�D�G�D�V���Q�D���(�V�F�R�O�D���6�H�F�X�Q�G�i�U�L�D���-�R�V�L�Q�D���0�D�F�K�H�O�����H�V�W�L�Y�H�U�D�P��

�S�U�H�V�H�Q�W�H�V�����������D�O�X�Q�R�V���G�D�V���H�V�F�R�O�D�V���F�R�P�X�Q�L�W�i�U�L�D�V���H�����������D�O�X�Q�R�V���G�D�V���H�V�F�R�O�D�V���S�~�E�O�L�F�D�V�����4�X�D�Q�W�R�V��

�D�O�X�Q�R�V���S�D�U�W�L�F�L�S�D�U�D�P���Q�D�V���2�O�L�P�S�t�D�G�D�V�"

�3�D�U�D�� �V�D�E�H�U�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �D�O�X�Q�R�V�� �T�X�H�� �S�D�U�W�L�F�L�S�D�U�D�P�� �Q�D�V�� �2�O�L�P�S�t�D�G�D�V���� �D�G�L�F�L�R�Q�D���V�H�� �������� �H�� ��������

�D�O�X�Q�R�V���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U�W�L�F�D�O��
1�ž���3asso

�(�I�H�F�W�X�D���V�H��� � ��� � �����H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������G�H�E�D�L�[�R���G�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H��

�W�U�D�Q�V�S�R�U�W�D���V�H�������S�D�U�D���D�G�L�F�L�R�Q�D�U���F�R�P���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V��

���ž���3asso

�(�I�H�F�W�X�D���V�H � � � � �� � � �����H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������G�H�E�D�L�[�R���G�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���G�H�]�H-

�Q�D�V�� �H�� �W�U�D�Q�V�S�R�U�W�D���V�H�� ���� �S�D�U�D�� �D�G�L�F�L�R�Q�D�U�� �F�R�P�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�V�� �G�D�� �F�R�O�X�Q�D�� �G�D�V��

�F�H�Q�W�H�Q�D�V��
���ž���3�D�V�V�R

�(�I�H�F�W�X�D���V�H��� � � �� � � ���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���F�H�Q�W�H�Q�D�V��



����

3. Subtracção de números naturais

�$�V�V�L�P������� ��� ���� � ����

�1�D�V���2�O�L�P�S�t�D�G�D�V���G�H���0�D�W�H�P�i�W�L�F�D�����S�D�U�W�L�F�L�S�D�U�D�P�����������D�O�X�Q�R�V��

�&�R�P�� �E�D�V�H�� �Q�R�� �H�[�H�P�S�O�R�� �D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���� �Q�R�W�D���V�H�� �T�X�H�� �S�D�U�D�� �D�G�L�F�L�R�Q�D�U�� �R�V�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �Q�D�W�X�U�D�L�V�� �F�R�P��

�P�D�L�V���G�H���G�R�L�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���H�[�L�V�W�H�P���Y�i�U�L�R�V���S�U�R�F�H�G�L�P�H�Q�W�R�V�����2���P�D�L�V���X�V�D�G�R���p���H�V�F�U�H�Y�H�U���X�P���Q�~�P�H�U�R��

�G�H���E�D�L�[�R���G�R���R�X�W�U�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���� �G�H�]�H�Q�D�V���R�X���F�H�Q�W�H�Q�D�V���� �H�V�W�H�M�D���Q�D��

�P�H�V�P�D���F�R�O�X�Q�D�����$���H�V�W�D���I�R�U�P�D���F�K�D�P�D���V�H��forma vertical ou procedimento escrito.

�1�D���D�G�L�o�m�R�����L�Q�L�F�L�D���V�H���D���V�R�P�D���G�D���G�L�U�H�L�W�D���S�D�U�D���H�V�T�X�H�U�G�D�����V�R�P�D�Q�G�R���X�Q�L�G�D�G�H�V���H�Q�W�U�H���V�L�����G�H�]�H�Q�D�V���H�Q-

�W�U�H���V�L�����D�V�V�L�P���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����6�H���D���V�R�P�D���p���P�D�L�R�U���T�X�H���������D�S�O�L�F�D���V�H��a estratégia de acréscimo 

�D�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���V�H�J�X�L�Q�W�H���G�H���D�F�R�U�G�R���F�R�P���D���R�U�G�H�P���H���S�R�V�L�o�m�R��

�2���P�X�Q�L�F�t�S�L�R���G�D���%�H�L�U�D���U�H�F�H�E�H�X�����������H�Q�[�D�G�D�V�����)�R�U�D�P���G�L�V�W�U�L�E�X�t�G�D�V�����������H�Q�[�D�G�D�V���S�D�U�D���R�V���F�D�P�S�R-

�Q�H�V�H�V���G�H���0�X�Q�K�D�Y�D���H���D�V���U�H�V�W�D�Q�W�H�V���S�D�U�D���R�V���F�D�P�S�R�Q�H�V�H�V���G�H���,�Q�K�D�P�t�]�X�D�����4�X�D�Q�W�D�V���H�Q�[�D�G�D�V���I�R�U�D�P��

�G�L�V�W�U�L�E�X�t�G�D�V���H�P���,�Q�K�D�P�t�]�X�D�"

�3�D�U�D���V�D�E�H�U���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�Q�[�D�G�D�V���G�L�V�W�U�L�E�X�t�G�D�V���V�X�E�W�U�D�L���V�H�����������G�H�����������H�Q�[�D�G�D�V���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U�W�L-

cal:
���ž���3�D�V�V�R

Como � �� ���� �S�H�G�H���V�H�� ���� �G�H�]�H�Q�D�� �S�D�U�D�� �M�X�Q�W�D�U�� �F�R�P�� ���� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �I�R�U�P�D�Q�G�R���V�H��

������ �H���� �Q�R�� �O�X�J�D�U�� �G�H�� ���� �G�H�]�H�Q�D�V���� �¿�F�D�P�� ���� �G�H�]�H�Q�D�V���� �S�R�U�T�X�H�� �V�H�� �W�L�U�R�X�� ���� �G�H�]�H�Q�D����

�'�H�� �V�H�J�X�L�G�D���� �H�I�H�F�W�X�D���V�H���� � �� � �� �H�� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �U�H�V�X�O�W�D�G�R�� �Q�D�� �F�R�O�X�Q�D�� �G�D�V��

�X�Q�L�G�D�G�H�V��

���ž���3asso

Como � � � , efectua-se � � � ���  �H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V��

3�ž���3asso

�6�H�Q�G�R��� �� , efectua-se � � �� � ���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���F�H�Q�W�H�Q�D�V����

�$�V�V�L�P������� ��� ���� � ����

�(�P���,�Q�K�D�P�t�]�X�D���I�R�U�D�P���G�L�V�W�U�L�E�X�t�G�D�V����������

�H�Q�[�D�G�D�V��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�R���H�[�H�P�S�O�R���D�F�L�P�D���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���S�D�U�D���V�X�E�W�U�D�L�U���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���F�R�P��

�P�D�L�V���G�H���G�R�L�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V�����X�V�D�P���V�H���R�V���S�U�R�F�H�G�L�P�H�Q�W�R�V���V�L�P�L�O�D�U�H�V���D�R�V���G�H���D�G�L�o�m�R��

�1�D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R�����V�H���R���V�X�E�W�U�D�F�W�L�Y�R���p���P�H�Q�R�U���T�X�H���R���D�G�L�W�L�Y�R���D�S�O�L�F�D���V�H���D��estratégia de empréstimo 

�D�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D���S�R�V�L�o�m�R���V�H�J�X�L�Q�W�H���G�R���D�G�L�W�L�Y�R�����R�E�H�G�H�F�H�Q�G�R���D���R�U�G�H�P���H���S�R�V�L�o�m�R��



����

�$�� �D�G�L�o�m�R�� �p�� �X�P�D�� �R�S�H�U�D�o�m�R�� �F�R�P�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�G�R�� �G�H��juntar  ou acrescentar 

�T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V��

�$���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���p���D���R�S�H�U�D�o�m�R���L�Q�Y�H�U�V�D���G�D���D�G�L�o�m�R�����F�R�P���V�L�J�Q�L�¿�F�D�G�R���G�H��tirar , 

de completar ou de comparar��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�D�O�F�X�O�H���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U�W�L�F�D�O��
(1) ������ �� ���� ������ ������ �� ������ (3) �������� �� ��������

(4) ������ �Å ������ ������ ������ �Å ������ ������ �������� �Å ����

������ �������� �Å ������ ������ �������� �Å �������� ������ �������� �Å ������

4. Propriedades da adição

�$���0�D�G�L�Q�D���F�R�P�S�U�R�X������kg���G�H���O�D�U�D�Q�M�D�V���H����kg���G�H���E�D�Q�D�Q�D�V�����$���*�L�Q�D�����S�R�U���V�X�D���Y�H�]�����F�R�P�S�U�R�X������kg 

�G�H���E�D�Q�D�Q�D�V��

4.1 Propriedade comutativa

�4�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���E�D�Q�D�Q�D�V���D�V���G�X�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P�"

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���E�D�Q�D�Q�D�V���T�X�H���D�V���G�X�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���D�G�L�o�m�R��

�G�D�V���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V��

� � � � �� �  ou �� � � �� �

�$�V���G�X�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P������kg���G�H���E�D�Q�D�Q�D�V��

�5�H�S�D�U�H���T�X�H���H�P��9 + 11= 11+ 9= 20 �����D�G�L�F�L�R�Q�R�X���V�H���D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���H�P���R�U�G�H�Q�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���P�D�V���D��

�V�R�P�D���p���D���P�H�V�P�D��

4.2 Propriedade associativa

�4�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���I�U�X�W�D�V���D�V���G�X�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P�"

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���I�U�X�W�D�V���T�X�H���D�V���G�X�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���D�G�L�o�m�R���G�D�V��

�T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V������ � � �� � � ���

�$�R���F�D�O�F�X�O�D�U���� � � �� � � ������Q�R�W�D���V�H���T�X�H���K�i���G�X�D�V���R�S�H�U�D�o�}�H�V���G�H���D�G�L�o�m�R���Q�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R��

Numa adição pode-se trocar a ordem das parcelas, mas a soma não se 

altera:

� � � ��� �� �� �����'�L�]���V�H���T�X�H��a adição goza da propriedade comutativa.



����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

4.3 Elemento neutro

�8�P���F�H�V�W�R���F�R�Q�W�p�P���������P�D�Q�J�D�V���H���X�P���R�X�W�U�R���F�H�V�W�R���H�V�W�i���Y�D�]�L�R�����4�X�D�Q�W�D�V���P�D�Q�J�D�V���F�R�Q�W�r�P���R�V���G�R�L�V��

�F�H�V�W�R�V�"

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���P�D�Q�J�D�V���T�X�H���K�i���Q�R�V���G�R�L�V���F�H�V�W�R�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���D�G�L�o�m�R���G�D�V���T�X�D�Q�W�L-

�G�D�G�H�V���G�H���P�D�Q�J�D�V���T�X�H���F�D�G�D���F�H�V�W�R���F�R�Q�W�p�P��

36 + 0= 36 ou 0 + 36= 36.

�2�V���G�R�L�V���F�H�V�W�R�V���F�R�Q�W�r�P���������P�D�Q�J�D�V��

�2�E�V�H�U�Y�H���T�X�H��36 + 0= 36 e 0 + 36= 36. ���1�H�V�W�D���D�G�L�o�m�R�����X�P�D���G�D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���p���]�H�U�R��

�$�R�� �H�I�H�F�W�X�D�U���V�H�� �D�� �D�G�L�o�m�R�� �R�Q�G�H�� �X�P�D�� �G�D�V�� �S�D�U�F�H�O�D�V�� �p�� �]�H�U�R���� �R�� �U�H�V�X�O�W�D�G�R�� �p�� �D�� �R�X�W�U�D�� �S�D�U�F�H�O�D���� �,�V�W�R��

�V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H���]�H�U�R���p���R��elemento neutro���G�D���D�G�L�o�m�R��

�������(�I�H�F�W�X�D���V�H���S�U�L�P�H�L�U�R���D���S�U�L�P�H�L�U�D���D�G�L�o�m�R��
�� � � � � � � �� �� �� ��� � � � � � � �� �

�������(�I�H�F�W�X�D���V�H���S�U�L�P�H�L�U�R���D���V�H�J�X�Q�G�D���D�G�L�o�m�R��
�� � � � � � � �� �� �� ��� � � � � � � �� �

�$�V���P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P������kg���G�H���I�U�X�W�D�V��

�5�H�S�D�U�H���T�X�H�����T�X�D�Q�G�R���D�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V���F�R�Q�W�r�P���G�X�D�V���D�G�L�o�}�H�V�����D�V���P�H�V�P�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U���H�I�H�F�W�X�D�G�D�V��

�H�P���R�U�G�H�Q�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����P�D�V���D���V�R�P�D���V�H�U�i���D���P�H�V�P�D�����,�V�W�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H���T�X�D�Q�G�R���V�H���D�G�L�F�L�R�Q�D�P���W�U�r�V��

�R�X���P�D�L�V���S�D�U�F�H�O�D�V�����D�V���P�H�V�P�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U���D�J�U�X�S�D�G�D�V��

�$�R���F�R�Q�W�U�i�U�L�R���G�D���D�G�L�o�m�R�����D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���Q�m�R���J�R�]�D���G�D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���F�R�P�X�W�D�W�L�Y�D�����D�V�V�R�F�L�D�W�L�Y�D���H��

�H�O�H�P�H�Q�W�R���Q�H�X�W�U�R��

�������,�Q�G�L�T�X�H���D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���D�S�O�L�F�D�G�D��

(1) 72 + 91 = 91 + 72 �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

��������236 + 9574 = 9574 + 236 �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

(3) 42 + 28+ 85 = 70 + 85 �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

(4) 4237 + 4263 + 1464 = 4237 + 5727�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

��������0 + 1526 = 1526�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

�1�X�P�D���D�G�L�o�m�R���G�H���W�U�r�V���R�X���P�D�L�V���S�D�U�F�H�O�D�V�����S�R�G�H���V�H���D�J�U�X�S�D�U���D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���G�H��

formas diferentes, mas a soma não se altera:  

� � � � � ����� �� �� �� �� ���� �� ���� �(�Q�W�m�R���G�L�]���V�H���T�X�H a adição goza da proprie-

dade associativa��

�1�X�P�D���D�G�L�o�m�R�����V�H���X�P�D���G�D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���p���]�H�U�R�����D���V�R�P�D���p���D���R�X�W�U�D���S�D�U�F�H�O�D��

a a�� ��0  ou 0 �� ��a a, o zero é o elemento neutro da adição��



����

�������&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R�����D�S�O�L�F�D�Q�G�R���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���F�R�P�X�W�D�W�L�Y�D�����D�V�V�R�F�L�D�W�L�Y�D���R�X���G�R��

�H�O�H�P�H�Q�W�R���Q�H�X�W�U�R��

(1) �� �� ��� � � ���� ��� (2) ��� ���� � � ���� ��� ���

(3) �� �� �� �� ���� � � � ���� (4) ��� ��� �� ���� � � � ���� ���

(5) �� �� � ��� (6) ��� � ����� ����

�������8�P�D���F�D�L�[�D���G�H���E�R�O�D�F�K�D�V���W�H�P���������S�D�F�R�W�H�V�����4�X�D�Q�W�R�V���S�D�F�R�W�H�V���W�r�P�������F�D�L�[�D�V�"

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�F�R�W�H�V���G�H���E�R�O�D�F�K�D�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H�������S�R�U�����������L�V�W�R��

�p����� � ��u ��

�5�H�S�D�U�H���T�X�H���D�R���V�H���H�I�H�F�W�X�D�U���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U�W�L�F�D�O�����p���P�H�O�K�R�U���F�R�O�R�F�D�U���R���Q�~�P�H�U�R���F�R�P��

�P�D�L�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���H�P���F�L�P�D��

1o �3�D�V�V�R

� � ��� � �����H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������G�H�E�D�L�[�R���G�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���J�X�D�U�G�D���V�H������

�S�D�U�D���V�H���D�G�L�F�L�R�Q�D�U���F�R�P���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���G�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V��

�������&�D�O�F�X�O�H�����D�S�O�L�F�D�Q�G�R���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���G�D���D�G�L�o�m�R��

(1) �� �� �� � � � (2) �� �� �� � � � (3) �� �� ��� � � �

(4) �� �� ��� � � � (5) �� �� ��� � � � ������ �� �� ��� � � �

(7) �� �� ��� � � � (8) �� �� ��� � � � ������ �� �� ��� � � �

5. Multiplicação de números naturais

�������2���0�R�K�D�P�D�G���D�M�X�G�R�X���D���V�X�D���D�Y�y���D���F�R�O�K�H�U���E�D�W�D�W�D���G�R�F�H�����2���0�R�K�D�P�D�G���H�Q�F�K�H�X�������F�H�V�W�R�V�����&�D�G�D��

�F�H�V�W�R���S�H�V�D����kg�����4�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���E�D�W�D�W�D���G�R�F�H���H�O�H���F�R�O�K�H�X�"��

�2���0�R�K�D�P�D�G���H�Q�F�K�H�X�������F�H�V�W�R�V���H���F�D�G�D���F�H�V�W�R���W�H�P����kg�����S�R�U�W�D�Q�W�R�����D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���T�X�H���H�O�H���F�R�O�K�H�X��

�S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R������ �� �� �� �� ���� �� �� �� �������F�X�M�D���V�R�P�D���p��������

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���0�R�K�D�P�D�G���F�R�O�K�H�X������kg���G�H���E�D�W�D�W�D���G�R�F�H��

�&�R�Q�I�R�U�P�H���D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���D�F�L�P�D�����H�P���T�X�H���V�H���D�G�L�F�L�R�Q�D�P���D�V���P�H�V�P�D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����D��

�H�[�S�U�H�V�V�m�R���S�R�G�H���V�H�U���U�H�I�R�U�P�X�O�D�G�D���F�R�P�R����� ��u �����R�Q�G�H�������L�Q�G�L�F�D���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���Y�H�]�H�V���T�X�H���D���P�H�V�P�D��

�S�D�U�F�H�O�D�������p���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�D���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����$���H�V�W�D���R�S�H�U�D�o�m�R���F�K�D�P�D���V�H��multiplicação����

�2�� �Q�~�P�H�U�R������ �F�K�D�P�D���V�H��multiplicador �� �H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R������ �F�K�D�P�D���V�H��multiplicando���� �2�� �P�X�O�W�L�S�O�L-

cador e o multiplicando são chamados factores���� �2�� �U�H�V�X�O�W�D�G�R�� �G�D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�� �F�K�D�P�D���V�H��

produto��

�$�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���p�� �X�P�D���R�S�H�U�D�o�m�R���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���D�G�L�o�m�R���V�X�F�H�V�V�L�Y�D���G�H��

�S�D�U�F�H�O�D�V���L�J�X�D�L�V��



����

���ž���3�D�V�V�R

�'�H�� �V�H�J�X�L�G�D���� �H�I�H�F�W�X�D���V�H��� � ��� � ���� �R�� ���� �W�U�D�Q�V�S�R�U�W�D�G�R�� �G�D�V�� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �p��

adicionado ao resultado: �� � � �� �  �H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���Q�D���F�R-

�O�X�Q�D���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V����
�$�V�V�L�P����� � � ���� � ��

�����F�D�L�[�D�V���W�r�P�����������S�D�F�R�W�H�V���G�H���E�R�O�D�F�K�D�V��

�&�R�P�� �E�D�V�H�� �Q�R�� �H�[�H�P�S�O�R�� �D�Q�W�H�U�L�R�U���� �Y�r���V�H�� �T�X�H���� �T�X�D�Q�G�R�� �V�H�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�P�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �Q�D�W�X�U�D�L�V���� �Q�R�V��

�T�X�D�L�V���R���I�D�F�W�R�U���G�H���E�D�L�[�R���W�H�P���X�P���G�t�J�L�W�R�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���S�U�L�P�H�L�U�R���R���G�t�J�L�W�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V�����G�H���V�H-

�J�X�L�G�D���R���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V���H���D�V�V�L�P���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����D�W�p���T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���G�t�J�L�W�R�V���G�R���R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U���W�H�Q�K�D�P��

�V�L�G�R���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R�V����

�������1�R���S�R�P�D�U���G�R���V�H�Q�K�R�U���-�R�V�p���1�J�X�L�O�L�F�K�H�����U�p�J�X�O�R���G�R���S�R�Y�R�D�G�R���G�H���0�D�O�R�Y�D�����K�i���������¿�O�D�V���F�R�P��������

�O�D�U�D�Q�M�H�L�U�D�V���H�P���F�D�G�D���X�P�D�����4�X�D�Q�W�D�V���O�D�U�D�Q�M�H�L�U�D�V���K�i���Q�R���S�R�P�D�U���G�R���V�H�Q�K�R�U���-�R�V�p�"

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���O�D�U�D�Q�M�H�L�U�D�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���������S�R�U�����������L�V�W�R���p���� ���u ��

Calcular �� ���u  �p���R���P�H�V�P�R���T�X�H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���������S�R�U�������H���G�H�S�R�L�V���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���R��

�U�H�V�X�O�W�D�G�R���S�R�U�����������S�R�U�T�X�H���� � � �� � , ou seja, �� �� �� � � �� � � � ��

O cálculo de �� ��u ���p���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

�$�V�V�L�P������ � ���� � ��

�0�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H�����H�Q�W�m�R�������������S�R�U������������� �� ����� � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������ �� ����� � ��

�(�V�W�H���F�i�O�F�X�O�R���W�D�P�E�p�P���S�R�G�H���V�H�U���H�I�H�F�W�X�D�G�R���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D��

�3�D�U�W�L�Q�G�R�� �G�H��� � ��� � ���� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H�� ���� �Q�D�� �F�R�O�X�Q�D�� �G�D�V�� �G�H�]�H�Q�D�V�� �H�� �J�X�D�U�G�D���V�H�� ����

�S�D�U�D���D�G�L�F�L�R�Q�D�U���F�R�P���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���G�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V��

�$�� �V�H�J�X�L�U���� �H�I�H�F�W�X�D���V�H��� � ��� � , adiciona-se o 1 transportado ao resultado: 

�� � � �� � ���� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �U�H�V�X�O�W�D�G�R�� �G�H�E�D�L�[�R�� �G�D�� �F�R�O�X�Q�D�� �G�D�V�� �F�H�Q�W�H�Q�D�V�� �H���� �S�R�U��

�¿�P�����F�R�O�R�F�D���V�H�������Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V����

�$�V�V�L�P������ �� ����� � ��

�1�R���S�R�P�D�U���G�R���V�H�Q�K�R�U���-�R�V�p���1�J�X�L�O�L�F�K�H���K�i�������������O�D�U�D�Q�M�H�L�U�D�V��

�&�R�P�� �E�D�V�H�� �Q�R�V�� �H�[�H�P�S�O�R�V�� �G�D�G�R�V���� �Y�r���V�H�� �T�X�H���� �T�X�D�Q�G�R�� �V�H�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�P�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �Q�D�W�X�U�D�L�V���� �Q�R�V��

�T�X�D�L�V���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�����������L�J�Q�R�U�D���V�H���R�������Q�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V�����H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D-

�o�m�R���H���F�R�O�R�F�D���V�H���R���]�H�U�R���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R������

�6�H���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���I�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�����������F�R�O�R�F�D���V�H���X�P���]�H�U�R���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�6�H���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���I�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�������������F�R�O�R�F�D���V�H���G�R�L�V���]�H�U�R�V���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�6�H���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���I�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H���������������F�R�O�R�F�D���V�H���W�U�r�V���]�H�U�R�V���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�������1�X�P�D���S�O�D�Q�W�D�o�m�R���G�H���D�Q�D�Q�i�V�����O�R�F�D�O�L�]�D�G�D���Q�R���3�R�V�W�R���$�G�P�L�Q�L�V�W�U�D�W�L�Y�R���G�H���0�X�F�K�X�Q�J�X�p�����H�[�L�V�W�H�P��

���������¿�O�D�V���F�R�P���������S�p�V���G�H���D�Q�D�Q�i�V���H�P���F�D�G�D���X�P�D�����4�X�D�Q�W�R�V���S�p�V���G�H���D�Q�D�Q�i�V���W�H�P���Q�D���S�O�D�Q�W�D�o�m�R�"



����

�2���S�U�R�F�H�G�L�P�H�Q�W�R���H�V�F�U�L�W�R���G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���p���V�L�P�L�O�D�U���D�R���G�D���D�G�L�o�m�R�����(�V�F�U�H-

�Y�H�P���V�H���R�V���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H���D�O�L�Q�K�D�G�R�V���j���G�L�U�H�L�W�D�����F�D�O�F�X�O�D�P���V�H��

�R�V���S�U�R�G�X�W�R�V���S�D�U�F�L�D�L�V���H���D�G�L�F�L�R�Q�D�P���V�H���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��

6. Divisão de números naturais

������ �1�R�� �G�L�D������ �G�H���-�X�Q�K�R���� �F�H�O�H�E�U�D���V�H���R�� �G�L�D���L�Q�W�H�U�Q�D�F�L�R�Q�D�O���G�D���F�U�L�D�Q�o�D����

�1�X�P�D���H�V�F�R�O�D�����D���F�R�P�L�V�V�m�R���R�U�J�D�Q�L�]�D�G�R�U�D���G�D���I�H�V�W�D���W�H�P���������E�H�U�O�L�Q�G�H�V��

�S�D�U�D���G�L�V�W�U�L�E�X�L�U���D���X�P���F�H�U�W�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�U�L�D�Q�o�D�V�����6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���F�D�G�D��

�F�U�L�D�Q�o�D�� �G�H�Y�H�U�i�� �U�H�F�H�E�H�U�� ���� �E�H�U�O�L�Q�G�H�V���� �T�X�D�Q�W�D�V�� �F�U�L�D�Q�o�D�V�� �V�H�U�m�R�� �F�R�Q-

�W�H�P�S�O�D�G�D�V�" 

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�p�V���G�H���D�Q�D�Q�i�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H�����������S�R�U�����������L�V�W�R���p��

��� ���u ��

1o passo

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �G�R�L�V�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H��

�D�O�L�Q�K�D�G�R�V���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D����

��o passo

Calcula-se ��� ��u ��

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R����

3o passo

Calcula-se ��� ���u ��

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

4o passo

�$�G�L�F�L�R�Q�D���V�H���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���D�F�L�P�D����

�3�R�U�W�D�Q�W�R������� �� ����� � ��

�$ssim: ��� �� ����� � ��

�1�D���S�O�D�Q�W�D�o�m�R���W�H�P�������������S�p�V���G�H���D�Q�D�Q�i�V��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�R���H�[�H�P�S�O�R�����Y�r���V�H���T�X�H���D�R���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���F�X�M�R���I�D�F�W�R�U���G�H���E�D�L�[�R���W�H�P��

�G�R�L�V���G�t�J�L�W�R�V�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H���D�O�L�Q�K�D�G�R�V���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D���H�����H�Q�W�m�R�����F�D�O�F�X�O�D��

�V�H���R�V���S�U�R�G�X�W�R�V���S�D�U�F�L�D�L�V���G�R���V�H�J�X�Q�G�R���I�D�F�W�R�U�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R�����H���D�G�L�F�L�R�Q�D���V�H���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��



����

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�U�L�D�Q�o�D�V���T�X�H���L�U�i���U�H�F�H�E�H�U���E�H�U�O�L�Q�G�H�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R������ �� ��

�3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���G�H���� �� �����S�H�Q�V�D���V�H�����4�X�D�Q�W�D�V���Y�H�]�H�V���F�D�E�H���R���Q�~�P�H�U�R�������H�P�������"��

�� � � � � � � �� � � � � � � �����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R�������F�D�E�H�������Y�H�]�H�V���H�P��������

�$�V�V�L�P�����R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���� ��  �p�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���� � �� � ����

�1�H�V�W�H���F�D�V�R���������F�U�L�D�Q�o�D�V���U�H�F�H�E�H�U�m�R���E�H�U�O�L�Q�G�H�V��

�������p���R���Q�~�P�H�U�R���D���V�H�U���G�L�Y�L�G�L�G�R���������p���R���Q�~�P�H�U�R���S�H�O�R���T�X�D�O���������p���G�L�Y�L�G�L�G�R���H�������p���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���G�D���G�L-

�Y�L�V�m�R����

�$�R���Q�~�P�H�U�R���D���V�H�U���G�L�Y�L�G�R���F�K�D�P�D���V�H��dividendo,���R���Q�~�P�H�U�R���S�H�O�R���T�X�D�O���V�H���G�L�Y�L�G�H��divisor e o re-

�V�X�O�W�D�G�R���G�D���G�L�Y�L�V�m�R��quociente��

�������1�X�P���D�Y�L�i�U�L�R�����F�R�Q�V�W�U�X�t�G�R���S�R�U���X�P���F�H�U�W�R���E�H�Q�H�¿�F�L�i�U�L�R���G�R���¿�Q�D�Q�F�L�D�P�H�Q�W�R���G�H�V�L�J�Q�D�G�R���³�V�H�W�H���P�L-

�O�K�}�H�V�´���D�O�R�F�D�G�R���D�R�V���G�L�V�W�U�L�W�R�V�����U�H�F�R�O�K�H�U�D�P���V�H�����������R�Y�R�V���Q�X�P���G�L�D�����0�H�W�H�U�D�P���Q�R�V���H�P���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V��

�G�H�������R�Y�R�V���F�D�G�D�����4�X�D�Q�W�D�V���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���I�R�U�D�P���X�V�D�G�D�V�"

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���G�L�Y�L�G�L�Q�G�R�����������S�R�U���������L�V�W�R���p������� � � ��

�(�[�L�V�W�H�P���Y�i�U�L�D�V���I�R�U�P�D�V���S�D�U�D���H�I�H�F�W�X�D�U���H�V�W�D���G�L�Y�L�V�m�R�����$���I�R�U�P�D���P�D�L�V���V�L�P�S�O�H�V���F�R�Q�V�L�V�W�H���H�P���G�L�Y�L�G�L�U��

�D�O�J�D�U�L�V�P�R���S�R�U���D�O�J�D�U�L�V�P�R��

���ž���3�D�V�V�R

�&�D�O�F�X�O�D���V�H���� �· �� �  �����H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H��

�0�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H�������S�R�U���������G�L�Y�L�V�R�U�����H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���G�H�������G�H�E�D�L�[�R���G�H���������G�L�Y�L�G�H�Q�G�R����

�6�X�E�W�U�D�L���V�H�������G�H�������H���R�E�W�p�P���V�H�������F�R�P�R���U�H�V�W�R��

���ž���3�D�V�V�R

�'�H���V�H�J�X�L�G�D�����D�E�D�L�[�D���V�H���R�������H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���� �· ����

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H�����R���T�X�D�O���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���S�R�U���������G�L�Y�L�V�R�U�����H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���G�H������

�G�H�E�D�L�[�R���G�H������

�6�X�E�W�U�D�L���V�H�������G�H�������H���R�E�W�p�P���V�H�������F�R�P�R���U�H�V�W�R��



����

���ž���3�D�V�V�R

�3�R�U���¿�P�����D�E�D�L�[�D���V�H���R���������&�D�O�F�X�O�D���V�H���� � � � � �����(�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H�����R���T�X�D�O���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D��

�V�H���S�R�U�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���������G�H�E�D�L�[�R���G�H��������

�6�X�E�W�U�D�L���V�H���������G�H���������H���R�E�W�p�P���V�H�������F�R�P�R���U�H�V�W�R��

�$�V�V�L�P���������� �· �� �  ����������

�)�R�U�D�P���X�V�D�G�D�V�����������H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���G�H�������R�Y�R�V���F�D�G�D��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�R���H�[�H�P�S�O�R�����S�H�U�F�H�E�H���V�H���T�X�H���Q�D���G�L�Y�L�V�m�R���F�D�O�F�X�O�D-

�V�H���S�U�L�P�H�L�U�R���D���S�R�V�L�o�m�R���P�D�L�V���H�O�H�Y�D�G�D���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���G�H�S�R�L�V��

�H�Q�Y�R�O�Y�H���V�H���D���S�U�y�[�L�P�D���S�R�V�L�o�m�R���j���G�L�U�H�L�W�D���Q�D���G�L�Y�L�V�m�R����

�$���G�L�Y�L�V�m�R���V�y���W�H�U�P�L�Q�D���T�X�D�Q�G�R���W�R�G�R�V���R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���G�L�Y�L-

�G�H�Q�G�R���W�L�Y�H�U�H�P���V�L�G�R���X�V�D�G�R�V��

�������2���V�H�Q�K�R�U���8�V�V�X�I�R�����X�P���D�J�U�L�F�X�O�W�R�U���G�R���G�L�V�W�U�L�W�R���G�H���0�H�W�D�Q�J�X�O�D���Q�D���S�U�R�Y�t�Q�F�L�D���G�H���1�L�D�V�V�D�����F�R�O�K�H�X��

��������kg���G�H���P�L�O�K�R���H���F�R�O�R�F�R�X���R���H�P���V�D�F�R�V���G�H������kg�����4�X�D�Q�W�R�V���V�D�F�R�V���I�R�U�D�P���X�V�D�G�R�V���Q�R���H�Q�V�D�F�D�P�H�Q-

�W�R���G�R���P�L�O�K�R�"

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���V�D�F�R�V���X�V�D�G�R�V���S�D�U�D���H�Q�V�D�F�D�P�H�Q�W�R���G�R���P�L�O�K�R���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�R���F�i�O�F�X�O�R���G�H��

���� � � � ��

���ž���3�D�V�V�R

�1�H�V�W�H���F�D�V�R�����������������������H�Q�W�m�R�����F�R�P�H�o�D���V�H���S�R�U����� �� �� � �����(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R�������Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H�����R��

�T�X�D�O���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���S�R�U�����������G�L�Y�L�V�R�U�����H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�����������G�H�E�D�L�[�R���G�H����������

�6�X�E�W�U�D�L���V�H���G�H�����������G�H�����������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������F�R�P�R���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

���ž���3�D�V�V�R

�%�D�L�[�D���V�H���R������



����

Calcula-se �� � � �  �H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H�������Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H��

�0�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H�������S�R�U�����������G�L�Y�L�V�R�U�����H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���������G�H�E�D�L�[�R���G�H��������

�6�X�E�W�U�D�L���V�H���������G�H���������H���R�E�W�p�P���V�H�������F�R�P�R���U�H�V�W�R����

�$�V�V�L�P�������� � � � � �� ��

�3�D�U�D���R���H�Q�V�D�F�D�P�H�Q�W�R���G�R���P�L�O�K�R���I�R�U�D�P���X�V�D�G�R�V���������V�D�F�R�V��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�D�O�L�V�D�G�R�����R���G�L�Y�L�V�R�U���W�H�P�������D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���H���R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���W�H�P�������D�O�J�D�U�L�V�P�R�V����

�3�H�O�D���U�H�J�U�D�����D���G�L�Y�L�V�m�R���p���S�R�V�V�t�Y�H�O���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���I�R�U�P�D�G�R���S�H�O�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���I�R�U���P�D�L�R�U��

�R�X���L�J�X�D�O���D�R���G�L�Y�L�V�R�U��

�&�D�V�R���F�R�Q�W�U�i�U�L�R�����D�F�U�H�V�F�H�Q�W�D���V�H���X�P���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���H�V�W�H���V�H�M�D���P�D�L�R�U���R�X���L�J�X�D�O���D�R���G�L�Y�L�V�R�U��

�H���F�R�P�H�o�D���V�H���D���H�I�H�F�W�X�D�U���D���G�L�Y�L�V�m�R��

�$���V�H�J�X�L�U�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���R�E�W�L�G�R���S�H�O�R���G�L�Y�L�V�R�U���H���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���G�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�S�H�O�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���R�E�W�p�P���V�H���R���U�H�V�W�R���S�D�U�F�L�D�O��

�'�H���V�H�J�X�L�G�D�����E�D�L�[�D���V�H���R���S�U�y�[�L�P�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���S�D�U�D���V�H���R�E�W�H�U���X�P���Q�R�Y�R���Q�~�P�H�U�R�����T�X�H��

�p�� �G�L�Y�L�G�L�G�R�� �S�H�O�R�� �G�L�Y�L�V�R�U���� �(�V�W�H�� �S�U�R�F�H�V�V�R�� �F�R�Q�W�L�Q�X�D�� �D�W�p�� �T�X�H�� �W�R�G�R�V�� �R�V�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�V�� �G�R�� �G�L�Y�L�G�H�Q�G�R��

�W�H�Q�K�D�P���V�L�G�R���X�V�D�G�R�V��

�2���S�U�R�F�H�G�L�P�H�Q�W�R���H�V�F�U�L�W�R���G�D���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�V�L�V�W�H���H�P���F�D�O�F�X�O�D�U���S�U�L�P�H�L�U�R���D���S�R�V�L-

�o�m�R���P�D�L�V���H�O�H�Y�D�G�D���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�����2���U�H�V�X�O�W�D�G�R���W�R�U�Q�D���V�H���R���S�U�L�P�H�L�U�R���D�O�J�D�U�L�V-

�P�R���G�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H�����&�D�O�F�X�O�D���V�H���R���U�H�V�W�R�����S�H�O�D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R�������2���U�H�V�W�R���p���W�U�D�Q�V-

�S�R�U�W�D�G�R�� �S�D�U�D�� �R�� �S�U�y�[�L�P�R�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�� �G�R�� �G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���� �I�R�U�P�D�Q�G�R�� �X�P�� �Q�R�Y�R��

�Q�~�P�H�U�R��

�2���S�U�R�F�H�V�V�R���W�H�U�P�L�Q�D���T�X�D�Q�G�R���W�R�G�R�V���R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���W�L�Y�H�U�H�P��

�V�L�G�R���X�V�D�G�R�V����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��

(1) ��� ��u ������ ���� ��u (3) ��� ���u

(4) ���� ����u ������ ������ �· �� ������ ������ �· ��

������ �������� �· �� ������ �������� �· ���� ������ �������� �· ����

�������1�X�P���D�U�P�D�]�p�P���G�H���P�D�W�H�U�L�D�L�V���H�V�F�R�O�D�U�H�V���K�i�����������F�D�L�[�D�V���G�H���O�L�Y�U�R�V���G�D�����•���F�O�D�V�V�H�����6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H��

�F�D�G�D���F�D�L�[�D���F�R�Q�W�p�P���������O�L�Y�U�R�V�����T�X�D�Q�W�R�V���O�L�Y�U�R�V���G�D�����•���F�O�D�V�V�H���K�i���Q�R���D�U�P�D�]�p�P�"

�������8�P���R�U�I�D�Q�D�W�R���F�R�Q�V�R�P�H����������kg���G�H���D�U�U�R�]���S�R�U���D�Q�R�����6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���R���F�R�Q�V�X�P�R���P�H�Q�V�D�O���G�R���D�U�U�R�]��

�p���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H�����T�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���D�U�U�R�]���R���R�U�I�D�Q�D�W�R���F�R�Q�V�R�P�H���S�R�U���P�r�V�"��



����

7.2 Propriedade associativa

�$���0�D�G�L�Q�D���F�R�P�S�U�R�X�������� �F�D�L�[�D�V���G�H���F�D�P�D�U�m�R���F�R�Q�W�H�Q�G�R������ �H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���G�H������kg���F�D�G�D���� �4�X�D�Q�W�R�V��

�T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���F�D�P�D�U�m�R���D���0�D�G�L�Q�D���F�R�P�S�U�R�X�"

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���F�D�P�D�U�m�R���F�R�P�S�U�D�G�R�����H�[�S�U�H�V�V�D���H�P���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���D���S�D�U�W�L�U��

�G�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���� � � �� u � u��

�1�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�����S�R�G�H���W�U�R�F�D�U���V�H���D���R�U�G�H�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���T�X�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�Q�m�R���V�H���D�O�W�H�U�D��

� � � ��� �� �� �����'�L�]���V�H���T�X�H a multiplicação goza da propriedade comu-

tativa��

�1�X�P�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���W�U�r�V���I�D�F�W�R�U�H�V�����S�R�G�H���V�H���D�J�U�X�S�D�U���R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���G�H���I�R�U-

�P�D�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V��

� � � � � ����� �� �� �� �� ���� �� �����'�L�]���V�H���T�X�H��a multiplicação goza da proprie-

dade associativa����

7. Propriedades da multiplicação

7.1 Propriedade comutativa

������ �'�X�U�D�Q�W�H�� �R�� �)�H�V�W�L�Y�D�O�� �1�D�F�L�R�Q�D�O�� �G�R�V�� �-�R�J�R�V�� �(�V�F�R�O�D�U�H�V���� �;�D�L���;�D�L�� ������������ �X�P�D�� �H�P�S�U�H�V�D�� ���$���� �G�H��

�U�H�I�U�L�J�H�U�D�Q�W�H�V���R�I�H�U�H�F�H�X���������F�D�L�[�D�V���G�H���U�H�I�U�H�V�F�R�V���G�H���������J�D�U�U�D�I�D�V���F�D�G�D���H���X�P�D���R�X�W�U�D���H�P�S�U�H�V�D�����%��

�G�R���P�H�V�P�R���U�D�P�R���� �R�I�H�U�H�F�H�X�������� �F�D�L�[�D�V���G�H���U�H�I�U�H�V�F�R�V���G�H�������� �J�D�U�U�D�I�D�V���F�D�G�D���� �4�X�D�O���G�D�V���H�P�S�U�H�V�D�V��

�R�I�H�U�H�F�H�X���P�D�L�R�U���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���U�H�I�U�H�V�F�R�V�����V�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���D�V���J�D�U�U�D�I�D�V���W�H�P���D���P�H�V�P�D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H�"

�(�P�S�U�H�V�D���$�� �(�P�S�U�H�V�D���%��

�� �� � �����u

�(�P�S�U�H�V�D�� ���$���� �R�I�H�U�H�F�H�X�� ���������� �J�D�U�U�D�I�D�V�� �G�H�� �U�H-

�I�U�H�V�F�R�V����

�� ���u � ����

�(�P�S�U�H�V�D�� ���%���� �R�I�H�U�H�F�H�X�� ���������� �J�D�U�U�D�I�D�V�� �G�H�� �U�H-

�I�U�H�V�F�R�V����

�$�V���G�X�D�V���H�P�S�U�H�V�D�V���R�I�H�U�H�F�H�U�D�P���D���P�H�V�P�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���U�H�I�U�H�V�F�R�V���������������J�D�U�U�D�I�D�V��

�5�H�S�D�U�H���T�X�H���H�P���� �� �� ��� � � , multiplicou-se os factores de formas diferentes e o produto 

�I�R�L���R���P�H�V�P�R�����,�V�V�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���J�R�]�D���G�D��propriedade comutativa��

���������(�I�H�F�W�X�D���V�H���D���S�U�L�P�H�L�U�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R��

�� � � � � � � �� �� �� ���� � � � � � � �� �

���������(�I�H�F�W�X�D���V�H���D���V�H�J�X�Q�G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R��

�� � � � � � � �� �� �� ���� � � � � � � �� �

�$���0�D�G�L�Q�D���F�R�P�S�U�R�X��������kg���G�H���F�D�P�D�U�m�R��

�2�E�V�H�U�Y�H���T�X�H��� � � ��� � � � � � � ��� � � � � �����4�X�D�Q�G�R���X�P�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���W�H�P���G�X�D�V���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�}�H�V�����D�V��

�P�H�V�P�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U���H�I�H�F�W�X�D�G�D�V���H�P���R�U�G�H�Q�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���P�D�V���R���S�U�R�G�X�W�R���V�H�U�i���R���P�H�V�P�R��
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7.3 Elemento neutro

�$���&�t�Q�W�L�D���U�H�F�H�E�H�X���X�P�D���F�D�L�[�D���F�R�P���������O�i�S�L�V���G�H���F�R�U�H�V���Q�R���G�L�D���G�R���V�H�X���D�Q�L�Y�H�U�V�i�U�L�R�����4�X�D�Q�W�R�V���O�i�S�L�V��

�G�H���F�R�U�H�V���D���&�t�Q�W�L�D���W�H�P�"

� � � � �� �

�$���&�t�Q�W�L�D���U�H�F�H�E�H�X���������O�i�S�L�V���G�H���F�R�U�H�V��

�2�E�V�H�U�Y�H��� � � � �� � �����1�H�V�W�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�����X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���p���X�P�����������H�����D�R���H�I�H�F�W�X�D�U���V�H���D���P�X�O�W�L-

�S�O�L�F�D�o�m�R�����R���S�U�R�G�X�W�R���p���R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U�����,�V�V�R���P�R�V�W�U�D���D���H�[�L�V�W�r�Q�F�L�D���G�H���H�O�H�P�H�Q�W�R���Q�H�X�W�U�R��

7.4 Elemento absorvente

�1�X�P�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�����V�H�P�S�U�H���T�X�H���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���p���]�H�U�R�����R���S�U�R�G�X�W�R���p���V�H�P�S�U�H���]�H�U�R��

�(�[�H�P�S�O�R��

�� � �� �

�1�X�P�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�����V�H���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���p���������H�Q�W�m�R�����R���S�U�R�G�X�W�R���p���L�J�X�D�O���D�R��

�R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U��

1�� ��a a, 1���p���R���H�O�H�P�H�Q�W�R���Q�H�X�W�U�R���G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R��

�$�S�O�L�F�D�Q�G�R���D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���F�R�P�X�W�D�W�L�Y�D��1 1�� �� ��a a �����3�R�U�W�D�Q�W�R����a a�� ��1 ��

�=�H�U�R���p���H�O�H�P�H�Q�W�R���D�E�V�R�U�Y�H�Q�W�H���G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R����a�� ��0 0 ou 0 0�� ��a ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

������ �&�R�P�S�O�H�W�H�� �R�V�� �H�V�S�D�o�R�V�� �H�P�� �E�U�D�Q�F�R���� �D�S�O�L�F�D�Q�G�R�� �D�V�� �S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V�� �F�R�P�X�W�D�W�L�Y�D���� �D�V�V�R�F�L�D�W�L�Y�D���� �R��

�H�O�H�P�H�Q�W�R���Q�H�X�W�U�R���R�X���D�E�V�R�U�Y�H�Q�W�H��

(1) �� ��� � � ���� ��� ��� ������ �� ���� � � ���� ��� ���

(3) � � � �� � � � ���� ��� (4) �� �� �� ��� � � � ���� ���

������ ��� �� ���� ������ ���� ����� ����

�������,�Q�G�L�T�X�H���D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���D�S�O�L�F�D�G�D��

(1) �� �� �� ��� � � �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

������ �� �� � � � ���� � � � �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

(3) � ���� ����� � �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

(4) ��� � �� � �����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

�������&�D�O�F�X�O�H�����D�S�O�L�F�D�Q�G�R���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R��

(1) � � �� u � u (2) � � � �� u � u (3) � � � � �� u � u

(4) �� � �� u � u (5) �� �� �� u � u ������ �� � � �� u � u

(7) �� �� ��� u � u (8) �� � � �� u � u ������ �� � � �� u � u



����

8. Propriedade distributiva da multiplicação

8.1 Em relação à adição

�2���V�H�Q�K�R�U���1�D�S�X�D�O�R���F�R�P�S�U�R�X���F�D�G�H�U�Q�R�V���S�D�U�D���R�V���¿�O�K�R�V���D�����������0�7���F�D�G�D���������F�D�G�H�U�Q�R�V���V�m�R���S�D�U�D���R��

�P�D�L�V���Y�H�O�K�R���H�������V�m�R���S�D�U�D���R���P�D�L�V���Q�R�Y�R�����4�X�D�Q�W�R���p���T�X�H���R���V�H�Q�K�R�U���1�D�S�X�D�O�R���S�D�J�R�X���S�H�O�R�V���F�D�G�H�U�Q�R�V�"

�3�D�U�D���V�D�E�H�U���R���Y�D�O�R�U���T�X�H���R���V�H�Q�K�R�U���1�D�S�X�D�O�R���S�D�J�R�X�����S�R�G�H���V�H���F�D�O�F�X�O�D�U���G�H���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V��

���•���)�R�U�P�D

���� �� �������p���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���F�D�G�H�U�Q�R�V���H�����������0�7���p���R���F�X�V�W�R���G�H���F�D�G�D���F�D�G�H�U�Q�R�����D�V�V�L�P��

��� � � ��� �� ����� � � � �� � ��� ��

���•���)�R�U�P�D

�������� �î �������p���R���Y�D�O�R�U���S�D�J�R���S�H�O�D���F�R�P�S�U�D���G�H���F�D�G�H�U�Q�R�V���S�D�U�D���R�����¿�O�K�R���P�D�L�V���Y�H�O�K�R���H���������� �î �������F�R�U�U�H�V-

�S�R�Q�G�H���D�R���Y�D�O�R�U���S�D�J�R���S�H�O�D���F�R�P�S�U�D���G�H���F�D�G�H�U�Q�R�V���S�D�U�D���R���P�D�L�V���Q�R�Y�R�����D�V�V�L�P����

� � � ���� � ��� � ���� ��� ����� � � � � � ��� ��

�2���V�H�Q�K�R�U���1�D�S�X�D�O�R���S�D�J�R�X�������������0�7���S�H�O�D���F�R�P�S�U�D���G�H���F�D�G�H�U�Q�R�V���G�H�V�W�L�Q�D�G�R�V���D�R�V���V�H�X�V���G�R�L�V���¿�O�K�R�V��

�$�Q�D�O�L�V�D�Q�G�R���D�V���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H���F�i�O�F�X�O�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H������� � � ��� � ��� �� � � � � �� � � � � � ����

�&�R�P�R�� �D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�� �W�H�P�� �S�U�L�R�U�L�G�D�G�H�� �H�P�� �U�H�O�D�o�m�R�� �j�� �D�G�L�o�m�R���� �S�R�G�H���V�H�� �V�X�E�V�W�L�W�X�L�U�� �D�� �L�J�X�D�O�G�D�G�H��

�G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D������� � � ��� � ��� �� � � � � �� � �����R�X���V�H�M�D�����D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���p���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D���H�P��

�U�H�O�D�o�m�R���j���D�G�L�o�m�R��

8.2 Em relação à subtracção

�$�� �V�H�Q�K�R�U�D�� �6�D�U�L�W�D�� �F�R�P�S�U�R�X�� ������ �H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V�� �G�H�� �G�R�F�H�V�� �D�� ������ �0�7�� �S�R�U�� �H�P�E�D�O�D�J�H�P���� �2�I�H�U�H�F�H�X�� ����

�H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���G�H���G�R�F�H�V���D���L�U�P�m���S�D�U�D���U�H�Y�H�Q�G�H�U�����4�X�D�Q�W�R���F�X�V�W�D�U�D�P���D�V���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���T�X�H���¿�F�D�U�D�P���F�R�P��

�D���V�H�Q�K�R�U�D���6�D�U�L�W�D�"

�3�D�U�D���V�D�E�H�U���R���F�X�V�W�R���G�D�V���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���T�X�H���¿�F�D�U�D�P���F�R�P���D���'�R�Q�D���6�D�U�L�W�D�����S�R�G�H���V�H���F�D�O�F�X�O�D�U���G�H���G�X�D�V��

formas:

���•���)�R�U�P�D

� ��� ��� ���p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���T�X�H���¿�F�D�U�D�P���F�R�P���D���V�H�Q�K�R�U�D���6�D�U�L�W�D���H���������0�7���R���F�X�V�W�R���G�H��

�F�D�G�D���H�P�E�D�O�D�J�H�P�����D�V�V�L�P������ �� � � � � ���� � � � �� � ��� ��

���•���)�R�U�P�D

�������p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���T�X�H���D���V�H�Q�K�R�U�D���6�D�U�L�W�D���F�R�P�S�U�R�X���H�������Q�~�P�H�U�R���G�H���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V�����R�I�H-

recidas, assim: � � � ��� �� �� � ��� ��� ���� � � � � � ��� ��

�$�V���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���T�X�H���¿�F�D�U�D�P���F�R�P���D���V�H�Q�K�R�U�D���6�D�U�L�W�D���F�X�V�W�D�U�D�P�����������0�7��

�$�Q�D�O�L�V�D�Q�G�R���D�V���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H���F�i�O�F�X�O�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���� �� � � � � � � � �� � � � � �� � � � � � ����

�2���S�U�R�G�X�W�R���G�H���X�P���Q�~�P�H�U�R���S�R�U���X�P�D���V�R�P�D���p���L�J�X�D�O���j���V�R�P�D���G�R�V���S�U�R�G�X�W�R�V���G�H��

�F�D�G�D���X�P�D���G�D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���S�R�U���H�V�V�H���Q�~�P�H�U�R��

� � � � � � ��� ���� �� �� �� �� �� �����'�L�]���V�H���T�X�H��a multiplicação goza da proprie-

dade distributiva em relação à adição��
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8.3 Propriedade distributiva da divisão em relação à adição e à subtracção

�������1�X�P���P�r�V�����D���V�H�Q�K�R�U�D���6�D�¿�U�D���G�H�X���������S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���D�������W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U�H�V�����1�R�X�W�U�R���P�r�V�����H�O�D���G�H�X��

�������S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���D�R�V���P�H�V�P�R�V�������W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U�H�V�����4�X�D�Q�W�R�V���S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���p���T�X�H���U�H�F�H�E�H�X���F�D�G�D��

�W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U�"

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���T�X�H���F�D�G�D���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U���U�H�F�H�E�H�X���S�R�G�H���V�H���F�D�O�F�X�O�D�U���G�H���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V��

���•���)�R�U�P�D��

� ��� ���� ���p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���G�L�V�W�U�L�E�X�t�G�D�V���H�������p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U�H�V����

�$�V�V�L�P����� ��� �� � �� �� � � � � � ��

���•���)�R�U�P�D

� ��� �� ���p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���T�X�H���F�D�G�D���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U���U�H�F�H�E�H�X���Q�R���S�U�L�P�H�L�U�R���P�r�V����

� ��� �� ���p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���T�X�H���F�D�G�D���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U���U�H�F�H�E�H�X���Q�R���V�H�J�X�Q�G�R���P�r�V��

� � � ��� � � � �� ��� ���p���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V���T�X�H���F�D�G�D���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U���U�H�F�H�E�H�X�����$�V�V�L�P����

� ��� �� � � � � �� � � � �� � � � � �� � � ��

�&�D�G�D���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U���U�H�F�H�E�H�X�������S�D�U�H�V���G�H���E�R�W�D�V����

�$�Q�D�O�L�V�D�Q�G�R���D�V���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H���F�i�O�F�X�O�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H��� � � � � ��� �� � � � � �� �� � �� � � ��

�&�R�P�R���D���G�L�Y�L�V�m�R���W�H�P���S�U�L�R�U�L�G�D�G�H���H�P���U�H�O�D�o�m�R���j���D�G�L�o�m�R�����S�R�G�H���V�H���V�X�E�V�W�L�W�X�L�U���D���L�J�X�D�O�G�D�G�H���G�D���V�H�J�X�L�Q-

te forma: � ��� �� � � � � �� �� � �� � � �����R�X���V�H�M�D�����D���G�L�Y�L�V�m�R���p���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D���H�P���U�H�O�D�o�m�R���j���D�G�L�o�m�R��

�$���G�L�Y�L�V�m�R���p���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D���H�P���U�H�O�D�o�m�R���j���D�G�L�o�m�R���T�X�D�Q�G�R��a soma é dividen-

do.

� � � � � � ����� �� �� �� �� �� �� ���� �'�L�]���V�H�� �T�X�H��a divisão goza da propriedade 

distributiva  em relação à adição����

�������2���3�D�X�O�R���R�I�H�U�H�F�H�X���������0�7���D�R���S�U�L�P�R���G�R�V���������0�7���T�X�H���H�O�H���W�L�Q�K�D�����(�O�H�V���S�U�H�W�H�Q�G�H�P���F�R�P�S�U�D�U���F�D-

�Q�H�W�D�V�����6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���F�D�G�D���F�D�Q�H�W�D���F�X�V�W�D�������0�7�����T�X�D�Q�W�D�V���F�D�Q�H�W�D�V���R���3�D�X�O�R���S�R�G�H�U�i���F�R�P�S�U�D�U�"

� ��� �� � � � � �� � � � �� � � � � �� � �

�2���3�D�X�O�R���S�R�G�H�U�i���F�R�P�S�U�D�U�������F�D�Q�H�W�D�V����

�2���S�U�R�G�X�W�R���G�H���X�P�D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���S�R�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���p���L�J�X�D�O���j���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���G�R�V���S�U�R�G�X-

�W�R�V���G�R���D�G�L�W�L�Y�R���H���G�R���V�X�E�W�U�D�F�W�L�Y�R���S�R�U���H�V�V�H���Q�~�P�H�U�R��� � � � � � ��� ���� �� �� �� �� ��

�'�L�]���V�H���T�X�H��a multiplicação goza da propriedade distributiva em re-

lação à subtracção����

�&�R�P�R���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���W�H�P���S�U�L�R�U�L�G�D�G�H���H�P���U�H�O�D�o�m�R���j���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R�����S�R�G�H���V�H���V�X�E�V�W�L�W�X�L�U���D���L�J�X�D�O�G�D�G�H��

�G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D������ �� � � � � � � � �� � � � � �� � �����R�X���V�H�M�D�����D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���p���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D���H�P��

�U�H�O�D�o�m�R���j���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R��
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�$���G�L�Y�L�V�m�R���p���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D���H�P���U�H�O�D�o�m�R���j���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���T�X�D�Q�G�R��a diferença é 

dividendo.

� � � � � � ����� �� �� �� �� �� �� �����'�L�]���V�H���T�X�H��a divisão goza da propriedade 

distributiva  em relação à subtracção�� 

Nota: �$���G�L�Y�L�V�m�R���p���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D���H�P���U�H�O�D�o�m�R���j�� �D�G�L�o�m�R���R�X���j�� �V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���� �T�X�D�Q�G�R��a soma ou a 

diferença é dividendo��

�$�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V�����������H�����������F�R�Q�W�r�P���D�S�H�Q�D�V���D�G�L�o�m�R���H���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���H���D�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V�����������H�����������F�R�Q�W�r�P��

�D�S�H�Q�D�V���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���H���G�L�Y�L�V�m�R���� �1�H�V�W�D���V�L�W�X�D�o�m�R���� �F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���G�D���H�V�T�X�H�U�G�D���S�D�U�D���D��

�G�L�U�H�L�W�D�����V�H�J�X�L�Q�G�R���D���R�U�G�H�P���H�P���T�X�H���H�O�D�V���D�S�D�U�H�F�H�P��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������,�Q�G�L�T�X�H���D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���D�S�O�L�F�D�G�D��

(1) �� �� � � � � � � � �� � � � � �� � ���B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

��������� ��� �� � � � � ���� � � � � ���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

(3) � ���� �� � � � � � �� � � � � ���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

(4) � ���� ��� �� � �� � � � ���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��

�������&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R�����D�S�O�L�F�D�Q�G�R���D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D��

(1) �� � �� � � � � � ����� ���� ��� ��� ��� ������ � � � � �� � � � � � �� � ��� ��� ���

(3) � � ��� ��� ����� � � � � �� � � � � � � (4) ���� � ��� ���� � � ��� �� ��� ��� � �

������ � � ��� ��� ��� ����� �� � �� � � � � � � ������ � ���� ������ �� �� ��� � �� � � ��� � ���

�������&�D�O�F�X�O�H�����D�S�O�L�F�D�Q�G�R���D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���G�L�V�W�U�L�E�X�W�L�Y�D��

(1) � � �� �� � (2) �� � �� �� � (3) �� �� ��� �� �

(4) � ��� �� ��� � (5) � ��� �� ��� � ������ � ��� �� �� �

9. Expressões numéricas envolvendo as quatro operações e parênteses

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V��

(1) �� � � �� � ������ �� �� ��� � (3) �� � � ��u � (4) �� � �� �u

�(�O�D�V���V�m�R���F�D�O�F�X�O�D�G�D�V���F�R�Q�I�R�U�P�H���R�V���H�[�H�P�S�O�R�V���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�V���D�E�D�L�[�R��
(1) �� � � � � � � � � �� � � � � ������ �� �� �� �� �� ��� � � � �

(3) �� � � � ��� �� �� � �� � (4) �� � � �� � ���� � � � �



����

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V��
(1) �� � � �� � � (2) �� �� � � �� �� (3) �� �� � � �� � ��

�6�H�J�X�Q�G�R���D���S�U�L�R�U�L�G�D�G�H���G�H���F�i�O�F�X�O�R�����D�V���T�X�D�W�U�R���R�S�H�U�D�o�}�H�V���H�V�W�m�R���V�H�S�D�U�D�G�D�V���H�P���G�R�L�V���J�U�X�S�R�V��

���������0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���H���'�L�Y�L�V�m�R��

�������$�G�L�o�m�R���H���6�X�E�W�U�D�F�o�m�R��

�&�D�G�D���X�P�D���G�D�V���W�U�r�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V���D�F�L�P�D���F�R�Q�W�p�P���R�S�H�U�D�o�}�H�V���G�H���D�P�E�R�V���J�U�X�S�R�V����

�4�X�D�Q�G�R���X�P�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���F�R�Q�W�p�P���R�S�H�U�D�o�}�H�V���G�H���D�P�E�R�V���J�U�X�S�R�V�����F�D�O�F�X�O�D���V�H��

�������$���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���H���D���G�L�Y�L�V�m�R���G�D���H�V�T�X�H�U�G�D���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D��

�������$���D�G�L�o�m�R���H���D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���G�D���H�V�T�X�H�U�G�D���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D��

�$�V�V�L�P�����D���V�H�J�X�L�U���V�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���F�i�O�F�X�O�R���G�D�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V���G�R�V���H�[�H�P�S�O�R�V���D�Q�W�H�U�L�R�U�H�V��

(1) �� � � �
�� �� �
�� �
��

� � �
� � �
� �
�

������ �� �� � � �
�� � � �
�� ��
��

� �
� � �
� �
�

� (3) �� �� � � �
�� �� ��
�� ��
��

� � �
� � �
� �
�

�

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V��

(1) � � � � � � �� � �� � � ������ � � �� ��� � � �� � �� � � � � � � � �

�1�X�P�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���Q�X�P�p�U�L�F�D���F�R�P���S�D�U�r�Q�W�H�V�L�V���U�H�F�W�R�V���R�X���F�X�U�Y�R�V�����F�D�O�F�X�O�D���V�H���S�U�L�P�H�L�U�R���R���T�X�H���H�V�W�i��

�G�H�Q�W�U�R���G�H���S�D�U�r�Q�W�H�V�L�V���F�X�U�Y�R�V�����G�H���V�H�J�X�L�G�D�����R���T�X�H���H�V�W�i���G�H�Q�W�U�R���G�H���S�D�U�r�Q�W�H�V�L�V���U�H�F�W�R�V���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�Q-

�G�R���R�V���H�P���F�X�U�Y�R�V�����R�E�H�G�H�F�H�Q�G�R���D�V���S�U�L�R�U�L�G�D�G�H�V���G�D�V���R�S�H�U�D�o�}�H�V���U�H�I�H�U�L�G�D�V���Q�D���V�H�F�o�m�R���D�Q�W�H�U�L�R�U��

�3�R�G�H���V�H���F�D�O�F�X�O�D�U�����D�V�V�L�P�����D�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���F�R�P�R���H�[�H�P�S�O�R�V��

(1) � � � � � � �
� � �
� � � �
� �
��

� � �
� � �
� �
� �
�

�
� � �� ���
�

� � ������ � � �� ��
�� �� ��
�� �� �� � �

� � � �� � �
� � �� � �
� � �� � �

� � � � � � ��
� � �� � � ��
� � � ��

�� �� �� ��
�� � � �
�� ��
��

� � �
� � �
� �
�

� ��

�1�D���U�H�V�R�O�X�o�m�R���G�H���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V���Q�X�P�p�U�L�F�D�V���F�R�P���S�D�U�r�Q�W�H�V�L�V���U�H�F�W�R�V���R�X���F�X�U�Y�R�V����

�R�E�H�G�H�F�H���V�H���D���V�H�J�X�L�Q�W�H���R�U�G�H�P���G�D�V���R�S�H�U�D�o�}�H�V��

����	�5�H�V�R�O�Y�H���V�H���R���T�X�H���H�V�W�i���G�H�Q�W�U�R���G�H���S�D�U�r�Q�W�H�V�L�V�����F�R�P�H�o�D�Q�G�R���S�H�O�R�V���F�X�U�Y�R�V��

����	�5�H�V�R�O�Y�H���V�H���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���H���D���G�L�Y�L�V�m�R����

����	�5�H�V�R�O�Y�H���V�H���D���D�G�Lção e���D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�D�O�F�X�O�H��
(1) �� �� � �� � � ������ �� � � �� � � (3) � � � � � �� � �

(4) � � � � �� � � ������ �� � � �� � � ������ � � � � �� � �

������ �� � � �� � �� � ������ �� �� � �� �� � � ������ � � � ��� � � � � � �� � � �



����

�������� �� � � �� � �� � � �� �� �� (11) �� � � � � � � �� � � �� � �� � �������� �� �� �� ��� � �� �� �

10. Potenciação

10.1 Potências de base natural

� � � � ��� � � �  e � � � � � ���� � � � � �� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P�� �S�U�R�G�X�W�R�V�� �G�H�� �I�D�F�W�R�U�H�V�� �L�J�X�D�L�V���� �L�V�W�R�� �p���� �R��

�I�D�F�W�R�U�������I�R�L���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R���U�H�S�H�W�L�G�D�P�H�Q�W�H�������Y�H�]�H�V���H���R���I�D�F�W�R�U�������I�R�L���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R���U�H�S�H�W�L�G�D�P�H�Q�W�H��

�����Y�H�]�H�V��

�2���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���L�J�X�D�L�V���S�R�G�H���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���Q�D���I�R�U�P�D��

� � � � � �� � � �  e � � � � � � �� � � � �

��4 e 3�� representam uma operação chamada potenciação ou potência.

�1�X�P�D���S�R�W�r�Q�F�L�D�����R���I�D�F�W�R�U���T�X�H���V�H���U�H�S�H�W�H���p���F�K�D�P�D�G�R���G�H��base�����R���Q�~�P�H�U�R���T�X�H���L�Q�G�L�F�D���T�X�D�Q�W�D�V���Y�H-

�]�H�V���R���I�D�F�W�R�U���V�H���U�H�S�H�W�H���p���F�K�D�P�D�G�R���G�H��expoente��

10.2 Leitura de potências

�$���O�H�L�W�X�U�D���G�D�V���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���S�R�G�H���V�H�U���I�H�L�W�D���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D��

Primeira leitura:

�/�r���V�H���D base�����V�H�J�X�L�G�D���G�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���³elevado a” e depois o expoente. 

�(�[�H�P�S�O�R�V��

��1�����/�r���V�H�����G�R�L�V���H�O�H�Y�D�G�R���D���X�P����

���������/�r���V�H�����Q�R�Y�H���H�O�H�Y�D�G�R���D���V�H�L�V����

�3�R�W�r�Q�F�L�D���p���W�R�G�R���R���Q�~�P�H�U�R���Q�D���I�R�U�P�D��an, com a ���� 0 ����

�$���S�R�W�r�Q�F�L�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���X�P���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���L�J�X�D�L�V����� � � ��

� �����

�� �� �� �����
�

� �� �� ��

a���p���D���E�D�V�H���G�D���S�R�W�r�Q�F�L�D���H��n���p���R���H�[�S�R�H�Q�W�H������������������������������������������������������������������������������������

�8�P�D���S�R�W�r�Q�F�L�D���F�R�P���H�[�S�R�H�Q�W�H�������p���L�J�X�D�O��à base a a1 � � ��

Segunda leitura:

�/�r���V�H���D��base �H���D���V�H�J�X�L�U��o expoente:

�(�[�S�R�H�Q�W�H �� 3 4 �� �� ������
�/ê-se �D�R���T�X�D�G�U�D�G�Rao cubo �j���T�X�D�U�W�D�j���T�X�L�Q�W�D�j���V�H�[�W�D ������



����

�$�R���D�G�L�F�L�R�Q�D�U���R�X���V�X�E�W�U�D�L�U���S�R�W�r�Q�F�L�D�V�����F�D�O�F�X�O�D���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�H���F�D�G�D���S�R�W�r�Q�F�L�D��

�H�����H�P���V�H�J�X�L�G�D�����F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���D�G�L�o�m�R���R�X���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R����
� � � � � � � �� �

� ����� � �����

�� �� �� �� �� �� �� �� ��� ��� � � ��� �
� �

� �� � ��� � �� � ��� , m, n���V�m�R���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

�1�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H���H���H�[�S�R�H�Q�W�H�V���G�L�I�H�U�H�Q-

�W�H�V�����P�D�Q�W�p�P���V�H���D���E�D�V�H���H���D�G�L�F�L�R�Q�D�P���V�H���R�V���H�[�S�R�H�Q�W�H�V����� � �� � � ��� �� �� , m, 

n s�m�R���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

10.3 Adição e subtracção de potências

�(�[�H�P�S�O�R�V��

� �� ���  e � �� ���

�3�D�U�D�� �F�D�O�F�X�O�D�U��� �� ���  e � �� ��� �� �G�H�W�H�U�P�L�Q�D���V�H�� �R�� �Y�D�O�R�U�� �G�H�� �F�D�G�D�� �S�R�W�r�Q�F�L�D�� �H�� �F�D�O�F�X�O�D���V�H����

� � � � � � � � � �� � � �� �� � � � � � � � � � � ��

� � � � � � � ��� �� ��� �� � � � � � � � � ��

10.4 Multiplicação e divisão de potências

�������0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H����� �� ��u

� � � �� � � �  e � � � � �� � � � � ��
�(�Q�W�m�R����� � � � � � � � � �� � �� � � � � � � � � ��

�$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���H�V�W�D���L�J�X�D�O�G�D�G�H�����R���H�[�S�R�H�Q�W�H�������S�U�R�Y�p�P���G�H � ��� ��

�������0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���R���P�H�V�P�R���H�[�S�R�H�Q�W�H����� �� ��u

� � �� � �  e � � �� � � ��

�(�Q�W�m�R����� � � � � � � � � � � � � � � �� � �� � � � � � � � � � � � � � �� � � � � �

�$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���H�V�W�D���L�J�X�D�O�G�D�G�H�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���V�H���P�D�Q�W�p�P���R�������F�R�P�R���H�[�S�R�H�Q�W�H���H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�P���V�H���D�V��

�E�D�V�H�V�������H��������

�1�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���R���P�H�V�P�R���H�[�S�R�H�Q�W�H���H���E�D�V�H�V���G�L�I�H�U�H�Q-

�W�H�V�����P�D�Q�W�p�P���V�H���R���H�[�S�R�H�Q�W�H���H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�P���V�H���D�V���E�D�V�H�V����� � � �� � ��� �� ��� �

n���p���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

� � � �� � �����/�r���V�H�����T�X�D�W�U�R���D�R���T�X�D�G�U�D�G�R����

� � � � �� � � �����/�r���V�H�����F�L�Q�F�R���D�R���F�X�E�R����

�������'�L�Y�L�V�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H����� �� ��

� �
�
�

� � � � �
� � �

� � �� �
�

�
�� � �

� � � �
� �

� � � ��

���$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���H�V�W�D���G�L�Y�L�V�m�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���R���H�[�S�R�H�Q�W�H�������S�U�R�Y�p�P���G�H���� �í ����



����

�1�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H���H���H�[�S�R�H�Q�W�H�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����P�D-

�W�p�P���V�H���D���E�D�V�H���H���V�X�E�W�U�D�H�P���V�H���R�V���H�[�S�R�H�Q�W�H�V���G�R���G�L�Y�L�V�R�U���H���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R����

� � �� � � ��� �� �� , m, n���V�m�R���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���H��a���p���G�L�I�H�U�H�Q�W�H���G�H���]�H�U�R�����H��a 

�G�L�I�H�U�H�Q�W�H���G�H���X�P��

�1�D�� �G�L�Y�L�V�m�R�� �G�H�� �S�R�W�r�Q�F�L�D�V�� �F�R�P�� �R�� �P�H�V�P�R�� �H�[�S�R�H�Q�W�H�� �H�� �E�D�V�H�V�� �G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V����

�P�D�Q�W�p�P���V�H�� �R�� �H�[�S�R�H�Q�W�H�� �H�� �G�L�Y�L�G�H�P���V�H�� �D�V�� �E�D�V�H�V����� � � �� � ��� �� ��� � , n�� �p��

�Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O��

�������'�L�Y�L�V�m�R���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D�V���F�R�P���R���P�H�V�P�R���H�[�S�R�H�Q�W�H����� � �� �

� �
�
�

� � �
� � �

�
�

�
�

�
�

�
�

� �� �
�

�

�
�

� � �
� �
� �

� � � � �

�
�

�

�
� � �� �

�$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���H�V�W�D���L�J�X�D�O�G�D�G�H�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���V�H���P�D�Q�W�p�P���R���H�[�S�R�H�Q�W�H�������H���G�L�Y�L�G�H�P���V�H���D�V���E�D�V�H�V����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������(�V�F�U�H�Y�D���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�R�W�r�Q�F�L�D���H���O�H�L�D���D�V���S�R�W�r�Q�F�L�D�V��
(1) � � � ��u ������ � � � � � �� u � u

(3) �� �� �� ��� u � u � u (4) � � � � � � � � � �� u � u � u � u

������ 4 4 4 4 4 4 4� u � u � u � u � u � u ������ 3 3 3 3 3 3 3 3 3� u � u � u � u � u � u � u � u

������ � � � � � � � � � � � � � � � �� u � u � u � u � u � u � u������ �� �� �� �� �� ��� u � u � u � u � u

�������&�D�O�F�X�O�H���R���Y�D�O�R�U���G�H���F�D�G�D���S�R�W�r�Q�F�L�D��
(1) 43 ������ ��3 (3) ����

(4) 13�� ������ ���� ������ ��4

������ 3�� ������ ������ ������ ������

�������&�D�O�F�X�O�H���R���Y�D�O�R�U���G�D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V��
(1) � �� ��� ������ � � �� ��� (3) �� �� ���

(4) �� �� ��� ������ � �� ��u ������ � �� ��u

������ �� � �� �� � ������ � �� �� ������ �� � � �� �� � �

�������� � � � �� � � �� �� � � (11) � � � �� � � �� �� � � �������� �� � � � �� � � � �� � � �



����

Capítulo III: Divisibilidade de números naturais

1. Noção de múltiplos de um número

�2���F�H�Q�W�U�R���L�Q�I�D�Q�W�L�O���������G�H���-�X�Q�K�R�����O�R�F�D�O�L�]�D�G�R���Q�D���F�L�G�D�G�H���G�H���3�H�P�E�D�����G�H�V�H�M�D���R�I�H�U�H�F�H�U���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V��

�D���������F�U�L�D�Q�o�D�V���Q�D���I�H�V�W�D���G�H���F�R�P�H�P�R�U�D�o�m�R���G�R���G�L�D���G�D���³�&�U�L�D�Q�o�D���$�I�U�L�F�D�Q�D�´�����6�H���F�D�G�D���H�P�E�D�O�D�J�H�P��

�W�L�Y�H�U�� ������ �E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���� �T�X�D�Q�W�D�V�� �H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V�� �p�� �S�U�H�F�L�V�R�� �F�R�P�S�U�D�U���� �G�H�� �P�R�G�R�� �D�� �T�X�H�� �F�D�G�D�� �F�U�L�D�Q�o�D��

�U�H�F�H�E�D�������E�U�L�Q�T�X�H�G�R�"

�$���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���S�R�G�H���V�H�U���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���Q�D��

�V�H�J�X�L�Q�W�H���W�D�E�H�O�D��

�1�ž���G�H���H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V1 �� 3 4 �� �� ��
�1�ž���G�H���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���� ���� ���� ���� ���� ���� ����

�� � � �� � , �� � � �� � , �� � � �� � , �� � � �� � , �� � � �� � , �� � � �� � ��������

�3�D�U�D���T�X�H���F�D�G�D���F�U�L�D�Q�o�D���U�H�F�H�E�D�������E�U�L�Q�T�X�H�G�R�����p���S�U�H�F�L�V�R���F�R�P�S�U�D�U�������H�P�E�D�O�D�J�H�Q�V���G�H���������E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V��

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V�������������������������������������������������«���V�m�R���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H��������

�1�R�W�D���T�X�H���������]�H�U�R�����Q�m�R���p���F�R�Q�V�L�G�H�U�D�G�R���F�R�P�R���P�H�Q�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���Q�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�o�m�R���G�H���P�H�Q�R�U���P�~�O-

�W�L�S�O�R���G�H���X�P���Q�~�P�H�U�R��

�2�� �Q�~�P�H�U�R�� �R�E�W�L�G�R�� �D�R�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �S�R�U�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O��

�T�X�D�O�T�X�H�U���F�K�D�P�D���V�H��múltiplo �G�R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R��

�2���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H���X�P���Q�~�P�H�U�R��a �R�E�W�p�P���V�H���S�R�U��a �u�u�Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V
�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���V�H�W�H���S�U�L�P�H�L�U�R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H���F�D�G�D���X�P���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��

(1) 3 ������ 4 (3) �� (4) ��

������ �� ������ 11 ������ ���� ������ ����

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

���������2�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H��������

���������2�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������T�X�H���H�V�W�m�R���H�Q�W�U�H���������H��������

���������2�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H��������

���������2�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������T�X�H���H�V�W�m�R���H�Q�W�U�H���������H��������

���������2�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������T�X�H���H�V�W�m�R���H�Q�W�U�H���������H����������

�������9�H�U�L�¿�T�X�H���V�H���D�V���D�¿�U�P�D�o�}�H�V���D�E�D�L�[�R���V�m�R���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V���R�X���I�D�O�V�D�V�����-�X�V�W�L�¿�T�X�H���D���V�X�D���U�H�V�S�R�V�W�D��

���������������p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������

���������������p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������

���������������p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H��������



����

2. Múltiplos comuns de dois ou mais números

2.1 Múltiplo comum

�$���-�~�O�L�D�����W�p�F�Q�L�F�D���U�H�V�S�R�Q�V�i�Y�H�O���S�H�O�D���i�U�H�D���G�H���&�U�H�F�K�H�V���Q�R���V�H�U�Y�L�o�R���G�L�V�W�U�L�W�D�O���G�H���H�G�X�F�D�o�m�R�����M�X�Y�H�Q�W�X�G�H��

�H�� �W�H�F�Q�R�O�R�J�L�D�� �G�H�� �1�D�Q�J�D�G�H���� �Q�D�� �S�U�R�Y�t�Q�F�L�D�� �G�H�� �&�D�E�R�� �'�H�O�J�D�G�R���� �W�H�P�� �G�X�D�V�� �F�D�L�[�D�V�� �F�R�P�� �R�� �P�H�V�P�R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V�����(�O�D���D�J�U�X�S�R�X���R�V���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���G�H���X�P�D���G�D�V���F�D�L�[�D�V���H�P���S�D�F�R�W�H�V���G�H�������E�U�L�Q-

�T�X�H�G�R�V���H���R�V���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���G�D���R�X�W�U�D���F�D�L�[�D���H�P���S�D�F�R�W�H�V���G�H�������E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V�����6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���Q�m�R���K�R�X�Y�H��

�U�H�V�W�R���H�P���Q�H�Q�K�X�P�D���G�D�V���F�D�L�[�D�V�����T�X�D�Q�W�R�V���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���F�R�Q�W�L�Q�K�D���F�D�G�D���X�P�D���G�D�V���F�D�L�[�D�V�"

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�������H�������V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D�P�H�Q�W�H�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���Q�~�P�H�U�R���G�H���E�U�L�Q-

�T�X�H�G�R�V���T�X�H���V�D�W�L�V�I�D�]���H�V�W�D�V���F�R�Q�G�L�o�}�H�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�o�m�R���G�R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V��

�G�H�������H������

�0�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H����������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

�0�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������������������V�m�R���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������H���������V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D�P�H�Q�W�H�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���Q�~�P�H�U�R���G�H��

�E�U�L�Q�T�X�H�G�R�V���T�X�H���V�D�W�L�V�I�D�]���D���F�R�Q�G�L�o�m�R���S�R�G�H���V�H�U���������������������������������(�O�H�V���F�K�D�P�D�P���V�H���P�~�O�W�L�S�O�R�V���F�R�P�X�Q�V��

�G�H�������H��������

2.2 Mínimo múltiplo comum

�7�H�Q�G�R���H�P���F�R�Q�W�D���R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�W�H�U�L�R�U�����R���P�H�Q�R�U���G�H�V�W�H�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���F�R�P�X�Q�V���p���R���Q�~�P�H�U�R�����������(�V�W�H��

�Q�~�P�H�U�R���F�K�D�P�D���V�H��mínimo múltiplo comum.

�&�R�P�R���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H�������H�����"

�����p���P�D�L�R�U���G�R���T�X�H���������&�R�Q�V�L�G�H�U�D���V�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H������

�2���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�������p���R���S�U�y�S�U�L�R���������P�D�V�������Q�m�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U������

�2���S�U�y�[�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�������p�����������H���������p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���������$�V�V�L�P�����������p���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P��

�G�H�������H�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� � �� � � �� � ���� � � ��

�6�H��m �p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H��a �H���W�D�P�E�p�P���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H��b, �G�L�]���V�H���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R��m �p��

�P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V��a e b����

�6�H�M�D�P��a e b �G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���F�R�P�X�Q�V��

de a e b, �S�U�L�P�H�L�U�R�� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�V�� �P�~�O�W�L�S�O�R�V�� �G�H�� �F�D�G�D�� �X�P���� �V�H�Q�G�R�� �R�V�� �Q�~-

�P�H�U�R�V���T�X�H���V�m�R���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�R�V���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V�����V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D�P�H�Q�W�H�����P�~�O�W�L�S�O�R�V��

�F�R�P�X�Q�V��

�$�R���P�H�Q�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V, a e b, chama-se mínimo 

múltiplo comum e indica-se por m.m.c.(a, b)��

�3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V����a e b:

�������6�X�S�R�Q�G�R���T�X�H��� ��� �����Y�H�U�L�¿�T�X�H���V�H��b �p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U��a�����6�H���D���U�H�V�S�R�V�W�D��

for sim, então b���p���P�H�Q�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H��a e b�����(���V�H���D���U�H�V�S�R�V�W�D���I�R�U��

�Q�m�R�����D�Y�D�Q�F�H���S�D�U�D���R���V�H�J�X�Q�G�R���S�D�V�V�R��
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3. Noção de divisor de um número

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D�V���G�L�Y�L�V�}�H�V��
�� �· �� �  �������U�H�V�W�R������ �· �� �  �������U�H�V�W�R������ �· �� �  �������U�H�V�W�R������ �· �� �  �������U�H�V�W�R����

�� �· �� �  �������U�H�V�W�R������ �· �� �  �������U�H�V�W�R������ �· �� �  �������U�H�V�W�R������ �· �� �  �������U�H�V�W�R����

�����S�R�G�H���V�H�U���G�L�Y�L�G�L�G�R���S�R�U�������������������H���������3�R�U�W�D�Q�W�R�����G�L�]���V�H���T�X�H�������������������H�������V�m�R���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H������

�����������H�������Q�m�R���V�m�R���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H������

�6�H���R���Q�~�P�H�U�R��n���p���H�[�D�F�W�D�P�H�Q�W�H���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���X�P���Q�~�P�H�U�R��a, �H�Q�W�m�R���R���Q�~�P�H-

ro a���F�K�D�P�D���V�H���G�L�Y�L�V�R�U���G�R���Q�~�P�H�U�R��n��

�4�X�D�O�T�X�H�U���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H���V�L���S�U�y�S�U�L�R��

�����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H���T�X�D�O�T�X�H�U���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O��

������ �9�H�U�L�¿�T�X�H�� �V�H��2�u�ub  �p�� �G�L�Y�L�V�t�Y�H�O�� �S�R�U��a. �6�H�� �D�� �U�H�V�S�R�V�W�D�� �I�R�U�� �V�L�P���� �H�Q�W�m�R��

2�u�ub ���p���P�H�Q�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H��a e b�����(���V�H���D���U�H�V�S�R�V�W�D���I�R�U���Q�m�R�����D�Y�D�Q-

�F�H���S�D�U�D���R���S�U�y�[�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H��b�����R���T�X�D�O���p��3�u�ub ��

�6�H�J�X�H���V�H���R���P�H�V�P�R���S�U�R�F�H�V�V�R���D�W�p���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���W�U�r�V���S�U�L�P�H�L�U�R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���F�R�P�X�Q�V���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) �����H���� ������ �����H���� (3) �����H���� (4) �����H����

������ �����H���� ������ �����H������ ������ �����������H���� ������ �����������H������

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P����m.m.c.�����G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) �����H���� ������ �����H���� (3) �����H���� (4) �����H������

������ �����H������ ������ �����������H���� ������ �����������H���� ������ �����������H������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������9�H�U�L�¿�T�X�H���V�H���D�V���D�¿�U�P�D�o�}�H�V���V�m�R���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V���R�X���I�D�O�V�D�V�����-�X�V�W�L�¿�T�X�H���D���V�X�D���U�H�V�S�R�V�W�D��

(1) �����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H������ ������ �����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H������

(3) �����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H������ (4) �����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H������

������ �����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H������ ������ �����p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H��������

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H��
(1) ���� ������ ���� (3) ���� (4) ����

������ ���� ������ ���� ������ ������ ������ ������



����

4. Divisores comuns de dois ou mais números 

4.1 Divisor comum 

�$���S�U�R�I�H�V�V�R�U�D���&�D�U�O�R�W�D���G�i���D�X�O�D�V���D���X�P�D���W�X�U�P�D���G�D�����•���F�O�D�V�V�H���F�R�P���������U�D�S�D�]�H�V���H���������U�D�S�D�U�L�J�D�V�����(�O�D��

�S�U�H�W�H�Q�G�H���I�R�U�P�D�U���J�U�X�S�R�V�����F�D�G�D���X�P���G�R�V���T�X�D�L�V���G�H�Y�H�U�i���W�H�U���R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���U�D�S�D�]�H�V���H���R���P�H�V-

�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���U�D�S�D�U�L�J�D�V�����4�X�D�Q�W�R�V���J�U�X�S�R�V���H�O�D���S�R�G�H�U�i���I�R�U�P�D�U�"

�2�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �J�U�X�S�R�V�� �T�X�H�� �H�O�D�� �S�U�H�W�H�Q�G�H�� �I�R�U�P�D�U�� �G�H�Y�H�� �V�H�U�� �G�L�Y�L�V�t�Y�H�O�� �S�R�U�� ������ �H�� �������� �V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D-

�P�H�Q�W�H�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���Q�~�P�H�U�R���G�H���J�U�X�S�R�V���T�X�H���V�D�W�L�V�I�D�]���H�V�W�D�V���F�R�Q�G�L�o�}�H�V���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D��

�G�H�W�H�U�P�L�Q�D�o�m�R���G�R�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H���������H��������

�'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H����������������������������������������

�'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H������������������������������������������������������������

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V�������������������H�������V�m�R���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H���������H�����������V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D�P�H�Q�W�H�����(�O�H�V���F�K�D�P�D�P���V�H���G�L�Y�L�V�R�U�H�V��

�F�R�P�X�Q�V���G�H���������H��������

�$�V�V�L�P�����D���S�U�R�I�H�V�V�R�U�D���S�R�G�H�U�i���I�R�U�P�D�U�������������������R�X�������J�U�X�S�R�V��

4.2 Máximo divisor comum

�7�H�Q�G�R���H�P���F�R�Q�W�D���R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�W�H�U�L�R�U���� �R���P�D�L�R�U���G�H�V�W�H�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���F�R�P�X�Q�V���p�� �R���Q�~�P�H�U�R�������� �(�V�W�H��

�Q�~�P�H�U�R���F�K�D�P�D���V�H���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H��������

�&�R�P�R���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H�������"

�������p���P�H�Q�R�U���T�X�H��������

�2���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���G�H���������p���R���S�U�y�S�U�L�R���������H���������Q�m�R���p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H��������

�2���G�L�Y�L�V�R�U���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�R���G�H���������p�������H���H�V�W�H���Q�m�R���p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H����������

�2���S�U�y�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���G�H�������� �G�H�S�R�L�V���G�H�������p�������� �R���T�X�D�O���p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H���������� �3�R�U�W�D�Q�W�R�������� �p���R���P�i�[�L�P�R��

�G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H���������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��� � �� � � ��� �� ��� � � ��

�'�L�]���V�H���T�X�H���X�P���Q�~�P�H�U�R��d���p���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���R�X�W�U�R�V���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X-

rais a e b, se d���G�L�Y�L�G�H��a e b���V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D�P�H�Q�W�H����

�6�H�M�D�P��a e b �G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���F�R�P�X�Q�V��

de a e b, �S�U�L�P�H�L�U�R�� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�V�� �G�L�Y�L�V�R�U�H�V�� �G�H�� �F�D�G�D�� �X�P���� �V�H�Q�G�R�� �R�V�� �Q�~-

�P�H�U�R�V���T�X�H���V�m�R���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�R�V���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V�����V�L�P�X�O�W�D�Q�H�D�P�H�Q�W�H�����G�L�Y�L�V�R�U�H�V��

�F�R�P�X�Q�V����

�$�R���P�D�L�R�U���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V a e b, chama-se o máximo 

divisor comum e indica-se por m.d.c.(a, b)��

�3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V����a e b:

�������6�X�S�R�Q�G�R���T�X�H��� ��� �����Y�H�U�L�¿�T�X�H���V�H��a���p���G�L�Y�L�V�R�U���G�H��b�����6�H���D���U�H�V�S�R�V�W�D���I�R�U��

sim, então a���p���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H��a e b�����(���V�H���D���U�H�V�S�R�V�W�D���I�R�U���Q�m�R����

�D�Y�D�Q�F�H���S�D�U�D���R���V�H�J�X�Q�G�R���S�D�V�V�R��
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5. Critérios de divisibilidade

5.1 Divisibilidade por 2

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H������������������������������������������������������������������������������������

�9�r���V�H���T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���W�H�U�P�L�Q�D�P���H�P�������������������������R�X������

�7�R�G�R�V���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���T�X�H���Q�m�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������G�H�V�L�J�Q�D���V�H��número ímpar������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������T�X�D�Q�G�R���W�H�U�P�L�Q�D���H�P�������������������������R�X��������

�L�V�W�R���p�����T�X�D�Q�G�R���I�R�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���S�D�U��

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���S�U�y�[�L�P�R���P�D�L�R�U���G�L�Y�L�V�R�U���G�H��a e chame-o c�����9�H�U�L�¿�T�X�H���V�H��

c �p�� �G�L�Y�L�V�R�U�� �G�H��b���� �6�H�� �D�� �U�H�V�S�R�V�W�D�� �I�R�U�� �V�L�P���� �H�Q�W�m�R����c�� �p�� �R�� �P�i�[�L�P�R�� �G�L�Y�L�V�R�U��

comum de a e b�����(���V�H���D���U�H�V�S�R�V�W�D���I�R�U���Q�m�R�����D�Y�D�Q�F�H���S�D�U�D���R���S�U�y�[�L�P�R���P�D�L�R�U��

�G�L�Y�L�V�R�U���G�H��a��

�6�H�J�X�H���V�H���R���P�H�V�P�R���S�U�R�F�H�V�V�R���D�W�p���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���F�R�P�X�Q�V���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) �����H������ ������ �������H������ (3) �������H������ (4) �������H������

������ �������H������ ������ �������H������ ������ �������������H������ ������ ���������������H������

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P����m.d.c.�����G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) �������H������ ������ �������H������ (3) �������H������ (4) �������H������

������ �������H������ ������ �������H������ ������ �������H�������� ������ ���������H��������

5.2 Divisibilidade por 3

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������H����������

�� � � �÷ � ���� �H�� �U�H�V�W�D�� �������$�� �V�R�P�D�� �G�R�V�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�V�� �G�R�� �Q�~�P�H�U�R�� �������p����

�� � � ��� � � �����T�X�H���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U������

��� � � �÷ � �����H���U�H�V�W�D���������$���V�R�P�D���G�R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���Q�~�P�H�U�R�����������p����

��� � � � � �� � � � �����T�X�H���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U������
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��� � � �÷ � �����H���U�H�V�W�D���������$���V�R�P�D���G�R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���Q�~�P�H�U�R�����������p��

��� � � � � �� � � � �����T�X�H���Q�m�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������T�X�D�Q�G�R���D���V�R�P�D���G�R�V���V�H�X�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V��

�p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������� �T�X�D�Q�G�R���R�V���V�H�X�V���G�R�L�V���~�O�W�L�P�R�V���D�O-

�J�D�U�L�V�P�R�V���I�R�U�H�P���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H���������R�X���T�X�D�Q�G�R���W�H�U�P�L�Q�D���H�P���G�R�L�V���]�H�U�R�V������������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������T�X�D�Q�G�R���W�H�U�P�L�Q�D���H�P���]�H�U�R�����������R�X������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������T�X�D�Q�G�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������H���S�R�U��������

�H�P���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�R��

5.3 Divisibilidade por 4

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H��������
4 �� ���� ���� ���� ���� ������ ���� ���� ���� ���� ������

������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������

������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������

��� � � �÷ � ���U�H�V�W�R������� � � �÷ � ���U�H�V�W�R������� � � �÷ � ���U�H�V�W�R������� � ���÷ � ���U�H�V�W�R����

�2�E�V�H�U�Y�H���T�X�H���R�V���~�O�W�L�P�R�V���G�R�L�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�H���������������������H�����������V�m�R���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�������H�����������W�H�U�P�L�Q�D��

�H�P��������

5.4 Divisibilidade por 5

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H������������������������������������������������������������������������������������������

�9�r���V�H���T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���W�H�U�P�L�Q�D�P���H�P�������R�X������

5.5 Divisibilidade por 6

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H����������������������������������������������������������������������������������

�8�P���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H�������p���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H�������H���������3�R�U�W�D�Q�W�R�����V�H���X�P���Q�~�P�H�U�R���V�D�W�L�V�I�D�]���D�V���F�R�Q�G�L�o�}�H�V��

�G�H���G�L�Y�L�V�L�E�L�O�L�G�D�G�H���G�H�������H�������H�P���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�R�����H�Q�W�m�R�����R���Q�~�P�H�U�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U������



����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�D�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V�������������������������������������������������H�������������L�Q�G�L�T�X�H���R�V���T�X�H���V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U���������-�X�V-

�W�L�¿�T�X�H���D���V�X�D���U�H�V�S�R�V�W�D��

�������9�H�U�L�¿�T�X�H���V�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V�����������������������������������������������H�����������V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U������

�������0�R�V�W�U�H���T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������������������������H�����������V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U������

�������4�X�D�O���p���R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���T�X�H���G�H�Y�H���V�X�E�V�W�L�W�X�L�U���D���O�H�W�U�D��m���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R��������m���V�H�M�D���G�L�Y�L-

�V�t�Y�H�O���S�R�U������

�������'�D�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V�����������������������������������������������H�������������L�Q�G�L�T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U��

�����H���������-�X�V�W�L�¿�T�X�H���D���V�X�D���U�H�V�S�R�V�W�D��

���������2�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U������

���������2�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U������

�������,�Q�G�L�T�X�H���R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���T�X�H���G�H�Y�H�P���V�X�E�V�W�L�W�X�L�U��“ b ” �����G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R��������b��

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�����"

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�����"

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�����"

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�����"��

5.6 Divisibilidade por 9

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V�������������������������H������������

��� � � �÷ � ���H���U�H�V�W�D���������$���V�R�P�D���G�R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���Q�~�P�H�U�R�����������p��

��� � � � � �� � � � �����T�X�H���p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������

���� � ���� �  �H���U�H�V�W�D���������$���V�R�P�D���G�R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���Q�~�P�H�U�R������������

�p������ � � � � �� � � � � �����T�X�H���p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������

���� � ���� �  �H���U�H�V�W�D���������$���V�R�P�D���G�R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�R���Q�~�P�H�U�R������������

�p������ � � � � ��� � � � � �����T�X�H���Q�m�R���p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������



����

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���������T�X�D�Q�G�R���W�H�U�P�L�Q�D���H�P���]�H�U�R����������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���������T�X�D�Q�G�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������H���S�R�U��������

�H�P���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�R����

5.7 Divisibilidade por 10

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H��������������������������������������������������������������������������������������

�7�R�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���W�H�U�P�L�Q�D�P���H�P������

5.8 Divisibilidade por 15

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�H�����������������������������������������«

�������������������������������«���V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U�������H���������S�R�U�T�X�H���W�H�U�P�L�Q�D�P���H�P�������R�X���������L�V�W�R���p�����V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V��

�S�R�U�������H���������H�P���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�R�����(�V�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V���V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U���������S�R�U�T�X�H���������p���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P��

�G�H�������H������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�D�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������������������������������������H�������������L�Q�G�L�T�X�H���R�V���T�X�H���V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U������

�������'�D�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V�����������������������������������������������������������H���������������V�H�P���H�I�H�F�W�X�D�U���T�X�D�O�T�X�H�U���R�S�H�U�D�o�m�R����

�L�Q�G�L�T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���V�m�R���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U���������H�����������-�X�V�W�L�¿�T�X�H���D���V�X�D���U�H�V�S�R�V�W�D��

���������2�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U��������

���������2�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U��������

�������,�Q�G�L�T�X�H���R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���T�X�H���G�H�Y�H�P���V�X�E�V�W�L�W�X�L�U��“b” �����G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R��������b��

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�����"

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������"

���������6�H�M�D���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������"

�������'�D�V���D�¿�U�P�D�o�}�H�V���D�E�D�L�[�R�����G�H�V�F�X�E�U�D���D�V���T�X�H���V�m�R���I�D�O�V�D�V��

���������2���Q�~�P�H�U�R�������������p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������H���S�R�U��������

���������2���Q�~�P�H�U�R�������������p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������H���S�R�U��������

���������2���Q�~�P�H�U�R�������������p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���������P�D�V���Q�m�R���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U��������

�8�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U�������T�X�D�Q�G�R���D���V�R�P�D���G�H���V�H�X�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V��

�p���P�~�O�W�L�S�O�R���G�H������



����

�������'�D�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������������������������������������������������������������������������$�S�O�L�F�D�Q�G�R���F�U�L�W�p�U�L�R�V���G�H���G�L�Y�L-

�V�L�E�L�O�L�G�D�G�H���S�U�H�H�Q�F�K�H���D���W�D�E�H�O�D���T�X�H���V�H���V�H�J�X�H��

�1�~�P�H�U�R�V���G�L�Y�L�V�t�Y�H�L�V���S�R�U��
�� 3 4 �� �� �� ���� ����

�6�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���V�y���W�r�P�������F�R�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P�����G�L�]���V�H���T�X�H���R�V��

�Q�~�P�H�U�R�V���V�m�R��relativamente primos entre si��

�7�R�G�R���R���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���T�X�H���S�R�V�V�X�L���V�y���G�R�L�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V�����R�������H���R���S�U�y�S�U�L�R���Q�~-

mero, chama-se número primo.

6. Números primos

�'�D�G�R�V���R�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
�'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H�����������������'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H�����������������'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H����������������������

�'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H�����������������'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H�����������������������������'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H����������������

�'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H�����������������������������'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H���������������������'�L�Y�L�V�R�U�H�V���G�H��������������������

�������������������������������H���������W�r�P���G�R�L�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���������H���R���S�U�y�S�U�L�R���Q�~�P�H�U�R��

�����������H�������W�r�P���P�D�L�V���G�H���G�R�L�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V��

7. Números relativamente primos entre si

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���F�R�P�X�Q�V���G�H�������H��������

�2���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H�������H���������p���V�R�P�H�Q�W�H������

�'�L�]���V�H���T�X�H�������H���������V�m�R���U�H�O�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���S�U�L�P�R�V���H�Q�W�U�H���V�L��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������,�Q�G�L�T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���S�U�L�P�R�V���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H����������

�������,�Q�G�L�T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���S�U�L�P�R�V���T�X�H���H�V�W�m�R���H�Q�W�U�H���������H������������

�������'�D�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V�������������������������������������������H�������������L�Q�G�L�T�X�H���R�V���T�X�H���V�m�R���Q�~�P�H�U�R�V���S�U�L�P�R�V��



����

8. Decomposição de um número natural em factores primos

�4�X�D�O�T�X�H�U���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���T�X�H���Q�m�R���p���Q�~�P�H�U�R���S�U�L�P�R���S�R�G�H���V�H�U���H�V�F�U�L�W�R���F�R�P�R���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V��

�S�U�L�P�R�V��

�(�[�H�P�S�O�R��

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V�������H���������S�R�G�H�P���V�H�U���H�V�F�U�L�W�R�V���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

� � �� � ���� ���� �H�� ���� �V�m�R�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �S�U�L�P�R�V�� �H�� �F�R�P�R�� �H�V�W�m�R�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �G�H�� �S�U�R�G�X�W�R�� �V�m�R�� �F�R�Q�V�L�G�H�U�D�G�R�V��

�I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

�� � �� � ���������Q�m�R���p���Q�~�P�H�U�R���S�U�L�P�R�����P�D�V���S�R�G�H���V�H�U���H�V�F�U�L�W�R���F�R�P�R���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V����

3 3�u �����3�R�U�W�D�Q�W�R������ � � �� � � ��

� � �� �  e �� � � �� � �  �H�V�W�m�R���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

�&�R�P�R���G�H�F�R�P�S�R�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���H�P���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V�"

�$�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���X�V�D�G�R�V���F�R�P�R���G�L�Y�L�V�R�U�H�V���������H�����������V�m�R���R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V���T�X�H���V�H���H�V�F�U�H�Y�H�P���Q�R���O�D�G�R��

�G�L�U�H�L�W�R���H���R�V���T�X�R�F�L�H�Q�W�H�V���H�V�F�U�H�Y�H�P���V�H���Q�R���O�D�G�R���H�V�T�X�H�U�G�R���G�R���W�U�D�o�R���G�D���V�H�S�D�U�D�o�m�R�����3�R�U���¿�P�����R���U�H�V�X�O-

�W�D�G�R���p���H�V�F�U�L�W�R���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�U�R�G�X�W�R��

�1�H�V�W�H�� �F�D�V�R���� �R�� �I�D�F�W�R�U�� �S�U�L�P�R�� ���� �D�S�D�U�H�F�H�� �G�X�D�V�� �Y�H�]�H�V�� �F�R�P�R�� �G�L�Y�L�V�R�U���� �H�Q�W�m�R���� �S�R�G�H���V�H�� �H�V�F�U�H�Y�H�U�� �R��

produto de factores primos na forma de potência, como �� � � �� � ��

�$�R�� �S�U�R�F�H�V�V�R�� �G�H�� �H�V�F�U�H�Y�H�U�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �G�H�� �S�U�R�G�X�W�R�� �G�H��

�I�D�F�W�R�U�H�V���� �X�V�D�Q�G�R�� �R�V�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �S�U�L�P�R�V���� �F�K�D�P�D���V�H��decomposição de um 

número em factores primos��

�������'�H�F�R�P�S�}�H���V�H�������H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

�2���P�H�Q�R�U���G�L�Y�L�V�R�U���G�R���Q�~�P�H�U�R�������p���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H�������S�R�U�������H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���p������

�����p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���V�L���S�U�y�S�U�L�R�����H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���S�R�U�������H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���p��������

�(�V�W�H���S�U�R�F�H�V�V�R���S�R�G�H���V�H�U���H�I�H�F�W�X�D�G�R���F�R�Q�I�R�U�P�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D������

6 2
3 3
1

6 = 2 × 3

�������9�H�U�L�¿�T�X�H���V�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���V�H���V�H�J�X�H�P���V�m�R���U�H�O�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���S�U�L�P�R�V���H�Q�W�U�H���V�L��

(1) �����H������ �������������H������ (3) �����H������

(4) �������H������ �������������H�������� �������������H��������

�������������H�������� �������������H�������� ���������������H��������

�������'�H�F�R�P�S�}�H���V�H���������H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V����

�2���P�H�Q�R�U���G�L�Y�L�V�R�U���G�H���������p���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���������S�R�U�������H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���p������

�����p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O���S�R�U���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H�������S�R�U�������H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���p�������������p���G�L�Y�L�V�t�Y�H�O��

�S�R�U���V�L���S�U�y�S�U�L�R�����H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H�������S�R�U�������H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���p���������(�V�W�H���S�U�R�F�H�V�V�R���p��

�D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D����



����

�$�� �G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R�� �G�H�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O�� �H�P�� �I�D�F�W�R�U�H�V�� �S�U�L�P�R�V�� �S�R�G�H�� �V�H�U��

�I�H�L�W�D���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��

•	 �'�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�D�G�R���S�H�O�R���V�H�X���P�H�Q�R�U���G�L�Y�L�V�R�U���S�U�L�P�R��

•	 �3�U�R�F�H�G�H���V�H���G�D���P�H�V�P�D���P�D�Q�H�L�U�D���F�R�P���R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���R�E�W�L�G�R���D�W�p���V�H���H�Q�F�R�Q-

�W�U�D�U���R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H������

•	 �(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���G�D�G�R���F�R�P�R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L-

�P�R�V���T�X�H���V�H���H�Q�F�R�Q�W�U�D�P���j���G�L�U�H�L�W�D��

�4�X�D�Q�G�R���R���I�D�F�W�R�U���S�U�L�P�R���H�V�W�L�Y�H�U���U�H�S�H�W�L�G�R�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�R�W�r�Q-

�F�L�D��

9. O máximo divisor comum de dois números pelo processo de decomposi-
ção em factores primos

���ž���0�p�W�R�G�R

�������2�E�V�H�U�Y�H���D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���������H�����������H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

�2�V���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���W�r�P���R�������F�R�P�R���I�D�F�W�R�U���F�R�P�X�P�����H�Q�W�m�R����

�R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H���������p������

�������2�E�V�H�U�Y�H���D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���������H�����������H�P��

�I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

�2�V�� �I�D�F�W�R�U�H�V�� �S�U�L�P�R�V�� �F�R�P�X�Q�V�� �G�H�V�W�H�� �Q�~�P�H�U�R�� �V�m�R�� ���� �H�� ������ �3�D�U�D�� ������ ������ �W�H�P�� �������H�� ������ �W�H�P�� ��1, então 

�W�R�P�D���V�H����1�����T�X�H���W�H�P���R���P�H�Q�R�U���H�[�S�R�Q�H�Q�W�H�����F�R�P�R���I�D�F�W�R�U���G�R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P�����3�D�U�D��������������

tem 31 �H���������W�H�P������, então toma-se 31�����T�X�H���W�H�P���R���P�H�Q�R�U���H�[�S�R�H�Q�W�H�����F�R�P�R���I�D�F�W�R�U���G�R���P�i�[�L�P�R��

�G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P�����(�Q�W�m�R�����R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���W�R�P�D�G�R�V���V�H�U�i���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H��������

�H�����������L�V�W�R���p����� � �� � ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�'�H�F�R�P�S�R�Q�K�D���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��
(1) ���� ���������� (3) ����

(4) ���� ���������� ������������

������������ ������������ ������������

10 2 14 2
5 5 7 7
1 1

10 = 2 × 5 14 = 2 × 7

12 2 18 2
6 2 9 3
3 3 3 3
1 1

12 = 22 × 31 18 = 21 × 32



����

���ž���0�p�W�R�G�R

�&�R�P�R���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H�������" 

1o���3�D�V�V�R ��o���3�D�V�V�R

� � �� � � ��� �� � � ��� � � � �

�2���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H���������p���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H�����H�P���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�R�����������H���������S�R�U�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��

�R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���������H�����������U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�2���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H���������p���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H�����H�P���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�R�����������H���������S�R�U�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��

�R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V�������H���������U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V�������H�������Q�m�R���W�r�P���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P�����S�R�U���L�V�V�R���W�H�U�P�L�Q�D���R���S�U�R�F�H�V�V�R��

�����H�������V�m�R���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V���F�R�P�X�Q�V���G�H���������H�����������2���S�U�R�G�X�W�R���G�H�V�W�H�V���G�R�L�V���I�D�F�W�R�U�H�V�� � � �� � �����p���R��

�P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H������������

�3�D�U�D �G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���S�H�O�R���S�U�R�F�H�V-

�V�R���G�H���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V���G�H�Y�H���V�H��

•	 �'�H�F�R�P�S�R�U���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�D�G�R�V���H�P���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

•	 �(�V�F�R�O�K�H�U���R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V���F�R�P�X�Q�V���F�R�P���P�H�Q�R�U���H�[�S�R�H�Q�W�H����

�2���S�U�R�G�X�W�R���G�H�V�W�H�V���I�D�F�W�R�U�H�V���p���R���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�D-

�G�R�V��

�2���P�i�[�L�P�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�D�G�R�V���p���R���S�U�R�G�X�W�R���G�H���W�R�G�R�V���R�V��

�I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V���F�R�P�X�Q�V���F�R�P���P�H�Q�R�U���H�[�S�R�H�Q�W�H�����H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�D���G�H�F�R�P-

�S�R�V�L�o�m�R���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�D���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������8�V�D�Q�G�R���D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V�����F�D�O�F�X�O�H��

(1) � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ���� � (3) � � �� � � ��� ���� �

(4) � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ���� �

������ � � �� � � ��� ����� � ������ � � �� � � ���� ����� � ������ � � �� � � ���� ����� �

�������1�X�P�D���H�V�F�R�O�D���S�U�L�P�i�U�L�D�����X�P�D���S�U�R�I�H�V�V�R�U�D���G�i���D�X�O�D�V���D���G�X�D�V���W�X�U�P�D�V���G�D�����•���F�O�D�V�V�H�����$���W�X�U�P�D���$���W�H�P��

������ �D�O�X�Q�R�V���H���D���W�X�U�P�D���%���W�H�P�������� �D�O�X�Q�R�V���� �(�O�D���F�R�V�W�X�P�D���R�U�J�D�Q�L�]�D�U���R�V���D�O�X�Q�R�V���H�P���J�U�X�S�R�V���F�R�P���R��

�P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���D�O�X�Q�R�V���Q�D�V���G�X�D�V���W�X�U�P�D�V�����4�X�D�O���p���R���P�D�L�R�U���Q�~�P�H�U�R���G�H���D�O�X�Q�R�V���T�X�H���F�D�G�D���J�U�X�S�R��

�S�R�G�H�U�i���W�H�U�"



����

�������2���V�H�Q�K�R�U���$�X�J�X�V�W�R�����S�U�H�V�L�G�H�Q�W�H���G�D���$�V�V�R�F�L�D�o�m�R���G�R�V���$�O�I�D�L�D�W�H�V���G�D���9�L�O�D���G�H���6�X�V�V�X�Q�G�H�Q�J�D�����H�P��

�0�D�Q�L�F�D�����W�H�P���G�X�D�V���S�H�o�D�V���G�R���P�H�V�P�R���W�H�F�L�G�R�����8�P�D���W�H�P�����������F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D��

�R�X�W�U�D���S�H�o�D�����������F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V�����3�U�H�W�H�Q�G�H���F�R�U�W�D�U���D�V���G�X�D�V���S�H�o�D�V���G�H���W�H�F�L�G�R���F�R�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L-

�P�H�Q�W�R�����4�X�D�O���V�H�U�i���R���P�D�L�R�U���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���S�R�V�V�t�Y�H�O���S�D�U�D���F�D�G�D���U�H�W�D�O�K�R�"

�3�D�U�D�������������Q�m�R���W�H�P�������H���������W�H�P����������1�����F�R�P�R���I�D�F�W�R�U�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����W�R�P�D���V�H���������T�X�H���W�H�P���R���P�D�L�R�U���H�[-

�S�R�H�Q�W�H�����F�R�P�R���R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U���G�R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P����

�(�Q�W�m�R���� �R�� �S�U�R�G�X�W�R�� �G�R�V�� �I�D�F�W�R�U�H�V�� �W�R�P�D�G�R�V�� �V�H�U�i�� �R�� �P�t�Q�L�P�R�� �P�~�O�W�L�S�O�R�� �F�R�P�X�P�� �G�H�� ���� �H�� �������� �L�V�W�R�� �p����

� � ��� � � ��

�������2�E�V�H�U�Y�H���D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���������H�����������H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

�5�H�O�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���D���H�V�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������H�������V�m�R���I�D�F�W�R�U�H�V�����3�D�U�D���������������W�H�P���R���P�D�L�R�U���H�[�S�R�H�Q�W�H�����H�Q-

�W�m�R���������p���X�P���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���G�R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P�����3�D�U�D����������1���F�R�P�R���R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U���G�R���P�t�Q�L�P�R��

�P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P��

�3�D�U�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���S�H�O�R���S�U�R-

cesso de decomposição em factores primos:

•	 �'�H�F�R�P�S�R�Q�K�D���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�D�G�R�V���H�P���S�U�R�G�X�W�R���G�H���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V��

•	 �7�R�P�H���R�V���I�D�F�W�R�U�H�V���F�R�P���P�D�L�R�U���H�[�S�R�H�Q�W�H��

�2�� �S�U�R�G�X�W�R�� �G�H�V�W�H�V�� �I�D�F�W�R�U�H�V�� �p�� �R�� �P�t�Q�L�P�R�� �P�~�O�W�L�S�O�R�� �F�R�P�X�P�� �G�R�V�� �Q�~�P�H�U�R�V��

�G�D�G�R�V��

10. O mínimo múltiplo comum de dois números pelo processo de decompo-
sição em factores primos

���ž���0�p�W�R�G�R

�������2�E�V�H�U�Y�H���D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V�������H�����������H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V����

�5�H�O�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���D���H�V�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V���������H�������V�m�R���I�D�F�W�R�U�H�V����

�3�D�U�D�������������W�H�P���������H���������W�H�P����������1�����F�R�P�R���I�D�F�W�R�U�����(�Q�W�m�R��

toma-se 3�������T�X�H���W�H�P���R���P�D�L�R�U���H�[�S�R�H�Q�W�H�����F�R�P�R���X�P���G�R�V��

�I�D�F�W�R�U�H�V���G�R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P����

�3�D�U�D����������1���F�R�P�R���R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U���G�R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R��

�F�R�P�X�P�����3�D�U�D����������1���F�R�P�R���R�X�W�U�R���I�D�F�W�R�U���G�R���P�t�Q�L�P�R��

�P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P����

�(�Q�W�m�R�����R���S�U�R�G�X�W�R���G�H�V�W�H�V���I�D�F�W�R�U�H�V����

� � � � ���� � � � � �����U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L-

�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H���������H��������

9 3 15 3
3 3 5 5
1 1

9 = 32 15 = 3 × 5

42 2 60 2
21 3 30 2
7 7 15 3
1 5 5

142 = 2 × 3 × 7

60 = 22 × 3 × 5



����

���ž���0�p�W�R�G�R

�&�R�P�R���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���P�H�Q�R�U���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H���������H�������"

1o �3�D�V�V�R ��o �3�D�V�V�R

� � �� � �� � ��� �� � � � � ���� � � � �

�2���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H���������p���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���������H���������S�R�U�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��������

�H�����������U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�2���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P���G�H���������H���������p���������H�Q�W�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���������H���������S�R�U�������H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V������

�H���������U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V�������H�������Q�m�R���W�r�P���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P�����S�R�U���L�V�V�R���W�H�U�P�L�Q�D���R���S�U�R�F�H�V�V�R��

O produto destes factores,� � � � � � � ���� � � � � � � ���� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�� �R�� �P�t�Q�L�P�R�� �P�~�O�W�L�S�O�R�� �F�R-

�P�X�P���G�H���������H����������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������8�V�D�Q�G�R���D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���H�P���I�D�F�W�R�U�H�V���S�U�L�P�R�V�����F�D�O�F�X�O�H��

(1) � � �� � � �� � ��� � ������ � � �� � � �� � ��� � (3) � � �� � � ��� ���� �

(4) � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ���� �

������ � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ���� � ������ � � �� � � ��� ����� �

�������1�X�P�D���H�V�W�D�o�m�R���U�R�G�R�Y�L�i�U�L�D���V�L�W�D���Q�D���F�L�G�D�G�H���G�H���0�D�S�X�W�R���G�H�������H�P�������K�R�U�D�V�����S�D�U�W�H���X�P���D�X�W�R�F�D�U�U�R��

�S�D�U�D���%�H�L�U�D�����1�D���P�H�V�P�D���H�V�W�D�o�m�R���G�H�������H�P�������K�R�U�D�V�����S�D�U�W�H���X�P���D�X�W�R�F�D�U�U�R�����S�D�U�D���7�H�W�H�����1�X�P���G�H�W�H�U�P�L-

�Q�D�G�D���P�D�Q�K�m�����R�V���D�X�W�R�F�D�U�U�R�V���S�D�U�W�L�U�D�P���D�R���P�H�V�P�R���W�H�P�S�R�����$�S�y�V���T�X�D�Q�W�D�V���K�R�U�D�V���H�V�V�D���F�R�L�Q�F�L�G�r�Q�F�L�D��

�Y�R�O�W�R�X���D���R�F�R�U�U�H�U�"

������ �2���;�L�O�X�Y�D���H���D���7�R�F�R�O�H���F�R�V�W�X�P�D�P���Y�L�V�L�W�D�U���D���W�L�D���5�R�V�D�����G�X�U�D�Q�W�H���D�V���I�p�U�L�D�V���H�V�F�R�O�D�U�H�V�����$���;�L�O�X�Y�D����

�F�R�V�W�X�P�D���Y�L�V�L�W�i���O�D���G�H���������H�P���������G�L�D�V���H���R���7�R�F�R�O�H���G�H���������H�P���������G�L�D�V�����1�D���~�O�W�L�P�D���Y�L�V�L�W�D�����H�O�H�V���H�Q�F�R�Q-

�W�U�D�U�D�P���V�H���Q�D���F�D�V�D���G�D���W�L�D���5�R�V�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���G�D�T�X�L���D���T�X�D�Q�W�R���W�H�P�S�R���H�O�H�V���Y�R�O�W�D�U�m�R���D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���V�H����

�Q�D���F�D�V�D���G�D���W�L�D���5�R�V�D��

�2���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�D�G�R�V���p���R���S�U�R�G�X�W�R���G�H���W�R�G�R�V���R�V��

�I�D�F�W�R�U�H�V���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R�V���S�H�O�D���G�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���V�L�P�X�O�W�k�Q�H�D���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V��



����

Capítulo IV: Fracções

1. Introdução ao estudo de fracções

�2���V�X�U�J�L�P�H�Q�W�R���G�D���K�X�P�D�Q�L�G�D�G�H���I�R�L���V�H�P�S�U�H���D�F�R�P�S�D�Q�K�D�G�R���G�H���Q�H�F�H�V�V�L�G�D�G�H�V���G�H���Y�i�U�L�D���R�U�G�H�P���F�X�M�D��

�V�D�W�L�V�I�D�o�m�R���H�[�L�J�L�X���G�H�O�D�����G�H�Q�W�U�H���R�X�W�U�D�V���V�R�O�X�o�}�H�V�����R���X�V�R���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���S�D�U�D���H�[�S�U�H�V�V�D�U��

�U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���G�H���F�R�Q�W�D�J�H�P�����8�P�D���G�D�V���Q�H�F�H�V�V�L�G�D�G�H�V���D���G�H�V�W�D�F�D�U���I�R�L���R���F�D�V�R���G�H���R���+�R�P�H�P���S�U�H�F�L�V�D�U��

�G�H���P�H�G�L�U���R�V���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�V���G�H���W�H�U�U�H�Q�R�V��

�2���D�F�W�R���G�H���P�H�G�L�U���S�U�H�V�V�X�S�}�H���D���F�R�P�S�D�U�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���T�X�H���V�H���S�U�H�W�H�Q�G�H���P�H�G�L�U���H���R��

�F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�H���X�P���R�E�M�H�F�W�R���W�R�P�D�G�R���F�R�P�R���X�Q�L�G�D�G�H���G�H���P�H�G�L�G�D�����1�D���F�R�P�S�D�U�D�o�m�R���G�H���F�R�P�S�U�L-

�P�H�Q�W�R�V���Q�H�P���V�H�P�S�U�H���D���X�Q�L�G�D�G�H���G�H���P�H�G�L�G�D���F�D�E�L�D���X�P���Q�~�P�H�U�R���L�Q�W�H�L�U�R���G�H���Y�H�]�H�V���Q�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q-

�W�R���G�R���W�H�U�U�H�Q�R�����R�X���V�H�M�D�����U�H�V�W�D�Y�D���X�P���S�H�G�D�o�R���G�R���W�H�U�U�H�Q�R���L�Q�I�H�U�L�R�U���D�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���X�Q�L�G�D�G�H����

�3�R�U���L�V�V�R�����I�R�L���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���X�P�D���Q�R�Y�D���F�O�D�V�V�H���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���S�X�G�H�V�V�H���H�[�S�U�H�V�V�D�U�����H�[�D�F-

�W�D�P�H�Q�W�H�����H�V�V�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����7�D�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���F�K�D�P�D�P���V�H���I�U�D�F�o�}�H�V��

�$�F�W�X�D�O�P�H�Q�W�H���� �F�R�Q�Y�L�Y�H�P�R�V���S�H�U�P�D�Q�H�Q�W�H�P�H�Q�W�H���F�R�P���V�L�W�X�D�o�}�H�V���G�D���Y�L�G�D���T�X�H���Q�R�V���O�H�Y�D�P���D�R���X�V�R��

�G�H���I�U�D�F�o�}�H�V��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�������$���6�D�¿�U�D���F�R�P�S�U�R�X���X�P�D���E�D�U�U�D���G�H���V�D�E�m�R���H���G�L�Y�L�G�L�X���D���H�P���G�X�D�V���S�D�U-

�W�H�V���L�J�X�D�L�V�����F�R�P�R���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R���L�O�X�V�W�U�D��

�'�L�]���V�H���T�X�H���F�D�G�D���S�D�U�W�H���p���P�H�W�D�G�H���G�D���E�D�U�U�D���G�H���V�D�E�m�R�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H��
�
�

 e

lê-se um meio ou um sobre dois��

�������2���5�D�F�K�L�G�H���W�H�P���X�P�D���¿�W�D���H���G�L�Y�L�G�L�X���D���H�P���W�U�r�V���S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V��

�&�D�G�D���S�D�U�W�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D���W�H�U�o�D���S�D�U�W�H���G�D���¿�W�D�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H��
�
�

 e lê-se 

�X�P���W�H�U�o�R���R�X���X�P���V�R�E�U�H���W�U�r�V����

�'�R�L�V���S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�
�

 correspondem a 
�
�

 da mesma e lê-se dois 

terços ou dois sobre três��

�������$���'�R�Q�D���0�D�U�L�D�P�R���W�H�P���X�P���F�D�Q�W�H�L�U�R���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U���H���G�L�Y�L�G�L�X���R���H�P��

�T�X�D�W�U�R���S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V�����(�O�D���X�V�R�X���W�U�r�V���S�D�U�W�H�V���S�D�U�D���V�H�P�H�D�U���F�R�X�Y�H����

�$�V�� �S�D�U�W�H�V�� �X�V�D�G�D�V�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P�� �W�U�r�V�� �T�X�D�U�W�R�V�� �G�R�� �F�D�Q�W�H�L�U�R�� �G�D�� �'�R�Q�D��

�0�D�U�L�D�P�R�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H��
�
�

 e lê-se três quartos ou três sobre qua-

tro ��

Cada representação �
�

�
�

�
�

�
�

� � �� � � ���G�H�V�L�J�Q�D���V�H��fracção��



����

Fracção���p���X�P���Q�~�P�H�U�R���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���S�D�U�W�H���G�H���X�P���W�R�G�R��

�$���I�U�D�F�o�m�R���p���F�R�P�S�R�V�W�D���S�R�U���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���� �R���G�H���F�L�P�D���F�K�D�P�D���V�H��

�Q�X�P�H�U�D�G�R�U���H���R���G�H���E�D�L�[�R���F�K�D�P�D���V�H���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����H���R�V���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���V�m�R��

�V�H�S�D�U�D�G�R�V���S�R�U���W�U�D�o�R���G�H���I�U�D�F�o�m�R��

O numerador�� �L�Q�G�L�F�D�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �S�D�U�W�H�V�� �W�R�P�D�G�D�V�� �H�� �R��denominador 

�L�Q�G�L�F�D���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�U�W�H�V���H�P���T�X�H���D���X�Q�L�G�D�G�H���I�R�L���L�J�X�D�O�P�H�Q�W�H���G�L�Y�L�G�L�G�D��

5
8

Numerador
Traço de fracçãoEx:
Denominador

�8�P�D���I�U�D�F�o�m�R���F�X�M�R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���p���³���´���F�K�D�P�D���V�H��fracção unitária�����S�R�U���H�[�H�P�S�O�R
�
�

�
�

�
�

�
�

� � �� � � ��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�D���V�H���D���I�U�D�F�o�m�R���F�R�P�R���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���X�Q�L�W�i�U�L�D�V�����3�R�U���H�[�H�P�S�O�R����
�
�

 consiste 

�H�P�������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�
�

�
�

�� � ���F�R�Q�V�L�V�W�H���H�P�������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�
�

��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V���H���H�V�F�U�H�Y�D���D���I�U�D�F�o�m�R���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���S�D�U�W�H���S�L�Q�W�D�G�D��

(1) ������ (3)

��

3 4

(4) ������ ������

��

������ ������



����

2. Leitura e escrita de fracções

���������(�P���J�H�U�D�O�����X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���S�R�G�H���V�H���O�H�U���³numerador sobre denominador”��

�(�[�H�P�S�O�R��

�
�

�����/�r���V�H���F�L�Q�F�R���V�R�E�U�H���R�L�W�R��

���������6�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���I�R�U���P�H�Q�R�U���T�X�H�����������X�V�D�P���V�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���W�H�U�P�R�V���S�D�U�D���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U��

�'�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���� 3 4 �� �� �� �� ��
�/�r�����V�H Meio Terço Quarto Quinto �6�H�[�W�R�6�p�W�L�P�R�2�L�W�D�Y�RNono

�(�[�H�P�S�O�R��

�
�

�����/�r���V�H���F�L�Q�F�R���R�L�W�D�Y�R�V��

���������1�D�V���V�L�W�X�D�o�}�H�V���H�P���T�X�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���G�D���I�U�D�F�o�m�R���p���P�D�L�R�U���T�X�H�����������S�R�G�H���V�H���O�H�U���R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U��

�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���F�R�P���D���S�D�O�D�Y�U�D���³avos�´��

�(�[�H�P�S�O�R��

�
��

�����/�r���V�H���R�L�W�R���R�Q�]�H���D�Y�R�V��

���������4�X�D�Q�G�R���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���G�D���I�U�D�F�o�m�R���p�������������������R�X���������������S�R�G�H���V�H���O�H�U��décimos, centésimos 

ou milésimos, �U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�
��

�����/�r���V�H���V�H�W�H���G�p�F�L�P�R�V��

�
���

�����/�r���V�H���Q�R�Y�H���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V��

��
����

�����/�r���V�H���W�U�H�]�H���P�L�O�p�V�L�P�R�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������(�V�F�U�H�Y�D���D���O�H�L�W�X�U�D���G�D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V��

(1)
�
�

������
�
�

(3)
�
�

(4)
�
�

������
�

��
������

�
��

������
��

���
������

���
����

�������(�V�F�U�H�Y�D���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V��
(1) Um terço ������ �'�R�L�V���T�X�D�U�W�R�V (3) Três sobre cinco

(4) �'�R�L�V���V�p�W�L�P�R�V������ �4�X�D�W�U�R���G�p�F�L�P�R�V������ �6�H�W�H���G�H�]�D�Q�R�Y�H���D�Y�R�V

������ �9�L�Q�W�H���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V������ �&�H�Q�W�R���H���G�R�]�H���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V������ �2�L�W�H�Q�W�D���H���V�H�W�H���P�L�O�p�V�L�P�R�V



����

�������2�E�V�H�U�Y�H���H���F�R�P�S�O�H�W�H���D���W�D�E�H�O�D��

Fracção Numerador �'�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U
Representação 

�J�U�i�¿�F�D
�/�H�L�W�X�U�D

(1)
�
�

������ �� ��

(3)

(4) �&�L�Q�F�R���G�p�F�L�P�R�V

������
�
�

������ �8�P���R�Q�]�H���D�Y�R�V

������ ���� ������

3. Representação de fracções na semi-recta graduada

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2�E�V�H�U�Y�H���D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���H���H�V�F�U�H�Y�D���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V���D�R�V���S�R�Q�W�R�V���$�����%�����&�����'�����(����

�)���H���*��

(1)
�$�� 1

������
1 �� �% C 

Toda a fracção corresponde a um ponto na semi-recta 

�J�U�D�G�X�D�G�D�����1�D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���D�R���O�D�G�R�����H�V�W�m�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V��

�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V��
�
�

��
�
�

��
�
�

�� �
�
�

, correspondendo aos pontos

�$�����%�����&���H���'�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H����



����

(3)
�� 1 �'  �( 

(4)

�������5�H�S�U�H�V�H�Q�W�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�X�P�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D��

(1)
�
�

������
�
�

4. Tipos de fracções

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���Q�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D��
�
�

�
�

�
�

�
�

��
�

��
�

� �� �� �� �� ���

�&�R�P���E�D�V�H���Q�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���G�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���G�D�G�D�V���Q�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D�����Y�H�U�L�¿�F�D���V�H���T�X�H��

���������2�X�W�U�D�V���V�m�R���P�D�L�R�U�H�V���R�X���L�J�X�D�L�V���D���������3�R�U�W�D�Q�W�R�����F�K�D�P�D�P���V�H��fracções impróprias��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�
�

�
�

��
�

��
�

�� �� �� �

���������8�P�D�V���H�V�W�m�R���H�Q�W�U�H�������H���������L�V�W�R���p�����V�m�R���P�H�Q�R�U�H�V���T�X�H���������3�R�U�W�D�Q�W�R�����F�K�D�P�D�P���V�H��fracções pró-

prias��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�
�

�
�

�� �

�$�V���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V�����T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���X�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O�����F�K�D�P�D�P���V�H��fracções aparen-

tes��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�
�

�
��
�

�� � � �

���������2�E�V�H�U�Y�D�Q�G�R���D���V�H�P�L���U�H�F�W�D����
�
�

���p���X�P���Q�~�P�H�U�R���T�X�H���V�H���R�E�W�p�P���M�X�Q�W�D�Q�G�R�������D��
�
�

 , ou seja, �
�
�

�� ��

�
�

 pode ser escrito na forma �
�
�

�����D���T�X�D�O���O�r���V�H���³�X�P���H���G�R�L�V���T�X�L�Q�W�R�V�´���T�X�H���H�T�X�L�Y�D�O�H���D��
�
�

��



����

�'�H���I�R�U�P�D���D�Q�i�O�R�J�D�����W�H�P���V�H��
��
�

�
�
�

� � �����8�P�D���I�U�D�F�o�m�R��

�F�R�P�S�R�V�W�D���S�R�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���H���S�R�U���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R��

�S�U�y�S�U�L�D���F�K�D�P�D���V�H��fracção na forma mista��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

 �
�
�

�
�

� ��

�$�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���R�E�W�r�P���V�H���S�H�O�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V�����X�V�D�Q�G�R���R��

�V�H�J�X�L�Q�W�H���D�O�J�R�U�L�W�P�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�O�D�V�V�L�¿�T�X�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���H�P���S�U�y�S�U�L�D�V���R�X���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V��

(1)
�
�

(2)
��
��

(3)
�
�

(4)
�

��
������

��
�

�������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D��

(1)
�
�

������
�
�

(3)
�
�

(4)
�
�

������
�
�

������
��
�

������
��
�

������
��
�

������
��
�

��������
��
�

�������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V��

(1) �
�
�

������ �
�
�

(3) �
�
�

(4) �
�
�

������ �
�
�

������ �
�
�

������ �
�
�

������ �
�
�

������ �
�
�

�������� �
�

��

�3�D�U�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U���D���I�U�D�F�o�m�R���
�
�

���Q�D���I�U�D�F�o�m�R���L�P�S�U�y�S�U�L�D����
�

, multipli-

ca-se a parte inteira pelo denominador da fracção, adiciona-se o 

produto ao numerador, o resultado obtido torna-se o numerador e 

�P�D�Q�W�p�P���V�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����

�3�D�U�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U���D���I�U�D�F�o�m�R���L�P�S�U�y�S�U�L�D����
�

 na forma mista �
�
�

,

�G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���S�H�O�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���H���W�R�P�D���V�H���R���T�X�R�F�L�H�Q-

�W�H���F�R�P�R���D���S�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D�����R���U�H�V�W�R���F�R�P�R���R���W�Q�X�P�H�U�D�G�R�U���H���P�D�Q�W�p�P-

���V�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U������



����

�$�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���D�F�L�P�D���P�R�V�W�U�D�P���T�X�H��
�
�

�
�

�
�

�
�

�
��

� � � � � � � � �����(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���H�O�D�V���V�m�R���I�U�D�F�o�}�H�V��

�H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V��

5. Fracções equivalentes

�2�E�V�H�U�Y�H�����F�R�P���D�W�H�Q�o�m�R�����D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V��

�'�L�]���V�H���T�X�H���I�U�D�F�o�}�H�V���T�X�H���W�r�P���R�V���P�H�V�P�R�V���Y�D�O�R�U�H�V���V�m�R���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V��

�3�D�U�D�� �R�E�W�H�U�� �I�U�D�F�o�}�H�V�� �H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V���� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H�� �R�X�� �G�L�Y�L�G�H���V�H�� �R�� �Q�X�P�H-

�U�D�G�R�U���H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���S�H�O�R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R����
�
�

� �
� �

��
��
��

 ou 
�
�

� �
� �

��
��
��

����



����

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�
�

� �
� �

�
�

�
�

� �
� �

�
�

�
�
�

� �
�
�

����� �����
�

� �
� �

�
�

�
�

� �
� �

�
�

�
�
�

� �
�
�

�����

�
�

� �
� �

�
�

�
�

� �
� �

�
�

�
�
�

� �
�
�

����� �����
�

� �
� �

�
��

�
��
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R��

(1) �
� �

� � ������ �
� �

� � (3)
�

��
�

� � 

(4) ��
�� ��
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�������$�P�S�O�L�¿�F�D�o�m�R���H���V�L�P�S�O�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V

�������8�V�D�Q�G�R���D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���G�D���S�i�J�L�Q�D���D�Q�W�H�U�L�R�U�����H�Q�F�R�Q�W�U�H���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V��

(1)
�
�

������
�
�

(3)
�
�

(4)
�
�

���������$�P�S�O�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V

�$�P�S�O�L�¿�F�D�U�� �X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�� �W�R�U�Q�D�U�� �P�D�L�R�U�� �R�� �Q�X�P�H�U�D�G�R�U�� �H�� �R��

�G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���V�H�P���D�O�W�H�U�D�U���R���Y�D�O�R�U���G�D���I�U�D�F�o�m�R��

���������6�L�P�S�O�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V��

�6�L�P�S�O�L�¿�F�D�U�� �X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�� �F�R�O�R�F�D�U�� �D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �P�D�L�V�� �V�L�P�S�O�H�V�� �S�R�V�V�t�Y�H�O���� �1�D��

�I�R�U�P�D���P�D�L�V���V�L�P�S�O�H�V���G�D���I�U�D�F�o�m�R�����R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���Q�m�R���W�r�P���X�P���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P����

�3�D�U�D���V�L�P�S�O�L�¿�F�D�U���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���S�H�O�R���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P��

�D�W�p���T�X�H���Q�m�R���K�D�M�D���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P��
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R��
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�
� � ������ �
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� � (3)
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(4) �
� � �
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�
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�������6�L�P�S�O�L�¿�T�X�H���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V��

(1)
�
�

������
�

��
(3)

�
��

(4)
��
��

������
��
��

������
��
��

������
��
��

������
�
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������
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��������
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7. Comparação de fracções

7.1 Comparação de fracções unitárias

�/�B�S�E�R�V�E�Þ�A�S�Þ�S�E�M�I�
�R�E�C�T�A�S�Þ�E�Þ�C�O�M�P�A�R�E�Þ�A�S�Þ�F�R�A�C�l�z�E�S�Þ�N�E�L�A�S�Þ�R�E�P�R�E�S�E�N�T�A�D�A�S��

�'�H���G�X�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���X�Q�L�W�i�U�L�D�V���p���P�D�L�R�U���D���T�X�H���W�L�Y�H�U���P�H�Q�R�U���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�D�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���X�V�D�Q�G�R���R�V���V�t�P�E�R�O�R�V���³�!�´�����³���´���R�X���³� �´��

(1)
�
�

�
�

���� ������
�
�

�
�

���� (3)
�
�

�
�

���� (4)
�

��
�

��
���� ������

�
���

�
����

����

Com base nas semi-rectas, nota-se

�T�X�H���
�

�
�

�
�

�
�

� ��� � ��



����

�'�H���G�X�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���R���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���p���P�D�L�R�U���D���T�X�H���W�L�Y�H�U���P�D�L�R�U��

�Q�X�P�H�U�D�G�R�U��

�3�D�U�D�� �F�R�P�S�D�U�D�U�� �I�U�D�F�o�}�H�V�� �F�R�P�� �G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V�� �G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���� �p�� �Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R��

�W�U�D�Q�V�I�R�U�P�i���O�D�V�� �H�P�� �I�U�D�F�o�}�H�V�� �H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V�� �F�R�P�� �R�� �P�H�V�P�R�� �G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����

�X�V�D�Q�G�R���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P����m.m.c.) dos denominadores e com-

�S�D�U�D�U���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���R�E�W�L�G�D�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�D�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���X�V�D�Q�G�R���R�V���V�t�P�E�R�O�R�V���³�!�´�����³���´���R�X���³� �´��

(1)
�
�

�
�

���� ������
�
�

�
�

���� (3)
�
�

�
�

���� (4)
�
�

�
�

����

������
��
��

��
��

���� ������
��
��

��
��

���� ������
��

���
��

���
���� ������

���
����

���
����

����

7.3 Comparação de fracções com denominadores diferentes

Considere 
�
�

�
�

�� � ��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�D���H�[�S�O�L�F�D�o�m�R���G�D�G�D���Q�D���V�H�F�o�m�R���D�Q�W�H�U�L�R�U�����S�R�G�L�D���V�H���F�R�P�S�D�U�D�U��
�
�

�
�

�� � ���V�H���W�L�Y�H�V�V�H�P���R��

�P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����H�O�D�V���V�m�R���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�G�D�V���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V���F�R�P���R��

�P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����X�V�D�Q�G�R���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�R�V���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V����

�2���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R�P�X�P���G�H�������H�������p�����������$�V�V�L�P��

�
�

� �
� �

��
��

��
��
��

��  e 
�
�

� �
� �

��
��

�
�
�

�  então 
��
��

��
��

� �����3�R�U�W�D�Q�W�R����
�
�

�
�

� ��

�2���R�X�W�U�R���P�p�W�R�G�R���G�H���F�R�P�S�D�U�D�U���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���F�R�Q�V�L�V�W�H���H�P���W�U�D�Q�V-

�I�R�U�P�D�U���F�D�G�D���I�U�D�F�o�m�R���Q�X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���H���F�R�P�S�D�U�D�U���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���R�E�W�L�G�R�V��

�3�R�U���H�[�H�P�S�O�R��

Comparar 
�
�

�
�

�� � ����

�3�D�U�D���W�D�O�����I�D�]���V�H��
�
�

� �
�
�

� � �� � � ��� � �����H�Q�W�m�R�����������������������������/�R�J�R����
�
�

�
�

� ��

7.2 Comparação de fracções com o mesmo denominador

Considere 
�
�

�
�

� �� ����

�
�

 consistem em 3 pedaços de 
�
�

 e 
�
�

���F�R�Q�V�L�V�W�H�P���H�P�������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�
�

, portanto, 
�
�

�
�

� ��



����

�$���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V���Q�H�P���V�H�P�S�U�H���U�H�V�X�O�W�D���Q�X�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D-

�W�X�U�D�O��

�1�H�V�V�H�V���F�D�V�R�V�����R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���S�R�G�H���V�H�U���H�V�F�U�L�W�R���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���I�U�D�F�o�m�R��� �
�
�

� � ��

�,�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H����
�
�

� �� � �· ��

�������'�D�G�D�V���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V��
�
�

����
�
�

�
�

�� � �����H�V�F�U�H�Y�H���D�V���H�P���R�U�G�H�P���G�H�F�U�H�V�F�H�Q�W�H��

�������'�D�G�D�V���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���
�
�

����
�
�

����
�
�

�����
�
�

����
3
3

 e 
�
�

�����H�V�F�U�H�Y�H���D�V���H�P���R�U�G�H�P���F�U�H�V�F�H�Q�W�H��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�V�F�U�H�Y�H���R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���I�U�D�F�o�m�R��
(1) �����·������ ������ �����·������ (3) �����·������ (4) �����·������

8. Fracção como quociente

�2���V�H�Q�K�R�U���/�X�t�V���F�R�P�S�U�R�X���G�X�D�V���E�D�U�U�D�V���G�H���F�K�R�F�R�O�D�W�H���H���G�L�Y�L�G�L�X��

�D�V�����L�J�X�D�O�P�H�Q�W�H�����S�H�O�R�V���V�H�X�V���W�U�r�V���¿�O�K�R�V�����F�R�P�R���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R��

�L�O�X�V�W�U�D��

�0�D�W�H�P�D�W�L�F�D�P�H�Q�W�H�����D���R�S�H�U�D�o�m�R���U�H�D�O�L�]�D�G�D���p�������·������

�2�E�V�H�U�Y�D�Q�G�R���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���F�D�G�D���¿�O�K�R���U�H�F�H�E�H�X 
   �

�
���G�R���F�K�R�F�R�O�D�W�H�����6�H�Q�G�R���D�V�V�L�P����� �

�
�

� � ��

�������&�R�P�S�D�U�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���I�U�D�F�o�}�H�V���X�V�D�Q�G�R���R�V���V�t�P�E�R�O�R�V���³�!�´�����³���´���R�X���³� �´��

(1)
�
�

�
�

���� ������
�
�

�
�

���� (3)
�
�

�
�

���� (4)
�
�

�
�

����

������
�
�

�
�

���� ������
�

��
�

��
���� ������

�
�

�
�

���� ������
��
�

�
�

����

������
�
�

��
�

���� ��������
�
�

�
�

���� (11)
�
�

�
��

��� ��������
�
�

�
�

�����

(13) �
�
�

�
�

���� (14)
�
�

�
�

����� �������� �
�
�

�
�

����� �������� �
�
�

�
�

�����
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�3�D�U�D�� �D�G�L�F�L�R�Q�D�U�� �I�U�D�F�o�}�H�V�� �F�R�P�� �R�� �P�H�V�P�R�� �G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���� �D�G�L�F�L�R�Q�D�P���V�H�� �R�V��

�Q�X�P�H�U�D�G�R�U�H�V���H���P�D�Q�W�p�P���V�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����
�
�

�
�

� �
�

�� ��
��

��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��

(1)
�
�

�
�

�� ������
�
�

�
�

�� (3)
�
�

�
�

�� (4)
�
�

�
�

��

������
�
�

�
�

�� ������
�
�

�
�

�� ������
�
�

�
�

�� ������
�
�

�
�

��

������
��
�

��
�

�� ��������
�

��
�
��

�
��

� � � � (11)
�
��

��
��

�
��

� � � � ��������
��
��

�
��

�
��

� � � �

(13)
�

��
�

��
�

��
� � � � (14)

��
��

��
��

�
��

� � � �

�������2���V�H�Q�K�R�U���0�i�U�L�R���R�F�X�S�R�X���
�

���G�R���V�H�X���T�X�L�Q�W�D�O���S�D�U�D���S�O�D�Q�W�D�U���F�R�X�Y�H���H���
�

���S�D�U�D���S�O�D�Q�W�D�U���F�H�Q�R�X�U�D��

���4�X�H���S�D�U�W�H���G�R���T�X�L�Q�W�D�O���I�R�L���R�F�X�S�D�G�D���S�D�U�D���R���S�O�D�Q�W�L�R���G�H�V�V�D�V���G�X�D�V���F�X�O�W�X�U�D�V�"

�������$���-�R�D�Q�D���F�R�P�S�U�R�X��
�
�

m���G�H���¿�W�D���H���D���5�L�W�D���F�R�P�S�U�R�X��
�
�

m���G�H���¿�W�D�����4�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���¿�W�D���D�V���G�X�D�V

�P�H�Q�L�Q�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P�"

�������$���G�R�Q�D���0�D�L�P�X�Q�D���F�R�P�S�U�R�X��
�
�

��  de tomate e a dona Catija comprou 
�
�

�� ���G�H���W�R�P�D�W�H��

�4�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���W�R�P�D�W�H���D�V���G�X�D�V���V�H�Q�K�R�U�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P�"

9. Adição de fracções

9.1 Adição de fracções com o mesmo denominador

pedaços de �
�

�����,�V�W�R���p�����
�

�����(�Q�W�m�R�����
�

�
�

� �
�

�
�

� �
�

� �����$���P�m�H���U�H�F�H�E�H�X���
�

�A���G�H���O�H�L�W�H��

�$�� �5�L�W�D�� �H�� �R�� �-�R�m�R�� �R�I�H�U�H�F�H�U�D�P���
�

�
�

� A � A�� �  de leite à 

�P�m�H�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�4�X�D�Q�W�R�V���O�L�W�U�R�V���G�H���O�H�L�W�H���D���P�m�H���U�H�F�H�E�H�X�"

�
�

���F�R�Q�V�L�V�W�H�P���H�P�������S�H�G�D�o�R�V���G�H���
�

 e �
�

 consiste em

1 pedaço de 
�
�

�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����K�i���Q�R���W�R�W�D�O������������������



����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H�����W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�Q�G�R���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V��
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�
�

�
�
�

���� (3) �
�

��
�

�
��

����

(4) �
�
�

�
�
�
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�������&�D�O�F�X�O�H�����D�J�U�X�S�D�Q�G�R���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L��
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�

���� ������ �
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�������&�D�O�F�X�O�H�����X�V�D�Q�G�R���X�P���P�p�W�R�G�R���j���V�X�D���H�V�F�R�O�K�D��

(1) �
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9.2 Adição de fracções na forma mista com o mesmo denominador

�1�D���D�G�L�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���F�R�P���R���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����H�[�L�V�W�H�P���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H��

calcular:

�������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H���D���I�U�D�F�o�m�R���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���L�P�S�U�y�S�U�L�D�����G�H�S�R�L�V���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D��

�R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�� �� �� �� ��

�������$�J�U�X�S�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L���H���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�
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�
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�������&�D�O�F�X�O�H��
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��� � � ��� (11)
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�
�

�
�

��� � � ��� ��������
�
�

�
�

��
�

��� � � ���

�������$���G�R�Q�D���0�D�L�U�D���H���D���G�R�Q�D���&�D�W�L�M�D���F�R�P�S�U�D�U�D�P��
�
�

��  e 
�
�

�� ���G�H���F�H�E�R�O�D�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�4�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H���F�H�E�R�O�D���D�V���G�X�D�V���V�H�Q�K�R�U�D�V���F�R�P�S�U�D�U�D�P�"

�������$���-�~�O�L�D���H���D���0�D�U�L�D���W�r�P��
�
�

�
�

m m�� � ���G�H���¿�W�D�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����4�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���W�r�P���D�V���G�X�D�V��

�P�H�Q�L�Q�D�V�"

�3�D�U�D���D�G�L�F�L�R�Q�D�U���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����U�H�G�X�]�H�P���V�H���D�V��

�I�U�D�F�o�}�H�V���G�D�G�D�V���D�R���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����X�V�D�Q�G�R���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R-

mum (m.m.c.�����H���D�G�L�F�L�R�Q�D�P���V�H���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���R�E�W�L�G�D�V��

9.3 Adição de fracções com denominadores diferentes

�$���M�D�U�U�D���$���F�R�Q�W�p�P���
�

�A���G�H���V�X�P�R���H���D���M�D�U�U�D���%���F�R�Q�W�p�P���
�

�A 

�G�H���V�X�P�R��

Quantos litros de sumo���W�r�P���D�V���G�X�D�V���M�D�U�U�D�V���M�X�Q�W�D�V�"

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D���G�D�G�D��

�
�

�
�

�� � ���V�m�R���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V����

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U��
�
�

�
�

�� ,���S�U�L�P�H�L�U�R���p���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���D�V

�I�U�D�F�o�}�H�V���G�D�G�D�V���S�D�U�D���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����

usando o m.m.c.���G�R�V���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V����

m.m.c.����������������� ������
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�
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��� �  então:�
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�
�
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�

� �� � � �

� � � �

�$�V���G�X�D�V���M�D�U�U�D�V���M�X�Q�W�D�V���W�r�P��
�
�

�A���G�H���V�X�P�R��
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�������&�D�O�F�X�O�H�����W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�Q�G�R���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V��
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�������&�D�O�F�X�O�H�����D�J�U�X�S�D�Q�G�R���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L��
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�������&�D�O�F�X�O�H�����X�V�D�Q�G�R���X�P���P�p�W�R�G�R���j���V�X�D���H�V�F�R�O�K�D��
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9.4 Adição de fracções na forma mista com denominadores diferentes

�1�D���D�G�L�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���F�R�P���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����H�[�L�V�W�H�P���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V��

de calcular:

������ �7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H�� �D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �P�L�V�W�D�� �Q�X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �L�P�S�U�y�S�U�L�D���� �G�H�S�R�L�V�� �H�I�H�F�W�X�D���V�H�� �D��

�R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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� � � � � � �

�������$�J�U�X�S�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L���H���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�������$���-�~�O�L�D���W�L�Q�K�D��
�
�

m de pano e ofereceu 
�
�

m���D�R���-�R�m�R�����&�R�P���T�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���S�D�Q�R���¿�F�R�X�"

�������$���%�H�D�W�U�L�]���F�R�P�S�U�R�X��
�
�

�� ���G�H���I�D�U�L�Q�K�D���G�H���W�U�L�J�R���H���X�V�R�X��
�
�

�� �����&�R�P���T�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H��

�I�D�U�L�Q�K�D���G�H���W�U�L�J�R���¿�F�R�X�"

�������&�D�O�F�X�O�H��
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V
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10. Subtracção de fracções

10.1 Subtracção de fracções com o mesmo denominador

�3�D�U�D���V�X�E�W�U�D�L�U���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���R���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����V�X�E�W�U�D�H�P���V�H���R�V���Q�X-

�P�H�U�D�G�R�U�H�V���H���P�D�Q�W�p�P���V�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����
�

�
�

� �
�

�� ��
�� ��

O Omar tinha 
�
�

m�� �G�H�� �¿�W�D���� �G�R�V�� �T�X�D�L�V�� �R�I�H�U�H�F�H�X��
�
�

m à 

�V�X�D���L�U�P�m��

�&�R�P���T�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�D���¿�W�D���R���U�D�S�D�]���¿�F�R�X�"

�
�

 consistem em 4 pedaços de �
�

�
�

�� �  consiste em 1 pe-

daço de �
�

��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���T�X�H���¿�F�D���V�m�R���������������S�H�G�D�o�R�V���G�H���
�

�����L�V�W�R���p�����
�

��

�(�Q�W�m�R�����
�

�
�

� �
�

�
�

� �
�

� ����

�2���2�P�D�U���¿�F�R�X���F�R�P��
�
�

m���G�H���¿�W�D��
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�������2���P�D�U�L�G�R���G�D���G�R�Q�D���6�D�¿�U�D���F�R�P�S�U�R�X��
��
�

��  de batata e usou 
�
�

�� �����4�X�D�Q�W�R�V���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V���G�H��

�E�D�W�D�W�D���V�R�E�U�D�U�D�P�"

10.2 Subtracção de fracções na forma mista com o mesmo denominador	
�1�D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���F�R�P���R���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����H�[�L�V�W�H�P���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V��

de calcular:

�������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H���D���I�U�D�F�o�m�R���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���L�P�S�U�y�S�U�L�D�����G�H�S�R�L�V���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D��

�R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�������$�J�U�X�S�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L���H���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�� �� ���� �� �� ��
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�� �� �� �� ��

�6�H���
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�

�
�
�

��  com � � � �� ��� � ���p���D�F�R�Q�V�H�O�K�i�Y�H�O���D�S�O�L�F�D�U���D���S�U�L�P�H�L�U�D���U�H�J�U�D��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H�����W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�Q�G�R���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V��
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�������&�D�O�F�X�O�H�����D�J�U�X�S�D�Q�G�R���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L��
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�������&�D�O�F�X�O�H�����X�V�D�Q�G�R���X�P���P�p�W�R�G�R���j���V�X�D���H�V�F�R�O�K�D��
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�������$�� �G�R�Q�D�� �0�D�L�U�D�� �F�R�P�S�U�R�X��
�
�

��  de pepino e usou 
�
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�� ���� �4�X�D�Q�W�R�V�� �T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V�� �G�H�� �S�H�S�L�Q�R��
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V
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10.3 Subtracção de fracções com denominadores diferentes

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U��
�
�

�
�

�� �����S�U�L�P�H�L�U�R���p���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���G�D�G�D�V���S�D�U�D���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���R

mesmo denominador, usando o m.m.c.���G�R�V���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V��

m.m.c.����������������� ������
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�$���,�V�D�E�H�O���¿�F�R�X���F�R�P��
�
�

m���G�H���F�D�S�X�O�D�Q�D��

�3�D�U�D�� �V�X�E�W�U�D�L�U�� �I�U�D�F�o�}�H�V�� �F�R�P�� �G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V�� �G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���� �U�H�G�X�]�H�P���V�H�� �D�V��

�I�U�D�F�o�}�H�V���G�D�G�D�V���D�R���P�H�V�P�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����X�V�D�Q�G�R���R���P�t�Q�L�P�R���P�~�O�W�L�S�O�R���F�R-

�P�X�P���H���V�X�E�W�U�D�H�P���V�H���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���R�E�W�L�G�D�V��

�$���,�V�D�E�H�O���W�L�Q�K�D��
�
�

m de capulana, e ofereceu à sua 

�L�U�P�m���-�~�O�L�D��
�
�

m
 
�G�D���P�H�V�P�D�����&�R�P���T�X�H���S�D�U�W�H���G�D��

�F�D�S�X�O�D�Q�D���D���,�V�D�E�H�O���¿�F�R�X�"

�
�

�
�

�� �
 
�V�m�R���I�U�D�F�o�}�H�V���F�R�P���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�H�V���G�L�I�H�U�H�Q��

�W�H�V��
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�������$���P�H�Q�L�Q�D���)�i�W�L�P�D���W�L�Q�K�D��
�
�

m���G�H���¿�W�D���H���X�V�R�X��
�
�

m���G�D���P�H�V�P�D�����&�R�P���T�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���¿�W�D��

�¿�F�R�X�"

10.4 Subtracção de fracções na forma mista com denominadores diferentes

�1�D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D�����H�[�L�V�W�H�P���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H���F�D�O�F�X�O�D�U��

������ �7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H�� �D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �P�L�V�W�D�� �Q�X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �L�P�S�U�y�S�U�L�D���� �G�H�S�R�L�V�� �H�I�H�F�W�X�D���V�H�� �D��

�R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�������$�J�U�X�S�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���I�U�D�F�F�L�R�Q�i�U�L�D���H�Q�W�U�H���V�L���H���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�������&�D�O�F�X�O�H�����W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�Q�G�R���D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V��
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(1) �
�
�

�
�
�

�� ������ �
�
�

�
�
�

�� (3) �
�
�

�
�
�

��

(4) �
�
�

�
�
�

�� ������ �
�
�

�
�
�

�� ������ �
�
�

�
�
�

��

������ �
�
�

�
�
�

�� ������ �
�
�

�
�
�

�� ������ �
�
�

�
�
�

��
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11.2 Multiplicação de uma fracção por um número natural

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H���H���V�L�P�S�O�L�¿�T�X�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R�����V�H���S�R�V�V�t�Y�H�O��

(1) �
�
�

�u�u ������ �
�
�

�u�u (3) �
�
�

�u�u

(4) �
�
�

�u�u ������ ��
�
�

�u ������ �
�
�

�u�u

������ �
�
�

�u�u ������ ��
�
�

�u ������ ��
�
�

�u

�������$���5�R�V�D���W�H�P���X�P�D���E�R�U�U�D�F�K�D���F�X�M�D���E�D�V�H���W�H�P����cm de comprimento e 
�
�

�� ���G�H���O�D�U�J�X�U�D�����4�X�D�O���p��

�D���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H���G�D���E�R�U�U�D�F�K�D�"

11. Multiplicação de fracções

11.1 Multiplicação de um número natural por uma fracção

�2���P�H�V�W�U�H���5�D�F�K�L�G���S�U�H�W�H�Q�G�H���S�L�Q�W�D�U���R���W�D�P�S�R���G�D���V�X�D���P�H�V�D������d�A de tinta pinta 
�
�

�m �����4�X�D�O���p���D���i�U�H�D��

�T�X�H���R���P�H�V�W�U�H���L�U�i���S�L�Q�W�D�U���F�R�P����d�A�"

�1�D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�� �G�H�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O�� �S�R�U�� �X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R���� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D-

�F�D���V�H�� �R�� �Q�X�P�H�U�D�G�R�U�� �S�H�O�R�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O�� �H�� �P�D�Q�W�p�P���V�H�� �R�� �G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����

�
�
�

� �
�

�� ��
�� ��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�D���¿�J�X�U�D���G�D�G�D������d�A��pinta 
�
�

�m  e 4d�A podem pintar 

�
�
�

��u m �����L�V�W�R���p��
�
�

�
�

�
�

�
�

�
�
�

� �
�

�
�

� � � � � �
�

� ��

O mestre Rachide irá pintar 
�
�

�m
 
�G�R���W�D�P�S�R���G�D���V�X�D���P�H�V�D��

�2���V�H�Q�K�R�U���-�R�m�R�����J�U�D�Q�G�H���D�S�U�H�F�L�D�G�R�U���G�D���F�R�]�L�Q�K�D���P�R�o�D�P�E�L-

cana, usou �
�

���G�H�������O�L�W�U�R�V���G�H���P�H�O���S�D�U�D���I�D�]�H�U���G�R�F�H���G�H��

�P�D�Q�G�L�R�F�D�����4�X�D�Q�W�R�V���O�L�W�U�R�V���G�H���P�H�O���H�O�H���X�V�R�X�"
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�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���P�H�O���T�X�H���R���V�H�Q�K�R�U���-�R�m�R���X�V�R�X���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���
�

��u�u �����3�D�U�D��

�H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���H�V�W�H���U�H�V�X�O�W�D�G�R�����R�E�V�H�U�Y�D���D���¿�J�X�U�D��

�$�� �¿�J�X�U�D�� �P�R�V�W�U�D�� �T�X�H�� �V�H�� �G�L�Y�L�G�L�X�� ���� �O�L�W�U�R�V�� �H�P�� ���� �S�D�U�W�H�V�� �L�J�X�D�L�V�� �H�� �F�D�G�D�� �S�D�U�W�H�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�� �D

� �
�
�

�� �� � ��A�����(�Q�W�m�R�����W�R�P�D�P���V�H�������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�
�

�����L�V�W�R���p���
�
�

� �
�

�
�

�� ��
��

�� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���V�H�Q�K�R�U���-�R�m�R���X�V�R�X���
�

�A��

�$�R���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���S�R�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�~-

�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�O���S�H�O�R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���G�D���I�U�D�F�o�m�R���H���P�D�Q�W�p�P���V�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����

�
�

�
�
�

�
� �

�
��� � �� �� ��
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��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H���H���V�L�P�S�O�L�¿�T�X�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R�����V�H�P�S�U�H���T�X�H���S�R�V�V�t�Y�H�O��

(1)
�
�

��u ������
�
�

��u (3)
�
�

��u

(4)
�
�

���u ������
�
�

���u ������
�
�

��u�u

������
�
�

��u�u ������
�
�

���u ������
�
�

���u

�������1�X�P���F�D�Q�W�H�L�U�R���F�R�P������m�� de área, �
�

���G�H���i�U�H�D���H�V�W�m�R���G�H�V�W�L�Q�D�G�R�V���D�R���S�O�D�Q�W�L�R���G�H���À�R�U�H�V�����4�X�D�Q�W�R�V

m�����G�H���i�U�H�D���H�V�W�m�R���G�H�V�W�L�Q�D�G�R���D�R���S�O�D�Q�W�L�R���G�H���À�R�U�H�V�"

11.3 Multiplicação de duas fracções

�$���1�i�G�L�D���S�U�H�W�H�Q�G�H���S�L�Q�W�D�U���D���S�R�U�W�D���G�R���V�H�X���T�X�D�U�W�R�����(�O�D���V�D�E�H���T�X�H���F�R�P����d�A de tinta pode pintar 

�
�

�m ��

�4�X�D�O���p���D���S�D�U�W�H���T�X�H���H�O�D���S�R�G�H���S�L�Q�W�D�U���F�R�P��
�
�

d�A�"

�$���S�D�U�W�H���T�X�H���S�R�G�H���V�H�U���S�L�Q�W�D�G�D���F�R�P��
�
�

d�A���p���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R
 

�
�

�
�

�u ��
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�$�V�V�L�P���������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�

��
�m  correspondem a 

�
��

�m ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R����
�
�

d�A pode pintar 
�

��
�m �����$�V�V�L�P����

�
�

�
�

�
��

� � ��

�1�R�W�H���T�X�H���Q�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D�����D�V���P�H�V�P�D�V���G�H�Y�H�P���V�H�U���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�G�D�V��

�H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V���H���G�H�S�R�L�V���F�D�O�F�X�O�D���V�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�(�[�H�P�S�O�R��
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�
�
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�
�
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�

�
�
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�
�

��
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�3�D�U�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���G�X�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�P���V�H���R�V���Q�X�P�H�U�D�G�R�U�H�V���H���R�V���G�H-

nominadores entre si:�
�

�
�

� �
� �

�� ��
��
��

��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H���H���V�L�P�S�O�L�¿�T�X�H�����V�H�P�S�U�H���T�X�H���S�R�V�V�t�Y�H�O��

(1)
�
�

�
�

�u ������
�
�

�
�

�u (3)
�
�

�
�

�u

(4)
�
��

�
�

�u ������
�
�

�
��

�u ������
�
��

�
�

�u

������ �
�
�

�
�

�u ������
�
�

�
�
�

�u ������ �
�
�

�
�
�

�u

�������2���0�X�V�W�D�N���W�H�P���X�P�D���I�R�W�R���F�R�P��
�
�

m de comprimento e 
�
�

m���G�H���O�D�U�J�X�U�D�����4�X�D�O���p���D���i�U�H�D���G�D��

�I�R�W�R�"

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U��
�
�

�
�

�u �����R�E�V�H�U�Y�D���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R����

�$���¿�J�X�U�D���P�R�V�W�U�D���T�X�H����d�A pinta 
�
�

�m  e para 
�
�

d�A, toda

a área (1m�������p���G�L�Y�L�G�L�G�D���H�P���G�X�D�V���S�D�U�W�H�V���T�X�H���F�R�Q�V�L�V�W�H�P��

�H�P�������������Ø�î�Ø�������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���H���F�D�G�D���S�D�U�W�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D 

�
��

�m ��



����

12. Divisão de fracções

12.1 Inverso de um número
�2�E�V�H�U�Y�H��

�
�
�

�
�
�

�
�

�
�
�

�
�

�� � � � � �� �� � �����2�V���S�U�R�G�X�W�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V���D���������3�R�U�W�D�Q�W�R�����G�L�]���V�H���T�X�H��

•	 �2���L�Q�Y�H�U�V�R���G�H�������p��
�
�

  
 

•	 �2���L�Q�Y�H�U�V�R���G�H��
�
�

�
�

� ��  

•	 �2���L�Q�Y�H�U�V�R���G�H��
�
�

���p��
�
�

 

�6�H���R���S�U�R�G�X�W�R���G�H���G�R�L�V���Q�~�P�H�U�R�V���p���������H�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R���p���L�Q�Y�H�U�V�R��

�G�H���R�X�W�U�R���Q�~�P�H�U�R�����2���L�Q�Y�H�U�V�R���G�H���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���p���D���P�H�V�P�D���I�U�D�F�o�m�R���F�R�P���R��

�V�H�X���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���H���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���L�Q�Y�H�U�W�L�G�R�V��

�
�

�
�

�1�R�W�H�� �T�X�H�� �T�X�D�Q�G�R�� �X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �H�V�W�i�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �P�L�V�W�D���� �F�R�Q�Y�H�U�W�H���V�H�� �S�D�U�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �L�P�S�U�y�S�U�L�D�� �H��

�G�H�S�R�L�V�� �W�U�R�F�D���V�H�� �R�� �Q�X�P�H�U�D�G�R�U�� �H�� �R�� �G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���� �3�R�U�� �H�[�H�P�S�O�R�����
�
�

�
�

� ���� �H�Q�W�m�R�� �R�� �L�Q�Y�H�U�V�R�� �G�H��

�
�
�

�
�

� �� ��

12.2 Divisão de uma fracção por um número natural

�$���V�H�Q�K�R�U�D���6�D�Q�G�U�D�����U�H�V�S�R�Q�V�i�Y�H�O���S�H�O�D���P�D�Q�X�W�H�Q�o�m�R���G�D���H�V�F�R�O�D�����S�U�H�F�L�V�D���G�H���S�L�Q�W�D�U���R���T�X�D�G�U�R���G�D���V�D�O�D��

�G�H���D�X�O�D�����&�R�P����dl��de tinta, ela pode pintar 
�
�

�m �����4�X�D�O���p���D���i�U�H�D���G�R���T�X�D�G�U�R���T�X�H���S�R�G�H�U�i���S�L�Q�W�D�U��

com 1dl�"

�$���i�U�H�D���T�X�H���S�R�G�H���V�H�U���S�L�Q�W�D�G�D���F�R�P����dl���p���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R��
�
�

�÷ ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���L�Q�Y�H�U�V�R���G�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���D�E�D�L�[�R��

(1)
�
�

������
�
�

(3) ��

(4)
�
�

������
�
�

������ ��

������ �
�
�

������ �
�
�

������ �
�
�



����

�3�D�U�D�� �G�L�Y�L�G�L�U�� �X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R�� �S�R�U�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O���� �W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H�� �D�� �G�L-

�Y�L�V�m�R�� �Q�X�P�D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�� �H�Q�W�U�H�� �R�� �G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�� �H�� �R�� �L�Q�Y�H�U�V�R�� �G�R�� �G�L�Y�L�V�R�U����

�
�

�
�
� �

�
� �

�� �� �� ��
��
��

1 1 �����R�Q�G�H���³n�´���G�H�Y�H���V�H�U���G�L�I�H�U�H�Q�W�H���G�H���]�H�U�R��

�'�H�V�W�D���I�H�L�W�D���������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�

��
�m  correspondem a 

�
��

�m ��

�$�V�V�L�P������dl��pode pintar 
�

��
�m �����3�R�U�W�D�Q�W�R����

�
�

�
�
�

�
�

�
��

� � � � ��

�$�� �F�D�S�D�F�L�G�D�G�H�� �G�H�� �V�X�P�R�� �T�X�H�� �F�D�G�D�� �J�D�U�U�D�I�D�� �S�R�G�H�� �F�R�Q�W�H�U�� �p�� �H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D�� �D�W�U�D�Y�p�V�� �G�D�� �H�[�S�U�H�V�V�m�R����

�� � � �����$�V�V�L�P�����F�D�G�D���J�D�U�U�D�I�D���F�R�Q�W�p�P�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���T�X�H���S�U�R�Y�p�P���G�H���� � � ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2���0�X�V�V�D�J�\���H���R���.�H�O�Y�L�Q���G�L�Y�L�G�L�U�D�P���L�J�X�D�O�P�H�Q�W�H��
�
�

�A���G�H���O�H�L�W�H�����H�Q�W�U�H���V�L�����4�X�D�Q�W�R�V���O�L�W�U�R�V���G�H���O�H�L�W�H��

�F�D�G�D���X�P���U�H�F�H�E�H�X�"

12.3 Divisão de um número natural por uma fracção

�������&�D�O�F�X�O�H���H���V�L�P�S�O�L�¿�T�X�H�����V�H�P�S�U�H���T�X�H���S�R�V�V�t�Y�H�O��

(1)
�
�

� � ������
�
�

� � (3)
�
�

��

(4)
�
�

�� ������
�
�

�� ������
�
�

��

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U����
�
�

�÷ �����R�E�V�H�U�Y�D���D���¿�J�X�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

�$���¿�J�X�U�D���P�R�V�W�U�D���T�X�H����dl��pintam 
�
�

�m  e para 1dl, toda 

a área (1m��) �p���G�L�Y�L�G�L�G�D���H�P���G�X�D�V���S�D�U�W�H�V���T�X�H���F�R�Q�V�L�V�W�H�P��

�H�P�������������î�������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���H���F�D�G�D���S�D�U�W�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D��

�
��

�m ��

�
�

���G�D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�H���X�P���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���I�R�U�D�P���R�F�X�S�D�G�R�V���S�R�U����

�O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R�����4�X�D�Q�W�R�V���O�L�W�U�R�V���S�R�G�H���F�R�Q�W�H�U���R���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�"

�3�D�U�D�� �D�� �U�H�V�R�O�X�o�m�R�� �G�H�V�V�H�� �S�U�R�E�O�H�P�D���� �F�R�Q�V�L�G�H�U�H�P�R�V�� �D�� �V�H�J�X�L�Q�W�H��

�T�X�H�V�W�m�R��

�7�U�r�V���J�D�U�U�D�I�D�V���F�K�H�L�D�V���I�R�U�D�P���R�F�X�S�D�G�D�V���S�R�U���������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R����

�4�X�D�Q�W�R�V���O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���S�R�G�H���F�R�Q�W�H�U���F�D�G�D���J�D�U�U�D�I�D�"



����

�(�P���J�H�U�D�O��

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���F�D�G�D���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H �  �$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���W�R�W�D�O �· �Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�V���R�F�X�S�D�G�R�V����

�8�V�D�Q�G�R���R���P�H�V�P�R���U�D�F�L�R�F�t�Q�L�R�����D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�R���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���D�F�L�P�D���P�H�Q�F�L�R�Q�D�G�R���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q-

�W�U�D�G�D���D�W�U�D�Y�p�V���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���H�[�S�U�H�V�V�m�R�����
�
�

�

�$���¿�J�X�U�D���P�R�V�W�U�D���T�X�H��
�
�

���G�R���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P���D�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R�����3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���D���F�D�S�D-

�F�L�G�D�G�H���W�R�W�D�O���G�R���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�����G�L�Y�L�G�H���V�H�����A���H�P�������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���X�P�D���S�D�U�W�H���S�R�U���������$��

�T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���F�D�G�D���S�D�U�W�H���p��� �
�
�

� � � � ��A�����(�Q�W�m�R�����D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���W�R�W�D�O���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�������S�H�G�D�o�R�V��

de �
�

�����L�V�W�R���p�����
�
�

� �
�

��
�

� �
�

� �����$�V�V�L�P�����R���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���W�H�P���D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�H��
��
�

�A��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����
�
�

�
�
�

� �
�

��
�

� � � �
�

� ��

�3�D�U�D�� �G�L�Y�L�G�L�U�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �Q�D�W�X�U�D�O�� �S�R�U�� �X�P�D�� �I�U�D�F�o�m�R���� �W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H�� �D�� �G�L-

�Y�L�V�m�R�� �Q�X�P�D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�� �H�Q�W�U�H�� �R�� �G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�� �H�� �R�� �L�Q�Y�H�U�V�R�� �G�R�� �G�L�Y�L�V�R�U��

�
�
�

�
�
�

� �
�

�� �� �� ��
��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������4�X�D�Q�W�D�V���J�D�U�U�D�I�D�V���G�H��
�
�

�A���V�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�D�V���S�D�U�D���H�Q�J�D�U�U�D�I�D�U��������l���G�H���y�O�H�R�"��

12.4 Divisão de duas fracções

�
�

�m  de um portão são pintados com 
�
�

d�A���G�H���]�D�U�F�m�R��

Quantos m�� poderão ser pintados com 1dl���G�H���]�D�U�F�m�R�"

�$���i�U�H�D���T�X�H���S�R�G�H���V�H�U���S�L�Q�W�D�G�D���F�R�P����dl���p���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���
�

�
�

� ��

�������&�D�O�F�X�O�H��

(1) � �
�
�

������ � �
�
�

(3) �
�
�

�

(4) �
�
�

� ������ � �
�
�

������ �
��
�

�
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�3�D�U�D���G�L�Y�L�G�L�U���G�X�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V�����W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H���D���G�L�Y�L�V�m�R���Q�X�P�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R��

�H�Q�W�U�H���R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���R���L�Q�Y�H�U�V�R���G�R���G�L�Y�L�V�R�U��

�
�

�
�

�
�

�
�

�· �� �� ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��

(1)
�
�

�
�

� ������
�
�

�
�

� (3)
�
�

�
�

� (4)
�
�

�
�

�

������
�
�

�
�

� ������
�
�

�
�

� ������
�
�

�
�

� ������
�
��

�
��

�

������
�
�

�
�

� �������� �
�
�

�
�

� (11) �
�
�

��
�

� �������� �
�

��
�

�
�

�

�������5�H�S�U�H�V�H�Q�W�H���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D���R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���G�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���
�
�

 por �
�
�

��

Nota:���1�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���I�U�D�F�o�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�L�V�W�D�����W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�P���V�H���H�V�W�D�V���H�P���I�U�D�F�o�}�H�V���L�P�S�U�y�S�U�L�D�V����

�H���H�I�H�F�W�X�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R��

�(�[�H�P�S�O�R��

�
�
�

�
�
�

�
�

�
�

�
�

�
�

��
��

��
�

�
�
�

� � � � � � � �

�$���¿�J�X�U�D���P�R�V�W�U�D���T�X�H��
�
�

d�A pinta 
�
�

�m �����3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���D���i�U�H�D���T�X�H���S�R�G�H���V�H�U���S�L�Q�W�D�G�D���S�R�U����dl, 

�
�

�m ���G�H�Y�H�P���V�H�U���U�H�S�H�W�L�G�R�V���T�X�D�W�U�R���Y�H�]�H�V�����(�Q�W�m�R�����D���i�U�H�D���T�X�H���S�R�G�H���V�H�U���S�L�Q�W�D�G�D���S�R�U����dl��consiste 

�H�P�������������î�������S�H�G�D�o�R�V���G�H��
�
�

�m �����L�V�W�R���p����
��
�

�m ��

�$�V�V�L�P������dl��pode pintar 
��
�

�m ��

�2���P�H�V�P�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���S�R�G�H���V�H�U���R�E�W�L�G�R���D�W�U�D�Y�p�V���G�R���V�H�J�X�L�Q�W�H���F�i�O�F�X�O�R�����
�

�
�

�
�

�
�

��
�

� � � � ��
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Capítulo V: Números decimais e operações

1. Noção de números decimais

�8�P�D���S�D�U�W�H���G�D���¿�W�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���
�

��
�u m�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H��������m �H���O�r���V�H���³�X�P���G�p�F�L�P�R�´���G�R��

�P�H�W�U�R����

�7�U�r�V���S�D�U�W�H�V���G�D���¿�W�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���
�

��
�u m�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H��������m �H���O�r���V�H���³�W�U�r�V���G�p�F�L�P�R�V�´��

�G�R���P�H�W�U�R����

�4�X�D�W�U�R�� �S�D�U�W�H�V�� �G�D�� �¿�W�D�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���
�

��
�u m���� �H�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �G�H�� ������m �H�� �O�r���V�H�� �³�T�X�D�W�U�R��

�G�p�F�L�P�R�V�´���G�R���P�H�W�U�R����

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������H�����������F�K�D�P�D�P���V�H���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����$���Y�t�U�J�X�O�D�����������V�H�S�D�U�D���D���S�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D��

�G�D���S�D�U�W�H���G�H�F�L�P�D�O��

�7�U�r�V���S�D�U�W�H�V���G�D���¿�W�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���
�

���
�u m�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H����������m �H���O�r���V�H���³�W�U�r�V���F�H�Q�W�p-

�V�L�P�R�V�´���G�R���P�H�W�U�R����

�4�X�D�W�U�R���S�D�U�W�H�V���G�D���¿�W�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���
�

���
�u m�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H����������m �H���O�r���V�H���³�T�X�D�W�U�R��

�F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V�´���G�R���P�H�W�U�R����

�$���G�R�Q�D���$�G�p�O�L�D�����S�U�R�S�U�L�H�W�i�U�L�D���G�H���X�P�D���O�R�M�D���H�V�S�H�F�L�D�O�L�]�D�G�D���Q�D���R�U�Q�D�P�H�Q�W�D�o�m�R���G�H���Y�L�D�W�X�U�D�V���S�D�U�D���R��

�W�U�D�Q�V�S�R�U�W�H���G�H���Q�R�L�Y�R�V�����G�L�Y�L�G�L�X���X�P�D���¿�W�D���G�H���X�P���P�H�W�U�R���H�P���������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V�����D�V�V�L�P�����F�D�G�D���S�D�U�W�H���G�D��

�¿�W�D���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D��
�

��
m��

1m

m
����
1

m
����
3

m
����
4

�6�L�P�L�O�D�U�P�H�Q�W�H�����G�L�Y�L�G�H���V�H��������m���H�P���������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���H���F�D�G�D���S�D�U�W�H���F�R�U�U�H�V-

ponde a 
�

��
���G�H��������m�����L�V�W�R���p�����

���
m��

�8�P�D���S�D�U�W�H���G�D���¿�W�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���
�

���
�u m�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H����������m e 

�O�r���V�H���³�X�P���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�´���G�R���P�H�W�U�R��



����

Números decimais���V�m�R���Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���F�R�Q�V�L�V�W�H�P���H�P���Y�D�O�R�U�H�V���T�X�H���W�H�Q�K�D�P��

�D�� �S�D�U�W�H�� �L�Q�W�H�L�U�D�� �H�� �D�� �S�D�U�W�H�� �G�H�F�L�P�D�O���� �H�� �H�V�F�U�H�Y�H�P���V�H�� �F�R�P�� �X�P�D�� �Y�t�U�J�X�O�D�� �T�X�H��

�V�H�S�D�U�D���D���S�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D���G�D���S�D�U�W�H���G�H�F�L�P�D�O��

2. Composição e decomposição de números decimais

�1�R���Q�~�P�H�U�R����������������

�����p���R���Y�D�O�R�U���G�D�V���G�H�]�H�Q�D�V���H���V�L�J�Q�L�¿�F�D�������G�H�]�H�Q�D�V�����L�V�W�R���p����� � � � �� � ��

�����p���R���Y�D�O�R�U���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���V�L�J�Q�L�¿�F�D�������X�Q�L�G�D�G�H�V�����L�V�W�R���p����� � �� � ��

�����p���R���Y�D�O�R�U���G�R�V���G�p�F�L�P�R�V���H���V�L�J�Q�L�¿�F�D�������G�p�F�L�P�R�V�����L�V�W�R���p����� � � � �� �� � ��

�����p���R���Y�D�O�R�U���G�R�V���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V���H���V�L�J�Q�L�¿�F�D�������F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V�����L�V�W�R���p����� � �� � � �� �, , ��

�����p���R���Y�D�O�R�U���G�R�V���P�L�O�p�V�L�P�R�V���H���V�L�J�Q�L�¿�F�D�������P�L�O�p�V�L�P�R�V�����L�V�W�R���p����� � ��� � ���� �� � ��

�$�V�V�L�P�������������������F�R�Q�V�L�V�W�H���H�P�������G�H�]�H�Q�D�V���������X�Q�L�G�D�G�H�V���������G�p�F�L�P�R�V���������F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V���H�������P�L�O�p�V�L�P�R�V����

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H��

�� ��� � � � � � � � � � � �� � � ���, , , ,� � � � � � � � � � ��

�(�V�F�U�H�Y�H�Q�G�R���Q�D���W�D�E�H�O�D���G�H���S�R�V�L�o�m�R�����S�R�G�H���V�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�U�����������������F�R�P�R��

�3�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D �3�D�U�W�H���G�H�F�L�P�D�O
Centenas 

����������

�'�H�]�H�Q�D�V��

��������

Unidades

(1)

�'�p�F�L�P�R�V 

����������

�&�H�Q�W�p�V�L�P�R�V 

������������

�0�L�O�p�V�L�P�R�V

��������������

4 �� 3 �� ��

2.1 Relação entre 1; 0,1; 0,01 e 0,001



����

�8�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���S�R�G�H���V�H�U���H�V�F�U�L�W�R���S�H�O�D���D�G�L�o�m�R���G�D�V���S�D�U�F�H�O�D�V���R�E�W�L�G�D�V��

�D�W�U�D�Y�p�V���G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���F�D�G�D���D�O�J�D�U�L�V�P�R���S�H�O�R���Y�D�O�R�U���G�D���F�D�V�D���T�X�H���R�F�X-

�S�D��

�2���Y�D�O�R�U���G�H���F�D�G�D���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�H�S�H�Q�G�H���G�D���S�R�V�L�o�m�R���T�X�H���R�F�X�S�D���Q�R���Q�~�P�H�U�R��

2.2 Composição de números decimais

�&�R�P�S�R�V�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V��
(1) � � � � � � � � �

� � � � ��
� � �

� � � � �
� � �
�

, ,
, ,

,
(2) � � � � � � � � � � �� � � ���

�� � � � � �� � ���
�� ���

� � � � � � � � �
� � � � �
�

, , ,
, , ,

,

2.3 Decomposição de números decimais

�'�H�F�R�P�S�R�V�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V��
(1) �� ��

�� � � � � ��
� � � � � � � � � � ��

,
, ,

, ,
� � � �
� � � � � � � �

(2) ��� ���
��� �� � � � � �� � ���
� ��� � � � � � � � � � � �

,
, , ,

, ,
� � � � � �
� � � � � � � � � � �� � � ���� � ,

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V
�������&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R��

(1) �� ��� �� ������ � � � ���� � � (3) � ��� � ��

(4)
�

�� ��� �� ������ � � � � �� �� � ������ � ��� ��� � �

������
�

���
���� �� ������

�
����

����� �� ������ �� ��
�

��
�

��������
�

��� � �� � � (11) ���� � � �� �� �������� � ��� � � �� �� �

�������&�R�P�S�R�Q�K�D���H�P���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���H�[�S�U�H�V�V�}�H�V��
(1) � � ��u � ������ � � � � �� � � ,

(3) � � � � ��� � � � (4) � � � � � � �� � �, ,

������ � � � � ���� � � , ������ � � � � � � � � �� � � � �, ,

������ � � � � � � � ���� � � � �, , ������ � � � � � � � � � � ���� � � � � � �, ,



����

�������'�H�F�R�P�S�R�Q�K�D���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V��
(1) ������ ������ ������ (3) ��������

(4) �������� ������ ���������� ������ ����������

������ �������� ������ ���������� ������ ����������

3. Leitura de números decimais

4. Representação de números decimais na semi-recta graduada

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������������������������������������������������������������H������������������

�&�D�G�D���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���O�r���V�H��
������ •	 �7�U�r�V���G�p�F�L�P�R�V��

�������� •	 �'�H�]�D�V�V�H�L�V���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V��
���������� •	 �&�H�Q�W�R���H���Y�L�Q�W�H���H���F�L�Q�F�R���P�L�O�p�V�L�P�R�V��

������ •	 �'�R�L�V���Y�t�U�J�X�O�D���F�L�Q�F�R���G�p�F�L�P�R�V��

•	 �'�X�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���F�L�Q�F�R���G�p�F�L�P�R�V��
�������� •	 �7�U�r�V���Y�t�U�J�X�O�D���F�L�Q�T�X�H�Q�W�D���H���V�H�W�H���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V��

•	 �7�U�r�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���F�L�Q�T�X�H�Q�W�D���H���V�H�W�H���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V
������������ •	 �4�X�D�U�H�Q�W�D���H���V�H�L�V���Y�t�U�J�X�O�D���G�X�]�H�Q�W�R�V���H���R�L�W�H�Q�W�D���H���Q�R�Y�H���P�L�O�p�V�L�P�R�V��

•	 �4�X�D�U�H�Q�W�D���H���V�H�L�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���G�X�]�H�Q�W�R�V���H���R�L�W�H�Q�W�D���H���Q�R�Y�H���P�L�O�p�V�L�P�R�V��
�������������� •	 �&�H�Q�W�R���H���Y�L�Q�W�H���H���F�L�Q�F�R���Y�t�U�J�X�O�D���T�X�D�W�U�R�F�H�Q�W�R�V���H���W�U�L�Q�W�D���H���R�L�W�R���P�L�O�p�V�L�P�R�V��

•	 �&�H�Q�W�R���H���Y�L�Q�W�H���H���F�L�Q�F�R���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���T�X�D�W�U�R�F�H�Q�W�R�V���H���W�U�L�Q�W�D���H���R�L�W�R���P�L�O�p�V�L�P�R�V��

�7�D�O�� �F�R�P�R�� �R�V�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �Q�D�W�X�U�D�L�V���� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�F�L�P�D�O�� �S�R�G�H�� �V�H�U�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�� �Q�D�� �V�H�P�L���U�H�F�W�D��

�J�U�D�G�X�D�G�D��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����������������������������������������������������������������������������������������������������H������������

���������������������������������������H�����������W�r�P���X�P�D���F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���F�D�G�D���X�Q�L�G�D�G�H���G�D���V�H�P�L��

�U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D���H�P���������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���S�D�U�D���P�R�V�W�U�D�U���R�V���G�p�F�L�P�R�V�����H���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R���W�U�D�o�R���G�R���Q�~�P�H�U�R��

�T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���j���F�D�G�D���X�Q�L�G�D�G�H�����L�V�W�R���p��

�$�R���O�H�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O��

�������$�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���G�H�F�L�P�D�O���V�m�R���V�H�S�D�U�D�G�D�V���S�H�O�D���S�D�O�D�Y�U�D���³�Y�t�U�J�X�O�D�´���H��

�D�F�R�P�S�D�Q�K�D�G�D�V�� �S�H�O�D�V�� �S�D�O�D�Y�U�D�V�� �G�p�F�L�P�R�V���� �F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V�� �R�X�� �P�L�O�p�V�L�P�R�V����

�G�H�S�H�Q�G�H�Q�G�R���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V��

�������$�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D���H���G�H�F�L�P�D�O���V�m�R���V�H�S�D�U�D�G�D�V���S�H�O�D���S�D�O�D�Y�U�D���³�X�Q�L�G�D�G�H�´���H��

�D�F�R�P�S�D�Q�K�D�G�D�V�� �S�H�O�D�V�� �S�D�O�D�Y�U�D�V�� �G�p�F�L�P�R�V���� �F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V�� �R�X�� �P�L�O�p�V�L�P�R�V����

�G�H�S�H�Q�G�H�Q�G�R���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V����



����

�$�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���Q�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D��

�6�H���R���Q�~�P�H�U�R���W�L�Y�H�U��uma casa decimal, divide-se cada unidade em 10 

partes iguais���H���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R���W�U�D�o�R���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���j���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D���X�Q�L�G�D�G�H����

�6�H���R���Q�~�P�H�U�R���W�L�Y�H�U��duas casas decimais, divide-se cada décima em 10 

partes iguais���H���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R���W�U�D�o�R���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���j���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D���G�p�F�L�P�D��

�6�H���R���Q�~�P�H�U�R���W�L�Y�H�U��três casas decimais, divide-se cada centésima em 

10 partes iguais���H���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R���W�U�D�o�R���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���j���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D���F�H�Q-

�W�p�V�L�P�D���H�����D�V�V�L�P���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

�$����� � � � �� �� � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H�������������D���S�D�U�W�L�U���G�H������

�%����� � � � �� �� � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H�������������D���S�D�U�W�L�U���G�H������

�&����� � � � �� �� � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H�������������D���S�D�U�W�L�U���G�H������

�'����� � � � � � �� �� � � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H�������������D���S�D�U�W�L�U���G�H������

�(����� � � � � � �� �� � � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H�������������D���S�D�U�W�L�U���G�H������

�$�V�V�L�P�����W�H�P���V�H��

0,1
0 1 2 3

0,3 0,4 1,7 2,6

�����������������������������������������������H�������������W�H�P���G�X�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����G�L�Y�L�G�H���V�H���F�D�G�D���G�p�F�L�P�D���G�D��

�V�H�P�L���U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D���H�P���������S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���S�D�U�D���P�R�V�W�U�D�U���R�V���F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V���H���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R���W�U�D�o�R���G�R��

�Q�~�P�H�U�R���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���j���F�D�G�D���G�p�F�L�P�D�����L�V�W�R���p��

�)����� � � � � � � � ��, , ,� � � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H���������������D���S�D�U�W�L�U���G�H����������

�*����� � � � � � ��, ,� � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H���������������D���S�D�U�W�L�U���G�H������

�+����� � � � � � � � ��, , ,� � � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H���������������D���S�D�U�W�L�U���G�H����������

�,������� � � � � � � � ��, , ,� � � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H���������������D���S�D�U�W�L�U���G�H����������

�-����� � � � � � � � ��, , ,� � � � �����H�Q�W�m�R���H�V�F�R�O�K�H���V�H���R�����ž���W�U�D�o�R���G�H���������������D���S�D�U�W�L�U���G�H����������

�$�V�V�L�P�����W�H�P���V�H��

0,58 0,940,75
0 10,1 0,2 0,3 0,4 0,5 0,6 0,7 0,8 0,9

0,06 0,37

�&�D�G�D���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���V�H�P�S�U�H���D���X�P���S�R�Q�W�R���Q�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D��

5. Comparação de números decimais

Compare:
(1) �������������������� ������ ������������������������ (3) ������������������������ (4) ��������������������������

�����������������H�����������W�r�P���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����Q�H�V�W�H���F�D�V�R���F�R�P�S�D�U�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D�V�����$�V�V�L�P����

�� �! �����H�Q�W�m�R�������� �! ��������



����

6. Relação de números decimais com fracções

�2�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V���S�R�G�H�P���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�V���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R�����S�R�U���H�[�H�P�S�O�R��

(1) � �
�

��
, � ������ � � �

��
���

�
��

, � � (3) � �
��
��

�
�

, � � 

(4) � �
��
��

�
�

, � � ������ � ���
���
����

�
�

� � � ������ � � �
���
���

, � 

���������������������H�������������W�r�P���D���P�H�V�P�D���S�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D���H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����Q�H�V�W�H����

�F�D�V�R�����D�F�U�H�V�F�H�Q�W�D���V�H���]�H�U�R���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���~�O�W�L�P�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R�����G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L-

�P�D�L�V�����V�H�M�D���R���P�H�V�P�R���H���F�R�P�S�D�U�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����$�V�V�L�P�����W�H�U�H�P�R�V��������������������������������

�&�R�P�R�������� �� �����������H�Q�W�m�R����� ��� ���, ,� � ����

�$�R���F�R�P�S�D�U�D�U���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V���F�R�P���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����F�R�P�S�D-

�U�D�P���V�H���D�S�H�Q�D�V���D�V���S�D�U�W�H�V���L�Q�W�H�L�U�D�V��

�3�D�U�D�� �F�R�P�S�D�U�D�U�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V�� �F�R�P�� �D�� �P�H�V�P�D�� �S�D�U�W�H�� �L�Q�W�H�L�U�D���� �F�R�P�S�D-

�U�D�P���V�H���D�V���S�D�U�W�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����F�R�P�R���V�H���I�R�V�V�H�P���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V��
�$�� 1,4 �%���������� �&�� ������ �'�� �������� �(�� ��������
�)�� �������� �*�� ������ �+�� ������ �,�� ������ �-�� ��������

�5�H�S�U�H�V�H�Q�W�H���R�V���Q�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���J�U�D�G�X�D�G�D��

�������(�V�F�U�H�Y�D���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V���H�P���R�U�G�H�P���F�U�H�V�F�H�Q�W�H���������������������������������������������������������������������H������������

�������(�V�F�U�H�Y�D���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�~�P�H�U�R�V���H�P���R�U�G�H�P���G�H�F�U�H�V�F�H�Q�W�H�������������������������������������������������������������������������H��

������������

�������&�R�P�S�D�U�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V���X�V�D�Q�G�R���R�V���V�t�P�E�R�O�R�V���³�“�´���³�’�´�����R�X���³� �´��
(1) ������������������������ ������ ���������������������� (3) ��������������������������

(4) ������������������������ ������ ������������������������ ������ ����������������������������

������ ���������������������������� ������ �������������������� ������ ������������������������������

���������������������H���������������W�r�P���D���P�H�V�P�D���S�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D���H���R���P�H�V�P�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���G�p�F�L�P�D�V�����Q�H�V�W�H���F�D�V�R������

�F�R�P�S�D�U�D�P���V�H���R�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���G�D�V���F�H�Q�W�H�Q�D�V�����$�V�V�L�P������ �! �����H�Q�W�m�R��� � � � ��, ,� ��

�������������������H�������������W�r�P���D���P�H�V�P�D���S�D�U�W�H���L�Q�W�H�L�U�D�����F�R�P�S�D�U�D���V�H���R���S�U�L�P�H�L�U�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���S�D�U�W�H�V���G�H�F�L-

�P�D�L�V�����$�V�V�L�P������ �� �������H�Q�W�m�R��� � � � ��, ,� ��



����

6.1 Transformação de um número decimal numa fracção

���������O�r���V�H�������G�p�F�L�P�R�V�����W�H�P���X�P�D���F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O�����$�V�V�L�P����� �
�

��
� � ��

�����������O�r���V�H���������F�H�Q�W�p�V�L�P�R�V�����W�H�P���G�X�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����$�V�V�L�P����� � �
��
���

� � ��

���������������O�r���V�H���T�X�D�U�H�Q�W�D���H���V�H�L�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���G�X�]�H�Q�W�R�V���H���R�L�W�H�Q�W�D���H���Q�R�Y�H���P�L�O�p�V�L�P�R�V�����W�H�P���W�U�r�V���F�D�V�D�V��

�G�H�F�L�P�D�L�V�����$�V�V�L�P������ ���
�����
����

� � ��

6.2 Transformação de uma fracção num número decimal
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� �
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�
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� � � � ��

�
�

� � � � � �� �
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�

� � �
� � �

��
���

��
�

���
�� � � � � ���

�
�

� � � � � �� �

��
���

�� �
��� �

���
����

���
�

����
��� � ��� � ����

�
�

� � � � � �� �

Para transformar uma fracção num número decimal:

•	 �(�Q�F�R�Q�W�U�D���V�H���X�P���Q�~�P�H�U�R���T�X�H���p���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R���S�H�O�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���S�D�U�D��

�W�R�U�Q�i���O�R�������������������R�X������������

•	 �0�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���S�H�O�R���W�D�O���Q�~�P�H�U�R��

•	 �(�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �Q�X�P�H�U�D�G�R�U�� �U�H�V�X�O�W�D�Q�W�H���� �F�R�O�R�F�D�Q�G�R�� �D�� �Y�t�U�J�X�O�D�� �Q�R�� �O�X�J�D�U��

�F�R�U�U�H�F�W�R�����R���T�X�D�O���G�H�S�H�Q�G�H���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���]�H�U�R�V���G�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U��

Para transformar um número decimal numa fracção:

•	 �(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���V�H�P���D���Y�t�U�J�X�O�D���H���]�H�U�R�V���L�Q�L�F�L�D�L�V���Q�R���Q�X-

�P�H�U�D�G�R�U��

•	 �(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���D�O�J�D�U�L�V�P�R�������V�H�J�X�L�G�R���G�H���W�D�Q�W�R�V���]�H�U�R�V���T�X�D�Q�W�R�V���I�R�U�H�P���D�V��

�F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���Q�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����S�R�U���H�[�H�P�S�O�R����

�����������������R�X����������������

•	 �6�L�P�S�O�L�¿�F�D���V�H���D���I�U�D�F�o�m�R��

Nota:���$���I�R�U�P�D���P�D�L�V���S�U�i�W�L�F�D���G�H���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���Q�X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���F�R�Q�V�L�V�W�H���H�P��

�G�L�Y�L�G�L�U���R�V���W�H�U�P�R�V���G�D���I�U�D�F�o�m�R�����L�V�W�R���p�����Q�X�P�H�U�D�G�R�U���S�H�O�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�����3�R�U���H�[�H�P�S�O�R��

(1)
�
�

� � � � �� � � � ������
�
�

� � � ���� � � � ��� (3)
�
�

� � � �� � � � (4)
�
�

� � � ���� � � � ���

������ �� ��
����
���

, � ������ � ���
����
����

����
���

� � � 



����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�H���F�D�G�D���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���I�U�D�F�o�m�R��
(1) ������ ������ ������ (3) �������� (4) ��������

������ ���������� ������ ���������� ������ ���������� ������ ����������

�������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�H���F�D�G�D���I�U�D�F�o�m�R���H�P���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O��

(1)
�

��
������

��
��

(3)
��

����
(4)

���
���

������
�
�

������
�
��

������
��

���
������

��
��

7. Adição de números decimais

�2���&�D�U�O�R�V���I�H�]���X�P���H�V�T�X�H�P�D���G�R���S�H�U�F�X�U�V�R���H�Q�W�U�H���D���V�X�D���F�D�V�D���H���D���H�V�F�R�O�D���R�Q�G�H���I�U�H�T�X�H�Q�W�D���D�V���D�X�O�D�V��

�2�E�V�H�U�Y�H���R���H�V�T�X�H�P�D���I�H�L�W�R���S�H�O�R���&�D�U�O�R�V�����1�H�O�H�����D�V���G�L�V�W�k�Q�F�L�D�V���L�Q�G�L�F�D�G�D�V���V�m�R���G�D�G�D�V���H�P���T�X�L�O�y�P�H-

�W�U�R�V��	

Calcule:

���������$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���R���P�H�U�F�D�G�R���H���D���H�V�F�R�O�D�����G�R���S�R�Q�W�R���%���D�R���S�R�Q�W�R���'����

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���R���P�H�U�F�D�G�R���H���D���H�V�F�R�O�D���X�V�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R���G�H���D�G�L�o�m�R�����H���p���G�D�G�D��

por ��������������������������������

�5�H�S�D�U�H���T�X�H�����D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���G�H�F�L�P�D�O���G�D�V���I�U�D�F�o�}�H�V���
�
 e �

�
 apresenta reticências na parte

�G�H�F�L�P�D�O�����,�V�W�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���������������������H���������������������W�r�P���L�Q�¿�Q�L�W�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����G�H-

�V�L�J�Q�D�G�R�V���G�t�]�L�P�D�V���L�Q�¿�Q�L�W�D�V���S�H�U�L�y�G�L�F�D�V�� 

�1�H�V�W�H���F�D�V�R�����V�y���V�m�R���F�R�Q�V�L�G�H�U�D�G�D�V���D�V���S�U�L�P�H�L�U�D�V���W�U�r�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���S�D�U�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�U���D���I�R�U�P�D��

�G�H�F�L�P�D�O���G�D���I�U�D�F�o�m�R�����$�V�V�L�P��
�
�

� ���� �  e 
�
�

� ���� � ��



����

���������$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���D���F�D�V�D���G�R���&�D�U�O�R�V���H���D���O�R�M�D�����G�R���S�R�Q�W�R���$���D�R���S�R�Q�W�R���&����������

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���D���F�D�V�D���G�R���&�D�U�O�R�V���H���D���O�R�M�D���X�V�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R���G�H���D�G�L�o�m�R�����H���p���G�D�G�D��

por ������������������������

�3�D�U�D���R�E�W�H�U���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R�����X�V�D���V�H���R���P�p�W�R�G�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

�$�R���D�G�L�F�L�R�Q�D�U���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V���X�V�D�Q�G�R���R���P�p�W�R�G�R���Y�H�U�W�L�F�D�O���� �H�V�F�U�H�Y�H�P���V�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���Y�H�U�W�L-

�F�D�O�P�H�Q�W�H���F�R�P���R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���D�O�L�Q�K�D�G�R�V���H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���F�R�P�R���V�H���H�V�W�L�Y�H�V�V�H���D���F�D�O�F�X�O�D�U���D��

�D�G�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����F�R�O�R�F�D�Q�G�R���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��
(1) 0 , 6

+ 0 , 7
1 , 3

������ 1 , 3 6
+ 0 , 7

2 , 0 6

�/�R�J�R�����D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���R���P�H�U�F�D�G�R���H���D���H�V�F�R�O�D���p���G�H�����������T�X�L�O�y�P�H�W�U�R�V���H���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���D���F�D�V�D��

�G�R���&�D�U�O�R�V���H���D���O�R�M�D���p���G�H�������������T�X�L�O�y�P�H�W�U�R�V��

Nota: �&�D�V�R���V�H�M�D���~�W�L�O�����R�V���]�H�U�R�V���S�R�G�H�P���V�H�U���F�R�O�R�F�D�G�R�V���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���~�O�W�L�P�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R�����G�H���P�R�G�R��

�T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���W�H�Q�K�D�P���R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V��

Na adição de números decimais usando o método vertical:

�������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�E�D�L�[�R���G�R���R�X�W�U�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V���V�H�S�D�U�D�G�R-

�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���H�V�W�H�M�D�P���D�O�L�Q�K�D�G�R�V��

�������&�D�O�F�X�O�D���V�H���D���D�G�L�o�m�R���F�R�P�R���V�H���H�V�W�L�Y�H�V�V�H���D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���D�G�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H-

�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����S�D�U�W�L�Q�G�R���G�D���P�H�Q�R�U���F�D�V�D����

�������&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���D�O�L�Q�K�D�G�R���D�R�V���R�X�W�U�R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��
(1) ������������������ ������ ������������������ (3) ������������������������

(4) ������������������������������������ ������ ���������������������� ������ ������������������������

������ ������������������������������������ ������ ������������������������������������������ ������ ������������������������

�������� ������������������������������ (11) �������������������������������������������������� ������������������������������������������

�������2���T�X�D�G�U�R���V�H�J�X�L�Q�W�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���F�D�V�W�D�Q�K�D���G�H���F�D�M�~�����H�P���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V�����T�X�H���F�D�G�D��

�W�X�U�P�D���F�R�O�K�H�X���Q�D���~�O�W�L�P�D���F�D�P�S�D�Q�K�D���Q�R���,�)�3���G�H���&�K�R�Q�J�R�H�Q�H�����Q�D���S�U�R�Y�t�Q�F�L�D���G�H���*�D�]�D��

Turmas �$ �% C �'
�4�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���H�P���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V�������� �������� ���������� ��������

���������(�V�F�U�H�Y�D���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���F�D�V�W�D�Q�K�D���H�P���R�U�G�H�P���G�H�F�U�H�V�F�H�Q�W�H��

���������&�D�O�F�X�O�H���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���W�R�W�D�O���G�H���F�D�V�W�D�Q�K�D���T�X�H���R���,�)�3���G�H���&�K�R�Q�J�R�H�Q�H���F�R�O�K�H�X��



����

8. Subtracção de números decimais

�8�P�� �U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�� �W�H�P�� ��������cm�� �G�H�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �H�� ��������cm�� �G�H�� �O�D�U�J�X�U�D���� �'�H�W�H�U�P�L�Q�H�� �D�� �G�L�I�H�U�H�Q�o�D��

�H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D��

�3�D�U�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D�����X�V�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R���G�H���V�X�E�W�U�D�F-

�o�m�R�����H���p���G�D�G�D���S�R�U���� � � ��� ��� ��

�3�D�U�D���R�E�W�H�U���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R�����X�V�D���V�H���R���P�p�W�R�G�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

�$�R�� �V�X�E�W�U�D�L�U�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V�� �X�V�D�Q�G�R�� �R�� �P�p�W�R�G�R�� �Y�H�U�W�L�F�D�O���� �H�V�F�U�H�Y�H�P���V�H�� �R�V�� �Q�~�P�H�U�R�V�� �Y�H�U�W�L-

�F�D�O�P�H�Q�W�H���F�R�P���R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���D�O�L�Q�K�D�G�R�V���H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���F�R�P�R���V�H���H�V�W�L�Y�H�V�V�H���D���F�D�O�F�X�O�D�U��

�Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����F�R�O�R�F�D�Q�G�R���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��

�/�R�J�R�����D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D���p���G�H����������cm��

�������$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���R�E�W�L�G�R�V���S�R�U���F�L�Q�F�R���I�D�P�t�O�L�D�V���Q�D���F�D�P�S�D�Q�K�D���D�J�U�t�F�R�O�D��

������������������������
�)�D�P�t�O�L�DQuantidade de milho (em toneladas)
Thomo ��������

Cadeado ������
Mabasso ��������
�/�D�L�W�H�O�D ��������

�1�K�D�O�X�Q�J�R ��������

���������4�X�D�O���I�R�L���D���I�D�P�t�O�L�D���T�X�H���P�D�L�V���W�R�Q�H�O�D�G�D�V���G�H���P�L�O�K�R���S�U�R�G�X�]�L�X�"

���������4�X�D�O���I�R�L���D���S�U�R�G�X�o�m�R���W�R�W�D�O���R�E�W�L�G�D���S�H�O�D�V���F�L�Q�F�R���I�D�P�t�O�L�D�V�"

���������4�X�D�O���I�R�L���D���S�U�R�G�X�o�m�R���W�R�W�D�O���R�E�W�L�G�D���S�H�O�D�V���I�D�P�t�O�L�D�V���0�D�E�D�V�V�R�����/�D�L�W�H�O�D���H���1�K�D�O�X�Q�J�R�"

Na subtracção de números decimais usando o método vertical:

����	�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���X�P�� �Q�~�P�H�U�R���G�H�E�D�L�[�R�� �G�R���R�X�W�U�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V��

�V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���H�V�W�H�M�D�P���D�O�L�Q�K�D�G�R�V��

����	�&�D�O�F�X�O�D���V�H���D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���F�R�P�R���V�H���H�V�W�L�Y�H�V�V�H���D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���G�H��

�Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����S�D�U�W�L�Q�G�R���G�D���P�H�Q�R�U���F�D�V�D����

����	�&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���D�O�L�Q�K�D�G�R���D�R�V���R�X�W�U�R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V����

Nota:���&�D�V�R���V�H�M�D���~�W�L�O�����R�V���]�H�U�R�V���S�R�G�H�P���V�H�U���F�R�O�R�F�D�G�R�V���j���G�L�U�H�L�W�D���G�R���~�O�W�L�P�R��

�D�O�J�D�U�L�V�P�R�����G�H���P�R�G�R���T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���W�H�Q�K�D�P���R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H��

�F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V��



����

������ �8�P�D���F�D�P�L�R�Q�H�W�D���� �F�R�P���D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�H������������ �W�R�Q�H�O�D�G�D�V���� �H�V�W�i�� �O�R�W�D�G�D���G�H���V�D�F�R�V���G�H���D�U�U�R�]���� �R�V��

�T�X�D�L�V���V�H�U�m�R���G�L�V�W�U�L�E�X�t�G�R�V���H�P���W�U�r�V���L�Q�W�H�U�Q�D�W�R�V�����6�H���I�R�U�D�P���G�H�V�F�D�U�U�H�J�D�G�R�V�����������W�R�Q�H�O�D�G�D�V���G�H���D�U�U�R�]��

�Q�R�V���G�R�L�V���S�U�L�P�H�L�U�R�V���L�Q�W�H�U�Q�D�W�R�V�����T�X�D�Q�W�D�V���W�R�Q�H�O�D�G�D�V���G�H���D�U�U�R�]���V�H�U�m�R���H�Q�W�U�H�J�X�H�V���Q�R���W�H�U�F�H�L�U�R���L�Q�W�H�U-

�Q�D�W�R�"

9. Multiplicação de números decimais

�8�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���W�H�P����������cm���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H��������cm���G�H���O�D�U�J�X�U�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���V�X�D���i�U�H�D��

�3�D�U�D�� �G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U�� �D�� �i�U�H�D�� �G�R�� �U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���� �X�V�D���V�H�� �D�� �R�S�H�U�D�o�m�R�� �G�H�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���� �H�� �p�� �G�D�G�D�� �S�R�U��

� � � � �� ��u ��

�3�D�U�D���R�E�W�H�U���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R�����X�V�D���V�H���R���P�p�W�R�G�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

�$�R���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���Q�~�P�H�U�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V���X�V�D�Q�G�R���R���P�p�W�R�G�R���Y�H�U�W�L�F�D�O�����H�V�F�U�H�Y�H�P���V�H���R�V���Q�~�P�H�U�R�V���D�O�L�Q�K�D-

�G�R�V���Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��
(1) �����±�������������������� ������ ���������±�������� (3) �����������±����������

(4) �����������±���������� ������ ���������±������������ ������ �����������±������������

������ �������������±���������� ������ �����������±�������������±������������ ������ �����������±������������

�������� ���������������±������������������ (11) �����������±���������������±���������������������� �����������±�������������±������������

���ž���3�D�V�V�R

�(�Q�F�R�Q�W�U�D���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R�V���Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���H�V�W�i���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U��
�����������W�H�P���G�X�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V��

���������W�H�P���X�P�D���F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O��

�$���V�R�P�D���p����������������� ������

���ž���3�D�V�V�R

�,�J�Q�R�U�D���V�H���R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���F�R�P�R���V�H���W�U�D�W�D�V�V�H���G�H��

�Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��



����

10. Multiplicação de um número decimal por 10; 100; 1000; 0,1; 0,01 ou 
0,001

•	 � � � � � � � �� �� � �����D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���X�P�D���F�D�V�D���S�D�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

•	 � � � ��� ���� � � �����D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���G�X�D�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

•	 � � � ���� ����� � � �����D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���W�U�r�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

•	 � � � � � � ���� � �� � �����D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���X�P�D���F�D�V�D���S�D�U�D���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

•	 � � � � �� � ����� � �� � �����D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���G�X�D�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

•	 � � � � ��� � ������ � �� � �����D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���W�U�r�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

Na multiplicação de números decimais usando o método vertical:

����	�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�E�D�L�[�R���G�R���R�X�W�U�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V���G�R�L�V���I�D�F�W�R-

�U�H�V���H�V�W�H�M�D�P���D�O�L�Q�K�D�G�R�V���P�D�L�V���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D��

����	�,�J�Q�R�U�D���V�H�� �R�V�� �V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V�� �H�� �F�D�O�F�X�O�D���V�H�� �D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R��

�F�R�P�R���V�H���H�V�W�L�Y�H�V�V�H���D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

����	�(�Q�F�R�Q�W�U�D���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V����

����	�&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���W�H�Q�K�D���D���V�R�P�D���G�H���F�D�V�D�V��

�G�H�F�L�P�D�L�V���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V�����S�D�U�W�L�Q�G�R���G�D���G�L�U�H�L�W�D���S�D�U�D���H�V�T�X�H�U�G�D��

�$���i�U�H�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���p������������cm2��

���ž���3�D�V�V�R

�&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���W�H�Q�K�D���D���V�R�P�D���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R�V���I�D�F�W�R�U�H�V����

�S�D�U�W�L�Q�G�R���G�D���G�L�U�H�L�W�D���S�D�U�D���H�V�T�X�H�U�G�D��

�3�D�U�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���S�R�U��10, 100 ou 1000, desloca-se 

�D�S�H�Q�D�V�� �D�� �Y�t�U�J�X�O�D�� ������ ���� �R�X�� ���� �S�R�V�L�o�}�H�V���� �U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���S�D�U�D�� �D�� �G�L�U�H�L�W�D�� ���R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���S�R�V�L�o�}�H�V���G�H�V�O�R�F�D�G�D�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���]�H�U�R�V������

�3�D�U�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���S�R�U��0,1; 0,01 ou 0,001, desloca-se 

�D�S�H�Q�D�V���D���Y�t�U�J�X�O�D�������������R�X�������S�R�V�L�o�}�H�V�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���S�D�U�D���D���H�V�T�X�H�U�G�D�����R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���S�R�V�L�o�}�H�V���G�H�V�O�R�F�D�G�D�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L-

�P�D�L�V����



����

�������&�D�O�F�X�O�H���D���i�U�H�D���G�H���X�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���T�X�H���W�H�P������������cm���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H����������cm���G�H���O�D�U�J�X�U�D��

�������&�D�O�F�X�O�H���D���i�U�H�D���G�H���X�P���T�X�D�G�U�D�G�R���T�X�H���W�H�P��������cm �G�H���O�D�G�R��

11. Divisão de números decimais

�������8�P�D���E�D�U�U�D���G�H���I�H�U�U�R���S�H�V�D����������kg���H���W�H�P��������m���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����4�X�D�Q�W�R�V��kg pesa 1m desta 

�E�D�U�U�D�"

�3�D�U�D�� �G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U�� �R�� �S�H�V�R�� �G�H�� ��m�� �G�H�V�W�D�� �E�D�U�U�D���� �X�V�D���V�H�� �D�� �R�S�H�U�D�o�m�R�� �G�H�� �G�L�Y�L�V�m�R���� �T�X�H�� �p�� �G�D�G�D�� �S�R�U��

� � � � �� �� ��

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�����������������p���P�D�L�R�U���T�X�H���R���G�R���G�L�Y�L�V�R�U��������������

�(�Q�W�m�R�����S�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���G�L�Y�L�V�m�R�����F�R�O�R�F�D���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U�W�L�F�D�O����

8 , 7 5 2 , 5

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��
(1) � � � �� ��u ������ � � � �� ��u (3) � � � �� ��u (4) � � � �� ��u

������ � � � � �� ��u ������ � � � � �� ��u ������ � � � � ��� ��u ������ � � � � ��� ��u

�������(�V�F�U�H�Y�D���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��
(1) � ��� ��� �u ������ � ��� ����� �u (3) � � � �� ��u (4) � ��� � �� ��u

������ � ��� ��� �u ������ � � � � �� ��u ������ � � � � �� ��u ������ ��� � � ���� ��u

�������8�P�D���S�H�V�V�R�D���F�R�Q�V�R�P�H���S�R�U���G�L�D����������kg���G�H���D�U�U�R�]�����4�X�D�Q�W�R�V��kg���H�O�D���F�R�Q�V�R�P�H���H�P�������G�L�D�V�"

���ž���3�D�V�V�R

�,�J�Q�R�U�D���V�H���R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�P�R���V�H��

�W�U�D�W�D�V�V�H���G�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V����

���ž���3�D�V�V�R

�&�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���G�R���G�L�Y�L�V�R�U��������������������������������������������������������������������������������������������������

�����������W�H�P���G�X�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V

���������W�H�P���X�P�D���F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O

�$���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���p���������Å������� ����



����

���ž���3�D�V�V�R

�&�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���G�R���G�L�Y�L�V�R�U��

���������W�H�P���X�P�D���F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O

���������W�H�P���X�P�D���F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O

�$���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���p���������Å������� ����

���ž���3�D�V�V�R

�,�J�Q�R�U�D���V�H���R�V���V�H�S�D�U�D�G�R�U�H�V���G�H�F�L�P�D�L�V���H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�P�R���V�H���W�U�D�W�D�V-

�V�H���G�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

���ž���3�D�V�V�R

�&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���T�X�H���W�H�P�������F�D�V�D���G�H�F�L�P�D�O�����S�D�U�W�L�Q�G�R���G�D���G�L�U�H�L�W�D���S�D�U�D���H�V�T�X�H�U�G�D��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������������ �· ��������� ����������	

�8�P���P�H�W�U�R���G�D���E�D�U�U�D���G�H���I�H�U�U�R���S�H�V�D��������kg.

�������$���I�D�P�t�O�L�D���0�D�]�L�Y�L�O�D�����T�X�H���U�H�F�H�E�H���D�V�V�L�V�W�r�Q�F�L�D���D�O�L�P�H�Q�W�D�U���G�R���,�1�*�&���Q�R���F�H�Q�W�U�R���G�H���D�F�R�P�R�G�D�o�m�R��

�G�H���Y�t�W�L�P�D�V���G�D�V���F�K�H�L�D�V�����Q�D���S�U�R�Y�t�Q�F�L�D���G�H���*�D�]�D�����F�R�Q�V�R�P�H��������kg de farinha de milho �S�R�U���G�L�D�����(�P��

�T�X�D�Q�W�R�V���G�L�D�V���D���I�D�P�t�O�L�D���0�D�]�L�Y�L�O�D���Y�D�L���F�R�Q�V�X�P�L�U��������kg���G�H���I�D�U�L�Q�K�D���G�H���P�L�O�K�R�"

�3�D�U�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���G�L�D�V�����X�V�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R���G�D���G�L�Y�L�V�m�R�����T�X�H���p���G�D�G�D���S�R�U��� � � �� �� ��

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���������������p���L�J�X�D�O���D�R���G�R���G�L�Y�L�V�R�U��������������

�(�Q�W�m�R�����F�R�O�R�F�D���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U�W�L�F�D�O���S�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���G�L�Y�L�V�m�R����

�������8�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���W�H�P����������m�� �G�H���i�U�H�D�����V�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���D���O�D�U�J�X�U�D���P�H�G�H����������m�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�R�P-

�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R��

�3�D�U�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����X�V�D���V�H���D���R�S�H�U�D�o�m�R���G�D���G�L�Y�L�V�m�R�����T�X�H���p���G�D�G�D���S�R�U��

�������� �· ����������

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�����������������p���P�H�Q�R�U���T�X�H���R���G�R���G�L�Y�L�V�R�U������������������

�&�R�P�R���R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���R���G�L�Y�L�V�R�U���W�H�P���R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����Q�m�R���V�H�U�i���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R��

�F�R�O�R�F�D�U���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H�����S�R�L�V�����D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���p���]�H�U�R��

�3�R�U�W�D�Q�W�R���������� �· ��������� ������	

�$���I�D�P�t�O�L�D���0�D�]�L�Y�L�O�D���F�R�Q�V�X�P�L�U�i���R�V��������kg �G�H���I�D�U�L�Q�K�D���G�H���P�L�O�K�R���H�P�������G�L�D�V.



����

Na divisão de números decimais:

����	�9�H�U�L�¿�F�D���V�H���� �S�U�L�P�H�L�U�R���� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �F�D�V�D�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V�� �G�R�� �G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�� �H��

�G�R���G�L�Y�L�V�R�U��

�
���6�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���I�R�U���P�D�L�R�U���R�X���L�J�X�D�O��

�D�R���Q�~�P�H�U�R���G�D�V���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�V�R�U�����F�R�O�R�F�D���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���Y�H�U-

�W�L�F�D�O���H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�P�R���V�H���W�U�D�W�D�V�V�H���G�H���X�P�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���Q�~-

�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

�$�S�y�V���H�I�H�F�W�X�D�U���D���G�L�Y�L�V�m�R���� �F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H��

�F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���G�R���G�L�Y�L�V�R�U����

����	�&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���Q�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R���H�Q�F�R�Q�W�U�D-

�G�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V���V�H�M�D���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���R���G�L�Y�L�V�R�U����

�S�D�U�W�L�Q�G�R���G�D���G�L�U�H�L�W�D���S�D�U�D���H�V�T�X�H�U�G�D����

�
�� �6�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �F�D�V�D�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V�� �G�R�� �G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�� �I�R�U�� �P�H�Q�R�U�� �T�X�H�� �R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V�� �G�R�� �G�L�Y�L�V�R�U���� �F�R�O�R�F�D���V�H�� �]�H�U�R�V�� �j�� �G�L�U�H�L�W�D���G�R��

�~�O�W�L�P�R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���G�L�Y�L�G�H�Q�G�R���H���R���G�L�Y�L�V�R�U��

�W�H�Q�K�D�P�� �R�� �P�H�V�P�R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �F�D�V�D�V�� �G�H�F�L�P�D�L�V���� �F�R�O�R�F�D���V�H�� �Q�D�� �I�R�U�P�D��

�Y�H�U�W�L�F�D�O���H���F�D�O�F�X�O�D���V�H���D���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�P�R���V�H���W�U�D�W�D�V�V�H���G�H���X�P�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H��

�Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V��

�$�V�V�L�P���� �F�R�O�R�F�D���V�H�� �X�P�� �]�H�U�R�� �j�� �G�L�U�H�L�W�D�� �G�R�� �~�O�W�L�P�R�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�� �G�R��

�G�L�Y�L�G�H�Q�G�R�����������������S�D�U�D���W�R�U�Q�i���O�R�����������������R���T�X�D�O���S�D�V�V�D���D���W�H�U���G�X�D�V��

�F�D�V�D�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����(�Q�W�m�R�����F�D�O�F�X�O�D���V�H������������ �· �����������F�R�P�R���V�H���W�U�D�W�D�V-

�V�H���G�H���X�P�D���G�L�Y�L�V�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R���Q�D�W�X�U�D�L�V��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�������������� �· ����������� ������

�2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���p���G�H����m.

12. Divisão de um número decimal por 10; 100; 1000; 0,1; 0,01 ou 0,001

•	 �������� �· ������� �����������������D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���X�P�D���F�D�V�D���S�D�U�D���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

•	 �������� �· ��������� �������������������D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���G�X�D�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

•	 �������� �· ����������� ���������������������D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���W�U�r�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���H�V�T�X�H�U�G�D��

•	 �������� �· ��������� ���������������D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���X�P�D���F�D�V�D���S�D�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

•	 �������� �· ����������� �������������D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���G�X�D�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

•	 �������� �· ������������� ���������������D���Y�t�U�J�X�O�D���G�H�V�O�R�F�D���V�H���W�U�r�V���F�D�V�D�V���S�D�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

•	 �$�R���G�L�Y�L�G�L�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���S�R�U��10, 100 ou 1000, apenas deslo-

�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D�������������R�X�������S�R�V�L�o�}�H�V���S�D�U�D���D���H�V�T�X�H�U�G�D�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�R�V�L�o�}�H�V���G�H�V�O�R�F�D�G�D�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���]�H�U�R�V����



����

13. Resolução de problemas práticos envolvendo números decimais

�������'�H���X�P���H�G�L�I�t�F�L�R���G�H�����ž���S�L�V�R���F�R�P���D���D�O�W�X�U�D���G�H�������������P�H�W�U�R�V�����I�R�L���F�R�Q�V�W�U�X�t�G�R���R�X�W�U�R���S�L�V�R���F�R�P������������

�P�H�W�U�R�V���G�H���D�O�W�X�U�D�����4�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V�����Q�R���W�R�W�D�O�����R���H�G�L�I�t�F�L�R���W�H�U�i�"

�������'�D���D�O�W�X�U�D���G�H���X�P���H�G�L�I�t�F�L�R���G�H�������������P�H�W�U�R�V�����I�R�L���F�R�Q�V�W�U�X�t�G�R���X�P���R�X�W�U�R���S�L�V�R���H���D���D�O�W�X�U�D���W�R�W�D�O���G�R��

�H�G�L�I�t�F�L�R���S�D�V�V�R�X���D���V�H�U���G�H�����������P�H�W�U�R�V�����4�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���D�O�W�X�U�D���W�H�P���R���S�L�V�R���D�X�P�H�Q�W�D�G�R�"

�������$�� �G�R�Q�D���-�~�O�L�D���� �H�Q�W�X�V�L�D�V�W�D���H���F�K�H�I�H���G�D���F�R�P�L�V�V�m�R���R�U�J�D�Q�L�]�D�G�R�U�D���G�R���E�D�L�O�H���G�H���¿�Q�D�O�L�V�W�D�V���G�D���V�X�D��

�H�V�F�R�O�D�����J�D�V�W�R�X�����������P�H�W�U�R�V���S�D�U�D���I�D�]�H�U���X�P���Y�H�V�W�L�G�R�����6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���R���P�H�W�U�R���G�H���W�H�F�L�G�R���F�X�V�W�D��������������

�0�7�����T�X�D�Q�W�R���G�L�Q�K�H�L�U�R���H�O�D���J�D�V�W�R�X���S�D�U�D���I�D�]�H�U���R���Y�H�V�W�L�G�R�"��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��
(1) ���������� �· ������ ������ ���������� �· ������ (3) ���������� �· ������

(4) �������� �· ������ ������ ���������� �· ������ ������ ������������ �· ������

������ �������� �· �������� ������ ���������� �· �������� ������ ���������� �· ��������

�������(�V�F�U�H�Y�D���R���U�H�V�X�O�W�D�G�R��
(1) � � � � �� �� ������ � ��� � � �� �� (3) � ��� � ���� ��

(4) ��� � ���� ������ �� �� � ��� ������ �� �� � ��

•	 �$�R���G�L�Y�L�G�L�U���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���S�R�U��0,1; 0,01 ou 0,001, apenas des-

�O�R�F�D���V�H�� �D�� �Y�t�U�J�X�O�D�� ������ ���� �R�X�� ���� �S�R�V�L�o�}�H�V�� �S�D�U�D�� �D�� �G�L�U�H�L�W�D���� �U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�R�V�L�o�}�H�V���G�H�V�O�R�F�D�G�D�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�D�V�D�V��

�G�H�F�L�P�D�L�V����

������ �&�H�U�W�R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �F�D�L�[�D�V�� �G�H�� �E�R�O�D�F�K�D�V�� �I�R�L�� �F�R�O�R�F�D�G�R�� �Q�X�P�D�� �E�D�O�D�Q�o�D�� �H�� �D�� �E�D�O�D�Q�o�D�� �P�D�U�F�R�X��

��������kg�����V�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���W�R�G�D�V���D�V���F�D�L�[�D�V���W�L�Q�K�D�P���R���P�H�V�P�R���S�H�V�R���G�H��������kg �F�D�G�D�����4�X�D�Q�W�D�V���F�D�L�[�D�V���G�H��

�E�R�O�D�F�K�D�V���I�R�U�D�P���F�R�O�R�F�D�G�D�V���Q�D���E�D�O�D�Q�o�D�"��



����

Capítulo VI: Razões e proporções

1. Razão

�2���-�R�m�R���X�V�D�������F�R�O�K�H�U�H�V���G�H���D�o�~�F�D�U���H�������G�H���O�H�L�W�H���S�D�U�D���I�D�]�H�U��

�R���V�H�X���F�K�i�����$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���U�H�O�D�W�L�Y�D���H�Q�W�U�H���R���D�o�~�F�D�U���H���R���O�H�L�W�H��

�S�R�G�H���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���S�H�O�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���H�[�S�U�H�V�V�m�R��������������

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���U�H�O�D�W�L�Y�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R���D�F�L-

ma chama-se razão���H���O�r���V�H�������H�V�W�i���S�D�U�D���������(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H��

�T�X�H�������H�������V�m�R���R�V���W�H�U�P�R�V���G�D���U�D�]�m�R��

�5�D�]�m�R���p���D���F�R�P�S�D�U�D�o�m�R���U�H�O�D�W�L�Y�D���G�H���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���Q�D���P�H�V�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���G�H��

�P�H�G�L�G�D���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��a : b�����/�r���V�H��a está para b�����R���S�U�L�P�H�L�U�R���W�H�U�P�R��a cha-

ma-se antecedente�����H���R���V�H�J�X�Q�G�R���W�H�U�P�R��b chama-se consequente��

�2���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R��a : b �p���R�E�W�L�G�R���S�H�O�D���H�[�S�U�H�V�V�m�R����� �
�
�

÷ � ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�V�F�U�H�Y�D���D�V���U�D�]�}�H�V��
(1) 1g���H����g ������ 3dl���H����dl (3) 4cm e 1cm

(4) ����m���H������m ������ ��kg���H������kg ������ ����l���H��������l

������ ����km���H������������m ������ ����������g �H������kg ������ ����dl���H������l

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���Y�D�O�R�U���G�D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���U�D�]�}�H�V��

(1) ���������� ������ ���������� (3) ����������

(4) ���������� ������ �������������� ������ ��������������

������
�
�

�
�

� ������ �������������� ������ ��������������������

2. Valor da razão

�$���U�D�]�m�R���G�R���D�o�~�F�D�U���S�D�U�D���R���O�H�L�W�H���G�R���S�U�L�P�H�L�U�R���H�[�H�P�S�O�R���p���G�H�����������������$�R���G�L�Y�L�G�L�U���R���S�U�L�P�H�L�U�R���Q�~�P�H�U�R��

���������S�H�O�R���V�H�J�X�Q�G�R���Q�~�P�H�U�R�����������R�E�W�p�P���V�H��
�
�

�����$���H�V�W�H���U�H�V�X�O�W�D�G�R���F�K�D�P�D���V�H���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R��



����

3. Equivalência de razões

�1�X�P�D���I�H�V�W�D�����R���5�D�L�P�X�Q�G�R���G�L�O�X�L�X����l de sumo concentrado em 4l���G�H���i�J�X�D���H����l de sumo con-

�F�H�Q�W�U�D�G�R���H�P������l���G�H���i�J�X�D��

�1�R���S�U�L�P�H�L�U�R���F�D�V�R�����D���U�D�]�m�R���G�R���V�X�P�R���S�D�U�D���i�J�X�D���p���G�D�G�D���S�R�U�����������������H���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���V�H�U�i���G�D�G�R��

por � �
�
�

�
�

� � � ����

�1�R���V�H�J�X�Q�G�R���F�D�V�R�����D���U�D�]�m�R���G�R���V�X�P�R���S�D�U�D���i�J�X�D���p���G�D�G�D���S�R�U���������������������H���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���V�H�U�i���G�D�G�R��

por � � �
�

��
�
�

� � � ��

�2�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�D�V���U�D�]�}�H�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���D�V���G�X�D�V���U�D�]�}�H�V������������ e ������������ são equi-

valentes��

�6�H���G�X�D�V���U�D�]�}�H�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���D�V���P�H�V�P�D�V���V�m�R��

equivalentes��

�4�X�D�Q�G�R���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R�X���G�L�Y�L�G�H���V�H���R�V���W�H�U�P�R�V���G�D���U�D�]�m�R���S�H�O�R���P�H�V�P�R���Q�~-

�P�H�U�R�����G�L�I�H�U�H�Q�W�H���G�H���]�H�U�R�����R�E�W�p�P���V�H���X�P�D��razão equivalente��

�������6�L�P�S�O�L�¿�F�D�o�m�R���G�D���U�D�]�m�R

�$�R���V�L�P�S�O�L�¿�F�D�U���X�P�D���U�D�]�m�R���G�H���I�U�D�F�o�m�R���R�X���W�H�U�P�R�V���G�H�F�L�P�D�L�V�����D���U�D�]�m�R���G�H�Y�H���V�H�U���F�R�Q�Y�H�U�W�L�G�D���S�D�U�D��

�X�P�D���U�D�]�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���L�Q�W�H�L�U�R�V�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R���D�P�E�R�V���W�H�U�P�R�V���S�H�O�R���P�H�V�P�R���Q�~�P�H�U�R���H���V�L�P�S�O�L-

�¿�F�D�Q�G�R���D�W�p���T�X�H���V�H�M�D���L�U�U�H�G�X�W�t�Y�H�O��

��������
�
�

�� (11) �
�
�

� ��������
��
�

� �� �

Relação entre duas razões equivalentes

�$�R���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���D�P�E�R�V���W�H�U�P�R�V���G�D���U�D�]�m�R������������ por 

�������R�E�W�p�P���V�H����������������

�$�R���G�L�Y�L�G�L�U���D�P�E�R�V���W�H�U�P�R�V���G�D���U�D�]�m�R�������������� por 3, 

�R�E�W�p�P���V�H��������������

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H�����G�H���Q�R�Y�R�����R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�W�H�U�L�R�U�����$�R���G�L�Y�L�G�L�U���D�P�E�R�V���W�H�U�P�R�V���G�D��

�U�D�]�m�R�����������������S�R�U���������R�E�W�p�P���V�H�����������������8�P�D���Y�H�]���T�X�H���Q�m�R���K�i���G�L�Y�L�V�R�U���F�R�P�X�P��

�G�H�������H���������G�L�]���V�H���T�X�H���D���U�D�]�m�R���������������H�V�W�i���Q�D���V�X�D���I�R�U�P�D���P�D�L�V���V�L�P�S�O�H�V��



����

�¬�� �W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�o�m�R�� �G�H�� �X�P�D�� �U�D�]�m�R�� �Q�X�P�D�� �U�D�]�m�R�� �H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�� �G�R�V�� �P�H�Q�R�U�H�V��

�Q�~�P�H�U�R�V���L�Q�W�H�L�U�R�V���S�R�V�V�t�Y�H�L�V���F�K�D�P�D���V�H���V�L�P�S�O�L�¿�F�D�o�m�R���G�D���U�D�]�m�R����

5. Aplicação da razão

�8�P�D���G�D�V���W�X�U�P�D�V���G�D�����•���F�O�D�V�V�H���G�D���H�V�F�R�O�D���S�U�L�P�i�U�L�D�����Q�D���S�R�Y�R�D�o�m�R���G�H���4�X�H�P�H�����G�L�V�W�U�L�W�R���G�H���0�D�V�V�L�Q-

�J�D�����W�H�P���������D�O�X�Q�R�V��

�$���U�D�]�m�R���G�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���S�D�U�D���R�V���P�H�Q�L�Q�R�V���p���G�H��������������

���������(�Q�F�R�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���P�H�Q�L�Q�D�V���Q�D���W�X�U�P�D��

���������(�Q�F�R�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���P�H�Q�L�Q�R�V���Q�D���W�X�U�P�D��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������(�V�F�U�H�Y�D���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���U�D�]�}�H�V���Q�D���I�R�U�P�D���P�D�L�V���V�L�P�S�O�H�V��

(1) ��g : 4g ������ 4dl��������dl (3) ��dm��������dm

(4) �����Fm�����������Fm ������ �����G�L�D�V�������������G�L�D�V������ �� � � �� �� A � A

������ ����mm : 4mm ������ 1,3kg������������kg ������ ���������K�R�U�D�V�������������P�L�Q�X�W�R�V

�������6�L�P�S�O�L�¿�T�X�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���U�D�]�}�H�V��

(1) ���������� ������ ������������ (3) ����������

(4) �������������� ������ �������������� ������
�
�

�
�

�

������ �
�
�

�
�
�

� ������ ���������������� ������ ������������������

�(�[�H�P�S�O�R�V��
(1)

 

�
�

�
�

�
�

��
�
�

��

� � �

�

�

�

� � �

�

(2)    

 

� � � �
� � �� � � ��
�� ��
�� �� �� ��
� �

� �
� �
�

�
�

�
�

� � �
�
� � �
�

Resolução:

���������$���W�X�U�P�D���p���G�L�Y�L�G�L�G�D���H�P�������S�D�U�W�H�V����

���� �G�D�V���T�X�D�L�V�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���D�V�� �P�H�Q�L-

�Q�D�V���H���D�V�������U�H�V�W�D�Q�W�H�V���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���R�V��

�P�H�Q�L�Q�R�V�����$�V�V�L�P����
�

� �
�
���

����  da

�W�X�U�P�D���V�m�R���P�H�Q�L�Q�D�V��



����

�4�X�D�Q�G�R���X�P�D���J�U�D�Q�G�H�]�D���p���G�L�Y�L�G�L�G�D���Q�X�P�D���U�D�]�m�R���G�H��� �: ,

�� �������� �� �� �� �������� �� ������ ��
�

� �
�

�
�

�� �������� �� �� �� �������� �� ������ ��
�

� �
� �

�
�

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������$���e�U�L�F�D���S�D�U�W�L�O�K�R�X�����F�R�P���D���V�X�D���L�U�P�m���P�D�L�V���Q�R�Y�D�����D���¿�W�D���G�H��������m���T�X�H���U�H�F�H�E�H�X���G�D���V�X�D���W�L�D�����4�X�D�Q-

�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���¿�W�D���G�H�Y�H�U�i���U�H�F�H�E�H�U���F�D�G�D���X�P�D���G�D�V���L�U�P�m�V���S�D�U�D���T�X�H���D���U�D�]�m�R���G�D�V���¿�W�D�V���G�D���e�U�L�F�D���H���G�D��

�V�X�D���L�U�P�m���V�H�M�D���G�H��������������

������ �3�R�U���R�F�D�V�L�m�R���G�D���S�D�V�V�D�J�H�P���G�H���P�D�L�V���X�P���G�L�D���G�D���F�U�L�D�Q�o�D���D�V�V�L�Q�D�O�D�G�R���D������ �G�H���-�X�Q�K�R���~�O�W�L�P�R���� �R��

�'�L�D�P�D�Q�W�L�Q�R���H���R���V�H�X���L�U�P�m�R���F�R�P�S�U�D�U�D�P���X�P���E�U�L�Q�T�X�H�G�R���T�X�H���F�X�V�W�R�X���������0�7�����8�P�D���Y�H�]���T�X�H���D���U�D�]�m�R��

�G�R���G�L�Q�K�H�L�U�R���T�X�H���R���'�L�D�P�D�Q�W�L�Q�R���H���R���V�H�X���L�U�P�m�R���F�R�Q�W�U�L�E�X�t�U�D�P���p���G�H�����������������T�X�D�Q�W�R���p���T�X�H���F�D�G�D���X�P��

�G�H�O�H�V���F�R�Q�W�U�L�E�X�L�X�"

6. Proporções

�2���6�U�����-�R�Q�D�V���p���X�P���U�H�Y�H�Q�G�H�G�R�U���D�X�W�R�U�L�]�D�G�R���G�H���F�U�p�G�L�W�R���G�H���W�R�G�D�V���D�V���R�S�H�U�D�G�R�U�D�V���G�H���W�H�O�H�I�R�Q�L�D���P�y-

�Y�H�O�����(�O�H���J�D�Q�K�D�������0�7���S�R�U���F�D�G�D���U�H�F�D�U�J�D���G�H���������0�7���T�X�H���Y�H�Q�G�H�����6�H���H�O�H���Y�H�Q�G�H�U�������U�H�F�D�U�J�D�V���G�H��������

�0�7�����J�D�Q�K�D�������0�7���H���D�V�V�L�P���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H����

�$�V���U�D�]�}�H�V���G�R���O�X�F�U�R���S�D�U�D���Y�H�Q�G�D���p���G�H�������������� e �����������������D�V���T�X�D�L�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���Y�D�O�R�U���G�H���U�D�]�m�R�����3�R�U-

�W�D�Q�W�R�����H�O�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U���O�L�J�D�G�D�V���F�R�P���R���V�L�Q�D�O���G�H���L�J�X�D�O�G�D�G�H�����L�V�W�R���p����� � � �� � � �� �����(�V�W�D���L�J�X�D�O�G�D�G�H��

chama-se proporção��

�2���Q�~�P�H�U�R���G�H���P�H�Q�L�Q�D�V���S�R�G�H���V�H�U���F�D�O�F�X�O�D�G�R���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��

�
� �

��
�
�

�� ��
�

� � � � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���W�X�U�P�D���W�H�P���������P�H�Q�L�Q�D�V��

��������
�

� ���
 ou 

�
�

���G�D���W�X�U�P�D���V�m�R���P�H�Q�L�Q�R�V�����2���Q�~�P�H�U�R���G�H���P�H�Q�L�Q�R�V���S�R�G�H���V�H�U���F�D�O�F�X�O�D�G�R���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H

maneira:

�
� �

��
�
�

�� ��
�

� � � � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���W�X�U�P�D���W�H�P���������P�H�Q�L�Q�R�V��



����

7. Aplicação da proporção

�$���S�U�R�S�R�U�o�m�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H���G�X�D�V���U�D�]�}�H�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�������������� e �������������V�m�R���U�D�]�}�H�V���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V�����S�R�U-

tanto, ���������� = ���������������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���H�[�W�U�H�P�R�V���H���R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���P�H�L�R�V��

�2���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���H�[�W�U�H�P�R�V��� � ��� � ����

O produto dos meios: � � ��� � ��

�(�Q�W�m�R���G�L�]���V�H���T�X�H���R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���H�[�W�U�H�P�R�V���p���L�J�X�D�O���D�R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���P�H�L�R�V��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�������(�Q�F�R�Q�W�U�H���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�H��b e d �Q�D�V���S�U�R�S�R�U�o�}�H�V��
(a) �� �� �

�� �� �

�� ��
�

� ��
� � �

� �
�

b
b

b
b

(b) � � � �
� � � �

� � �
�

� ��
� � �

� �
�

d
d

d
d

�������1�X�P�D���I�H�V�W�D���G�H���H�Q�F�H�U�U�D�P�H�Q�W�R���G�R���D�Q�R���O�H�F�W�L�Y�R�����P�L�V�W�X�U�R�X���V�H���X�P���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R���F�R�P���i�J�X�D����

�Q�X�P�D���U�D�]�m�R���G�H��������������

���������4�X�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���p���P�L�V�W�X�U�D�G�D���F�R�P�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R�"��

���������4�X�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���W�H�P���V�H���H�P���������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���G�L�O�X�t�G�R�"

Resolução:

���������6�H�M�D��a �����D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���P�L�V�W�X�U�D�G�D���H�P�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R��

���������8�P�D���Y�H�]���T�X�H���D���U�D�]�m�R���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R���S�D�U�D���i�J�X�D���p���G�H���������������������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q-

�W�U�D�G�R���H�������O�L�W�U�R�V���G�H���i�J�X�D���W�R�U�Q�D�P���V�H�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���G�L�O�X�t�G�R�����,�V�W�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H���D���U�D�]�m�R���G�D���i�J�X�D��

�S�D�U�D���R���V�X�P�R���G�L�O�X�t�G�R���p���G�H�����������������3�R�U�W�D�Q�W�R�����S�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D��

�6�H�M�D��a�����D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���H�P���������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���G�L�O�X�t�G�R��

� � �
� � �

� � �
�

� ��
� � �

� �
�

a
a

a
a

�$�� �T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�� �G�H�� �i�J�X�D�� �P�L�V�W�X�U�D�G�D��

com 4 litros de sumo concentrado 

�p���G�H�������O�L�W�U�R�V��

�6�H�� �D�V�� �G�X�D�V�� �U�D�]�}�H�V�� �H�V�W�m�R�� �O�L�J�D�G�D�V�� �S�H�O�R�� �V�L�Q�D�O�� �G�H�� �L�J�X�D�O�G�D�G�H���� �G�L�]���V�H�� �T�X�H��

�I�R�U�P�D�P���X�P�D���S�U�R�S�R�U�o�m�R��

Numa proporção � � � �� �� � �����R�V���W�H�U�P�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V����a e d, chamam-se 

extremos e os termos internos, b e c, chamam-se meios����



������

�������$�V���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V���G�R���D�o�~�F�D�U���H���G�D���I�D�U�L�Q�K�D���X�V�D�G�D�V���S�D�U�D���I�D�]�H�U���X�P���E�R�O�R���W�r�P���D���U�D�]�m�R���G�H�����������������$�R��

�X�V�D�U��������g���G�H���I�D�U�L�Q�K�D�����T�X�D�Q�W�D�V���J�U�D�P�D�V���G�H���D�o�~�F�D�U���V�H�U�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�D�V�"

������ �8�P�� �F�D�P�S�R�� �U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U�� �I�R�L�� �W�U�D�o�D�G�R�� �Q�X�P�� �H�V�S�D�o�R�� �G�H�V�S�R�U�W�L�Y�R�� �F�X�M�D�� �U�D�]�m�R�� �G�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

�S�D�U�D���D���O�D�U�J�X�U�D���p���G�H��������������

���������6�H���R���F�D�P�S�R���W�L�Y�H�U������m���G�H���O�D�U�J�X�U�D�����T�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���R���P�H�V�P�R���W�H�U�i�"

���������6�H���R���F�D�P�S�R���W�L�Y�H�U������m���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����T�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���G�H���O�D�U�J�X�U�D���R���P�H�V�P�R���W�H�U�i�"

�������3�R�G�H���V�H���I�D�]�H�U�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���G�L�O�X�t�G�R�����F�R�P�������O�L�W�U�R���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R��

���������(�V�F�U�H�Y�D���D���U�D�]�m�R���G�R���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R���S�D�U�D���D���i�J�X�D��

���������4�X�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���p���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�D���S�D�U�D���G�L�O�X�L�U�������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R�"

���������4�X�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R���p���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�D���S�D�U�D���I�D�]�H�U���������O�L�W�U�R�V���G�H���V�X�P�R���S�U�R�Q�W�R���D��

�W�R�P�D�U�"

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������(�Q�F�R�Q�W�U�H���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R��

(1) ������������� �����������B�B�B ������ ������������� ���B�B�B�������� (3) �B�B�B������������� ������������

(4) ������������� �������������B�B�B ������ �����������B�B�B��� ����������������������
�
�

�
�

��� � ���� 

������
�
�

�
�

�� ��� �� ������ �B�B�B����������� �������������������������� ��������������������� ���������������B�B�B

� � ��
� � ��

� � �
�

� ��
� � �

� �
�

a
a

a
a

�(�P�� ������ �O�L�W�U�R�V�� �G�H�� �V�X�P�R�� �G�L�O�X�t�G�R����

�W�H�P���V�H�������O�L�W�U�R�V���G�H���i�J�X�D��

�1�X�P�D���S�U�R�S�R�U�o�m�R�����R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���H�[�W�U�H�P�R�V���p���L�J�X�D�O���D�R���S�U�R�G�X�W�R���G�R�V���P�H�L�R�V����

�6�H��� � � �: :� � , então,� � � ��� �� �� ��



������

�������$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���D�V���F�L�G�D�G�H�V���G�D���%�H�L�U�D���H���,�Q�K�D�P�E�D�Q�H���p���G�H��������km���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P���D����cm 

�Q�X�P���P�D�S�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���H�V�F�D�O�D���X�V�D�G�D��

�(�V�F�D�O�D��� ���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���Q�R���P�D�S�D�����G�L�V�W�k�Q�F�L�D���U�H�D�O

�(�V�F�D�O�D��� �������������������������� 
�(�V�F�D�O�D��� ��� � � � � �������� �

�(�V�F�D�O�D��� ��������������������������

�$���H�V�F�D�O�D���X�V�D�G�D���Q�R���P�D�S�D���p���G�H����������������������������

8. Escala

�1�R���Q�R�V�V�R���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�R�����H�[�L�V�W�H�P���V�L�W�X�D�o�}�H�V���H�P���T�X�H���Q�m�R��

�p���S�R�V�V�t�Y�H�O���G�H�V�H�Q�K�D�U���R�E�M�H�F�W�R�V���H�P���W�D�P�D�Q�K�R���U�H�D�O�����S�R�U��

�H�[�H�P�S�O�R���� �Q�D�� �F�R�Q�F�H�S�o�m�R�� �G�H�� �S�U�R�M�H�F�W�R�V�� �S�D�U�D�� �D�� �F�R�Q�V-

�W�U�X�o�m�R���G�H���F�D�V�D�V���G�H���K�D�E�L�W�D�o�m�R���H���R�X���S�D�U�D���D���H�G�L�¿�F�D�o�m�R��

�G�H�� �S�U�p�G�L�R�V���� �H�W�F���� �1�H�V�W�H�� �F�D�V�R���� �S�D�U�D�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�U�� �H�V�W�D�V��

�V�L�W�X�D�o�}�H�V�����U�H�G�X�]�H�P���V�H���D�V���P�H�G�L�G�D�V���U�H�D�L�V���Q�X�P�D���G�H�W�H�U-

�P�L�Q�D�G�D���U�D�]�m�R��

�(�V�V�D�V�� �P�H�G�L�G�D�V�� �G�H�Y�H�P�� �V�H�U�� �U�H�G�X�]�L�G�D�V�� �G�H�� �P�D�Q�H�L�U�D��

�S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O���j�V���P�H�G�L�G�D�V���G�R���W�D�P�D�Q�K�R���U�H�D�O���S�D�U�D���T�X�H��

�R���G�H�V�H�Q�K�R���U�H�W�U�D�W�H�����¿�H�O�P�H�Q�W�H�����R���R�E�M�H�F�W�R���U�H�S�U�R�G�X�]�L�G�R����

�2�E�V�H�U�Y�H���R���P�D�S�D���G�H���0�R�o�D�P�E�L�T�X�H��à direita, nele es-

�W�m�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���D�V���F�D�S�L�W�D�L�V���S�U�R�Y�L�Q�F�L�D�L�V��

�$���U�D�]�m�R�������������������������� representada no mapa dá-se o 

nome de escala. �(�O�D���P�R�V�W�U�D���D���U�D�]�m�R���G�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���Q�R��

�P�D�S�D�� �S�D�U�D�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�� �U�H�D�O���� �,�V�W�R�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�� �T�X�H�� ��cm 

�Q�R���P�D�S�D���H�T�X�L�Y�D�O�H���D����������������������cm �G�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���U�H�D�O����

�������8�P���P�D�S�D���G�H���X�P�D���S�D�U�W�H���G�D���F�L�G�D�G�H���G�H���0�D�S�X�W�R���W�H�P���X�P�D���H�V�F�D�O�D���G�H������������������

�$�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�� �G�R�� �+�R�V�S�L�W�D�O�� �&�H�Q�W�U�D�O�� �G�H�� �0�D�S�X�W�R�� �S�D�U�D�� �R�V�� �&�R�U�U�H�L�R�V�� �G�H�� �0�R�o�D�P�E�L�T�X�H���� �Q�D�� �U�X�D�� �G�H��

�7�F�K�D�P�E�D���p���G�H����cm���Q�R���P�D�S�D�����4�X�D�O���p���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���U�H�D�O���G�R���+�R�V�S�L�W�D�O���&�H�Q�W�U�D�O���G�H���0�D�S�X�W�R���S�D�U�D���R�V��

�&�R�U�U�H�L�R�V���G�H���0�R�o�D�P�E�L�T�X�H�"
Resolução:

�6�H�M�D��d: �G�L�V�W�k�Q�F�L�D���U�H�D�O���G�R���K�R�V�S�L�W�D�O���S�D�U�D���R�V���F�R�U�U�H�L�R�V��
� ����� �

� ����� �
����� �
�����

� ��
� � � �
� � �
� �

d
d

d
d

�3�R�U�W�D�Q�W�R���� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�� �U�H�D�O�� �G�R�� �+�R�V�S�L�W�D�O�� �&�H�Q�W�U�D�O�� �G�H��

�0�D�S�X�W�R�� �S�D�U�D�� �R�V�� �&�R�U�U�H�L�R�V�� �G�H�� �0�R�o�D�P�E�L�T�X�H�� �p�� �G�H��

����������cm���  ������m��



������

�$�� �U�D�]�m�R�� �G�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���� �Q�R�� �G�H�V�H�Q�K�R�� �R�X�� �P�R�G�H�O�R�� �S�D�U�D�� �R�� �R�E�M�H�F�W�R�� �U�H�D�O����

chama-se escala����

Escala = comprimento do desenho : comprimento real

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���X�P���P�D�S�D���T�X�H���H�V�W�i���Q�D���H�V�F�D�O�D���G�H���� �� �������������$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���G�X�D�V���O�R�F�D�O�L�G�D�G�H�V���Y�L�]�L-

�Q�K�D�V���Q�R���P�D�S�D���p���G�H����cm�����&�D�O�F�X�O�D���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���U�H�D�O���H�Q�W�U�H���D�V���G�X�D�V���O�R�F�D�O�L�G�D�G�H�V��

�������2���G�H�V�H�Q�K�R���G�H���X�P���F�D�Q�W�H�L�U�R���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U���I�R�L���I�H�L�W�R���j���H�V�F�D�O�D���G�H���� �� �������������6�D�E�H�Q�G�R���T�X�H���R���G�H�V�H�Q�K�R��

�W�H�P���F�R�P�R���G�L�P�H�Q�V�}�H�V����cm���S�R�U��������cm�����&�D�O�F�X�O�H�����H�P���P�H�W�U�R�V�����D�V���G�L�P�H�Q�V�}�H�V���U�H�D�L�V���G�R���F�D�Q�W�H�L�U�R��

�������2���-�R�m�R���Y�L�X���R���F�D�W�i�O�R�J�R���G�H���X�P���F�D�U�U�R���F�X�M�R���G�H�V�H�Q�K�R���W�L�Q�K�D��������cm 

�G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����P�D�V���R���W�D�P�D�Q�K�R���U�H�D�O���p���G�H��������m���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R����

�4�X�D�O���p���D���H�V�F�D�O�D���X�V�D�G�D���H�Q�W�U�H���R���W�D�P�D�Q�K�R���G�R���G�H�V�H�Q�K�R���H���R���W�D�P�D�Q�K�R��

�U�H�D�O�"

������ �3�U�H�W�H�Q�G�H���V�H���I�D�]�H�U���X�P�D���S�O�D�Q�W�D���G�H���X�P�D���V�D�O�D���G�H���D�X�O�D���Q�D���H�V�F�D�O�D���G�H���� �� ���������$�� �V�D�O�D���W�H�P���F�R�P�R��

�O�D�U�J�X�U�D���H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���U�H�D�L�V����m���H����m�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

���������4�X�D�O���p���D���O�D�U�J�X�U�D���G�D���V�D�O�D���G�H���D�X�O�D���Q�D���S�O�D�Q�W�D�"

���������4�X�D�O���p���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���V�D�O�D���G�H���D�X�O�D���Q�D���S�O�D�Q-

�W�D�"

Resolução:

���������$���O�D�U�J�X�U�D���U�H�D�O���p���G�H����m��� ��������cm.

�6�H�M�D��l: �$���O�D�U�J�X�U�D���G�D���V�D�O�D���G�H���D�X�O�D���Q�D���S�O�D�Q�W�D��
� � � ���

� ��� ��
�� � ���

���
��

��

� ��
� � � �
� � � �

� �

� �

�A
�A

�A

�A

�A

�$���O�D�U�J�X�U�D���G�D��sala de aula na���S�O�D�Q�W�D���p���G�H��������cm��

���������2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���U�H�D�O���p���G�H����m��� ��������cm.

�6�H�M�D��c: �R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���V�D�O�D���G�H���D�X�O�D���Q�D���S�O�D�Q�W�D��
� � � � �

� ��� ��
�� � ���

���
��

��

� � ��
� � � �
� � � �

� �

� �

c
c

c

c

c

O comprimento da sala de aula na planta���p���G�H������cm��



������

�������8�P�D���P�D�F�K�D�P�E�D���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U���W�H�P��������m���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H������m���G�H���O�D�U�J�X�U�D�����8�V�D�Q�G�R���D���H�V�F�D�O�D��

�G�H���������������������G�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�D���P�D�F�K�D�P�E�D���Q�R���G�H�V�H�Q�K�R�����H�P���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V��

�������8�P���D�U�T�X�L�W�H�F�W�R���S�U�H�W�H�Q�G�H���G�H�V�H�Q�K�D�U���D���S�O�D�Q�W�D���G�H���X�P�D���F�D�V�D���F�R�P������m���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H����m de 

�O�D�U�J�X�U�D���Q�D���H�V�F�D�O�D���G�H���� �� �����������4�X�H���G�L�P�H�Q�V�}�H�V���W�H�U�i���D���S�O�D�Q�W�D���G�D���F�D�V�D���H�P���S�U�R�M�H�F�o�m�R�"

������ �2�� �6�U���� �&�D�Q�L�Y�H�W�H���W�H�P���R�� �P�R�G�H�O�R���G�H���X�P���D�X�W�R�F�D�U�U�R���� �F�R�P����cm 

�G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����2���D�X�W�R�F�D�U�U�R���U�H�D�O���W�H�P����m���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R������

(1)	 �4�X�D�O���p���D���H�V�F�D�O�D���G�R���P�R�G�H�O�R�"

������	�6�H���D���D�O�W�X�U�D���G�R���P�R�G�H�O�R���p���G�H��������cm�����T�X�D�O���p���D���D�O�W�X�U�D���U�H�D�O���G�R��

�D�X�W�R�F�D�U�U�R�"

(3)	 �6�H���D���O�D�U�J�X�U�D���G�R���D�X�W�R�F�D�U�U�R���U�H�D�O���p���G�H��������m�����T�X�D�O���p���D���O�D�U�J�X�U�D��

�G�R���P�R�G�H�O�R�"





������

Capítulo VII: Espaço e forma

1. Ponto, recta e plano

�1�R���P�D�S�D���j���G�L�U�H�L�W�D�����³�$�´���V�L�W�X�D���V�H���Q�D���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���G�D��

�D�Y�H�Q�L�G�D������ �H�� �U�X�D�������� �³�%�´�� �V�L�W�X�D���V�H���Q�D���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���G�D��

�D�Y�H�Q�L�G�D������ �H�� �U�X�D�������� �³�&�´�� �V�L�W�X�D���V�H���Q�D���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���G�D��

�D�Y�H�Q�L�G�D�������H���U�X�D�������H���³�'�´���V�L�W�X�D���V�H���Q�D���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���G�D��

�D�Y�H�Q�L�G�D�������H���U�X�D���������2���O�X�J�D�U���H�P���T�X�H���F�D�G�D���O�H�W�U�D���H�V�W�i��

situada chama-se ponto�����8�P�D���O�L�Q�K�D���S�R�G�H���V�H�U���R�E�W�L-

�G�D���D�R���X�Q�L�U���X�P���S�R�Q�W�R���D���R�X�W�U�R���S�R�Q�W�R����

�'�H���D�F�R�U�G�R���F�R�P���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R��

�$���O�L�Q�K�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R�V���S�R�Q�W�R�V���$���H���%���H���Q�m�R���W�H�P���¿�P���p���X�P�D��

linha recta ou recta���� �8�P�D�� �U�H�F�W�D�� �S�R�G�H�� �V�H�U�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D��

�S�R�U���G�R�L�V���S�R�Q�W�R�V�����$�%�����R�X���S�R�U���X�P�D���O�H�W�U�D���P�L�Q�~�V�F�X�O�D�����U��

�$���O�L�Q�K�D���T�X�H���S�D�U�W�H���G�R���S�R�Q�W�R���&���H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���S�R�Q�W�R���'���p���X�P�D��

semi-recta����

�2���O�X�J�D�U���H�P���T�X�H���X�P���R�E�M�H�F�W�R���H�V�W�i���V�L�W�X�D�G�R���Q�R���H�V�S�D�o�R���p���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���S�R�U��

um ponto�����2���S�R�Q�W�R���p���G�H�V�L�J�Q�D�G�R���S�R�U���O�H�W�U�D���P�D�L�~�V�F�X�O�D��

Uma  linha recta ou recta���Q�m�R���W�H�P���S�U�L�Q�F�L�S�L�R���H���Q�m�R���W�H�P���¿�P�����8�P�D��semi-

recta �W�H�P���S�U�L�Q�F�L�S�L�R���H���Q�m�R���W�H�P���¿�P��

�$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���P�D�L�V���F�X�U�W�D���H�Q�W�U�H���G�R�L�V���S�R�Q�W�R�V���F�K�D�P�D���V�H��segmento de recta��

Um plano �p���X�P�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�L�V�D���R�Q�G�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���V�H���D�V���U�H�F�W�D�V���H���R�V���S�R�Q-

�W�R�V��

2. Relação entre duas rectas no plano

2.1 Rectas paralelas

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R��

�$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���R�V���F�D�U�U�L�V���G�D���O�L�Q�K�D���I�p�U�U�H�D���p���V�H�P�S�U�H���D���P�H�V�P�D��

�H���Q�m�R���V�H���F�U�X�]�D�P�����Q�m�R���V�H���L�Q�W�H�U�V�H�F�W�D�P�������3�R�U�W�D�Q�W�R�����G�L�]���V�H���T�X�H��

�V�m�R���U�H�F�W�D�V���S�D�U�D�O�H�O�D�V��

�$���O�L�Q�K�D���T�X�H���X�Q�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���(���H���)���p���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���P�D�L�V���F�X�U�W�D���H�Q�W�U�H���H�O�H�V�����(�����F�K�D�P�D���V�H��segmento 

de recta��

�$���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R���Q�D���T�X�D�O���H�V�W�m�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���D�V���U�H�F�W�D�V���H���R�V���S�R�Q�W�R�V���p���X�P��plano��



������

�&�R�P�R���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���D�V���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V����l e m, �p���V�H�P�S�U�H���D���P�H�V�P�D�����H���H�O�D�V��
�Q�m�R���V�H���L�Q�W�H�U�V�H�F�W�D�P�����G�L�]���V�H���T�X�H���V�m�R��paralelas e representa-se por l����m��

Estes símbolos mostram que as rectas são paralelas.  

�

m

v
v

������������������ �'�D�G�D���D���U�H�F�W�D��l���H���X�P���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R���3��

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���R���H�V�T�X�D�G�U�R���M�X�Q�W�R���G�D���U�H�F�W�D��l������

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���R���R�X�W�U�R���H�V�T�X�D�G�U�R���M�X�Q�W�R���G�R���S�U�L�P�H�L�U�R���H�V�T�X�D�G�U�R��

4 �'�H�V�O�L�]�D���V�H�� �R�� �S�U�L�P�H�L�U�R�� �H�V�T�X�D�G�U�R�� �M�X�Q�W�R�� �G�R�� �V�H�J�X�Q�G�R�� �H�V�T�X�D�G�U�R�� �D�W�p��à 

�S�R�V�L�o�m�R�� �H�P�� �T�X�H�� �R�� �O�D�G�R�� �G�R�� �H�V�T�X�D�G�U�R�� �W�R�F�D�� �R�� �S�R�Q�W�R�� �3���� �P�D�Q�W�H�Q�G�R�� �R��

�V�H�J�X�Q�G�R���H�V�T�X�D�G�U�R���¿�[�R���H�[�D�F�W�D�P�H�Q�W�H���Q�D���P�H�V�P�D���S�R�V�L�o�m�R��

Construção de rectas paralelas

�3�D�U�D���W�U�D�o�D�U���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V���S�D�U�D�O�H�O�D�V���S�R�G�H���V�H���X�V�D�U���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���P�p�W�R�G�R�V��

���ž���0�p�W�R�G�R

�8�P�D���U�H�F�W�D���S�D�U�D�O�H�O�D���j���R�X�W�U�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�R�U���X�P���G�D�G�R���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R�����X�V�D�Q�G�R���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R��

�G�H���H�V�T�X�D�G�U�R�V��



������

������������������ �'�D�G�D���D���U�H�F�W�D��l���H���X�P���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R���3�� �3

�A

���� �0�D�U�F�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���$���H���%���Q�D���U�H�F�W�D��l������

���� �)�D�]���V�H���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���j���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���$�3��

�&�R�O�R�F�D���V�H�� �D�� �S�R�Q�W�D�� �V�H�F�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �Q�R�� �S�R�Q�W�R�� �%���� �F�R�P�� �D�� �P�H�V�P�D��

�D�E�H�U�W�X�U�D���$�3��

�7�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���Q�R���O�D�G�R���3��

4 �)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���j���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���$�3��

�&�R�O�D�F�D���V�H�� �D�� �S�R�Q�W�D�� �V�H�F�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �Q�R�� �S�R�Q�W�R�� �3���� �F�R�P�� �D�� �P�H�V�P�D��

�D�E�H�U�W�X�U�D���$�%��

�7�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V���G�R�L�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P��

�0�D�U�F�D���V�H���R���S�R�Q�W�R���4���Q�R���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R���G�R�V���D�U�F�R�V��
���� �7�U�D�o�D���V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���S�R�Q�W�R���3���H���S�R�U���4�����R�Q�G�H���R�V���D�U�F�R�V��

�V�H���F�U�X�]�D�P������

�$���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���3�4���p���S�D�U�D�O�H�O�D���D���U�H�F�W�D��l��

���ž���0�p�W�R�G�R

�8�P�D���U�H�F�W�D���S�D�U�D�O�H�O�D���j���R�X�W�U�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�R�U���X�P���G�D�G�R���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R�����X�V�D�Q�G�R���X�P���F�R�P�S�D�V�V�R��

�H���X�P�D���U�p�J�X�D��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������7�U�D�F�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���S�R�Q�W�R���G�D�G�R���H���T�X�H���D���P�H�V�P�D���V�H�M�D���S�D�U�D�O�H�O�D���j���U�H�F�W�D���G�D�G�D��
(1) ������

����Traça-se a recta m���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���S�R�Q�W�R���3����

�$���U�H�F�W�D��m���W�U�D�o�D�G�D���p���S�D�U�D�O�H�O�D���D���U�H�F�W�D��l��



������

2.2 Rectas perpendiculares

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R��

�1�D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���D�V���G�X�D�V���H�V�W�U�D�G�D�V���L�Q�W�H�U�V�H�F�W�D�P���V�H���I�R�U�P�D�Q-

�G�R���X�P���k�Q�J�X�O�R���G�H������o�����S�R�U���L�V�V�R���G�L�]���V�H���T�X�H���D�V���G�X�D�V���H�V�W�U�D�G�D�V���V�m�R��perpen-

diculares��

�6�H���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V��l��e m���L�Q�W�H�U�V�H�F�W�D�P���V�H���I�R�U�P�D�Q�G�R���X�P���k�Q�J�X�O�R���G�H������o�����G�L�]���V�H��

�T�X�H���V�m�R��rectas perpendiculares e representa-se por � �� m��

m

m
� �

�(�V�W�H�V�� �V�t�P�E�R�O�R�V�� �P�R�V�W�U�D�P�� �T�X�H�� �D�V��
�G�X�D�V���U�H�F�W�D�V���V�m�R���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U�H�V��

������������������ �'�D�G�D���D���U�H�F�W�D��l���H���X�P���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R���3��

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���R���H�V�T�X�D�G�U�R���M�X�Q�W�R���G�D���U�H�F�W�D��l������

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���R���R�X�W�U�R���H�V�T�X�D�G�U�R���M�X�Q�W�R���G�R���S�U�L�P�H�L�U�R���H�V�T�X�D�G�U�R��

4 �'�H�V�O�L�]�D���V�H�� �R�� �V�H�J�X�Q�G�R�� �H�V�T�X�D�G�U�R�� �M�X�Q�W�R�� �G�R�� �S�U�L�P�H�L�U�R�� �H�V�T�X�D�G�U�R�� �D�W�p��à 

�S�R�V�L�o�m�R�� �H�P�� �T�X�H�� �R�� �O�D�G�R�� �G�R�� �H�V�T�X�D�G�U�R�� �W�R�F�D�� �R�� �S�R�Q�W�R�� �3���� �P�D�Q�W�H�Q�G�R�� �R��

�S�U�L�P�H�L�U�R���H�V�T�X�D�G�U�R���¿�[�R���H�[�D�F�W�D�P�H�Q�W�H���Q�D���P�H�V�P�D���S�R�V�L�o�m�R��

Construção de rectas perpendiculares

�3�D�U�D���W�U�D�o�D�U���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U�H�V���S�R�G�H���V�H���X�V�D�U���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���P�p�W�R�G�R�V��

���ž���0�p�W�R�G�R

�8�P�D�� �U�H�F�W�D�� �S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U�� �j�� �R�X�W�U�D�� �U�H�F�W�D�� �T�X�H�� �S�D�V�V�D�� �S�R�U�� �X�P�� �G�D�G�R�� �S�R�Q�W�R�� �H�[�W�H�U�Q�R���� �X�V�D�Q�G�R�� �X�P��

�F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���H�V�T�X�D�G�U�R�V��



������

���ž���P�p�W�R�G�R

�8�P�D���U�H�F�W�D���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���j���R�X�W�U�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�R�U���X�P���G�D�G�R���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R�����X�V�D�Q�G�R���R���F�R�P�S�D�V�V�R��

�H���X�P�D���U�p�J�X�D��

���� �'�D�G�D���D���U�H�F�W�D��l���H���X�P���S�R�Q�W�R���H�[�W�H�U�Q�R���3��

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���3��

�)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D���X�P�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���P�D�L�R�U��

�T�X�H��à���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���S�D�U�D���D���O�L�Q�K�D���G�D�G�D��

Com a mesma abertura do compasso, traça-se arcos pela recta para 

�F�D�G�D���O�D�G�R���G�H���3���H���Q�R�P�H�L�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V�����$���H���%��

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���$��

Traça-se um arco no outro lado da recta l��

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���%���H�����F�R�P���D���P�H�V�P�D���D�E�H�U�W�X-

�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R�����U�H�S�H�W�L�Q�G�R���R���S�U�R�F�H�G�L�P�H�Q�W�R���D�Q�W�H�U�L�R�U���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V��

�G�R�L�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P���H�����G�H�S�R�L�V�����P�D�U�F�D���V�H���R���S�R�Q�W�R���4���Q�R���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R��

�G�R�V���D�U�F�R�V����

����Traça-se uma recta m���T�X�H���S�D�V�V�D���S�R�U���3���H���S�R�U���4�����R�Q�G�H���R�V���D�U�F�R�V���V�H��

�F�U�X�]�D�P����

�$���U�H�F�W�D��m �W�U�D�o�D�G�D���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���j���U�H�F�W�D���$�%����

����Traça-se a recta m���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���S�R�Q�W�R���3����

�$���U�H�F�W�D��m���W�U�D�o�D�G�D���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���D���U�H�F�W�D��l��



������

���� �'�D�G�R���X�P���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@��

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���$��

�)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D���P�D�L�V���G�R���T�X�H���D���P�H�W�D-

�G�H���G�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@����

Com a mesma abertura do compasso, traça-se um arco para cada 

�O�D�G�R���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���>�$�%�@��

���� �$�L�Q�G�D���F�R�P���D���P�H�V�P�D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R�����F�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D��

�G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �Q�R�� �S�R�Q�W�R�� �%���� �U�H�S�H�W�L�Q�G�R�� �R�� �S�U�R�F�H�G�L�P�H�Q�W�R�� �D�Q�W�H�U�L�R�U�� �G�H��

�P�R�G�R���T�X�H���R�V���G�R�L�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P����

���� �7�U�D�o�D���V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R�V���S�R�Q�W�R�V���G�H���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R���G�R�V���D�U-

�F�R�V��

�$���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���D�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@���H���G�L�Y�L�G�H��

�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@���H�P���G�R�L�V���V�H�J�P�H�Q�W�R�V���L�J�X�D�L�V��� ��� ��� , 

�L�V�W�R���p�����D���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���>�$�%�@��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������7�U�D�F�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���S�R�Q�W�R���G�D�G�R���H���T�X�H���D���P�H�V�P�D���V�H�M�D���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���j���U�H�F�W�D���G�D�G�D��
(1)

�'

������

�������7�U�D�F�H���D���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�D���U�H�F�W�D���G�D�G�D��
(1) ������

Mediatriz de um segmento de recta

�$���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�H���X�P���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@���p���X�P�D���U�H�F�W�D���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���D�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D��

�>�$�%�@���T�X�H���G�L�Y�L�G�H���R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@���H�P���G�X�D�V���S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V����

�3�D�U�D���W�U�D�o�D�U���D���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�H���X�P���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D�����X�V�D�Q�G�R���R���F�R�P�S�D�V�V�R���H���X�P�D���U�p�J�X�D�����S�U�R�F�H-

�G�H���V�H���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��
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3. Ângulos

3.1 Ângulo

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��

�+�i���X�P�D���D�E�H�U�W�X�U�D���H�Q�W�U�H���R�V���S�R�Q�W�H�L�U�R�V���G�R���U�H�O�y�J�L�R�����$���D�E�H�U�W�X�U�D���F�R�P�S�U�H�H�Q-

�G�L�G�D�� �H�Q�W�U�H�� �R�V�� �S�R�Q�W�H�L�U�R�V�� �G�H�� �U�H�O�y�J�L�R�� �F�K�D�P�D���V�H��ângulo���� �8�P�� �k�Q�J�X�O�R�� �p��

�I�R�U�P�D�G�R���S�R�U���G�X�D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���H���X�P���S�R�Q�W�R�����$�V���G�X�D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���F�K�D-

mam-se lados�� �G�R�� �k�Q�J�X�O�R�� �H�� �R�� �S�R�Q�W�R�� �Q�R�� �T�X�D�O�� �D�V�� �G�X�D�V�� �V�H�P�L���U�H�F�W�D�V�� �V�H��

�F�U�X�]�D�P���F�K�D�P�D���V�H��vértice �G�R���k�Q�J�X�O�R����

�2���k�Q�J�X�O�R���D�R���O�D�G�R���F�K�D�P�D���V�H���³�k�Q�J�X�O�R���%�´���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H��C4�%�����2���P�H�V�P�R��

�k�Q�J�X�O�R�����W�D�P�E�p�P�����F�K�D�P�D���V�H���³�k�Q�J�X�O�R���$�%�&�´�����X�V�D�Q�G�R���R�V���S�R�Q�W�R�V���G�R�V���O�D-

�G�R�V���H���R���Y�p�U�W�L�F�H�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H��C4�$�%�&��

�$���¿�J�X�U�D���I�R�U�P�D�G�D���S�R�U���G�X�D�V���V�H�P�L���U�H�F�W�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���R�U�L�J�H�P�����Y�p�U�W�L�F�H����

chama-se ângulo�� �H�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H�� �S�R�U�� �X�P�D�� �O�H�W�U�D�� �P�D�L�~�V�F�X�O�D���� �W�U�r�V�� �O�H�W�U�D�V��

�P�D�L�~�V�F�X�O�D�V���� �R�X�� �D�L�Q�G�D���� �S�R�U�� �X�P�D�� �O�H�W�U�D�� �P�L�Q�~�V�F�X�O�D���� �$�R�� �L�Q�G�L�F�D�U�� �R�� �k�Q�J�X�O�R��

�X�V�D�Q�G�R���W�U�r�V���O�H�W�U�D�V�����D���O�H�W�U�D���G�R���P�H�L�R���G�H�Y�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D�R���Y�p�U�W�L�F�H��

3.2 Medição de ângulos

�$���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�H���X�P���k�Q�J�X�O�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���j���D�E�H�U�W�X�U�D���G�H���X�P�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���S�D�U�D���R�X�W�U�D�����H���P�H�G�H���V�H��

�H�P���J�U�D�X�V�����R�V���T�X�D�L�V���H�V�F�U�H�Y�H�P���V�H���ž�����$���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�H���X�P���k�Q�J�X�O�R���p���V�R�P�H�Q�W�H���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���S�H�O�D��

�H�[�W�H�Q�V�m�R���G�D���V�X�D���D�E�H�U�W�X�U�D��

Como medir um ângulo

�3�D�U�D���P�H�G�L�U���X�P���k�Q�J�X�O�R�����X�V�D���V�H���R���W�U�D�Q�V�I�H�U�L�G�R�U����

�������'�D�G�R���X�P���k�Q�J�X�O�R���H���X�P���W�U�D�Q�V�I�H�U�L�G�R�U��



������

Como traçar um ângulo

�3�D�U�D���W�U�D�o�D�U���X�P���k�Q�J�X�O�R���G�H������o, �S�U�R�F�H�G�H���V�H���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��

�$�R���P�H�G�L�U���G�R���O�D�G�R���F�R�Q�W�U�i�U�L�R�����O�H�L�D���R���Q�~�P�H�U�R���Q�R���P�H�L�R���G�H���F�D�G�D���U�H�F�W�D���G�R���k�Q�J�X�O�R����

������ �$�M�X�V�W�D���V�H�� �D�� �V�H�P�L���U�H�F�W�D��

�G�H�������J�U�D�X�V���G�R���W�U�D�Q�V�I�H�U�L�G�R�U��

com a semi-recta do

�k�Q�J�X�O�R��
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�������&�R�Q�V�W�U�X�D���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V���j�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H�V��
(1) �����ž ������ �����ž (3) �����ž (4) �������ž

������ 143º ������ �������ž ������ �������ž ������ �������ž

������ �������ž �������� �������ž

���������&�O�D�V�V�L�¿�F�D�o�m�R���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V

�2�V���k�Q�J�X�O�R�V���V�m�R���F�O�D�V�V�L�¿�F�D�G�R�V���G�H���D�F�R�U�G�R���F�R�P���D�V���V�X�D�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H�V��

�&�O�D�V�V�L�¿�F�D�o�m�R �'�H�¿�Q�L�o�m�R Representação

�$�J�X�G�R
Quando a sua amplitude���p���P�D�L�R�U���T�X�H����o���H���P�H�Q�R�U���T�X�H��

����o��

Recto Quando a sua amplitude���p���L�J�X�D�O���D������o��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������8�V�D�Q�G�R���R���W�U�D�Q�V�I�H�U�L�G�R�U�����G�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���k�Q�J�X�O�R�V��

(1) ������ (3)

(4) ������ ������

������ ������ ������

��������
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Obtuso
Quando a sua amplitude�� �p�� �P�D�L�R�U�� �T�X�H�� ����o e menor 

�T�X�H��������o��

Raso Quando a sua amplitude���p���L�J�X�D�O���D��������o��

�*�L�U�R Quando a sua amplitude���p���L�J�X�D�O���D��������o��

3.4.3 Ângulos suplementares 

�'�L�]���V�H�� �T�X�H�� �G�R�L�V�� �k�Q�J�X�O�R�V���� �F�X�M�D�� �V�R�P�D�� �p�� �������� �J�U�D�X�V���� �V�m�R��ângulos 

suplementares���� �2�V�� �k�Q�J�X�O�R�V�� �&�� �H�� �'�� �V�m�R�� �k�Q�J�X�O�R�V�� �V�X�S�O�H�P�H�Q�W�D�U�H�V��

�S�R�U�T�X�H��� � � � �� � ��� ��

3.4.4 Ângulos verticalmente opostos

�4�X�D�Q�G�R���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V���V�H���F�U�X�]�D�P�����I�R�U�P�D�P���G�R�L�V���S�D�U�H�V���G�H���k�Q�J�X�O�R�V���F�K�D�P�D�G�R�V��

opostos, ou seja, ângulos verticalmente opostos�����R�S�R�V�W�R�V���S�H�O�R���Y�p�U�W�L�F�H����

�2�V���k�Q�J�X�O�R�V���Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H���R�S�R�V�W�R�V���W�r�P���D���P�H�V�P�D���D�P�S�O�L�W�X�G�H����

� ��  e � �� ��

3.4.5 Ângulos correspondentes e ângulos alternos

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��

3.4.2 Ângulos complementares

�'�L�]���V�H�� �T�X�H�� �G�R�L�V�� �k�Q�J�X�O�R�V���� �F�X�M�D�� �V�R�P�D�� �p�� ������ �J�U�D�X�V���� �V�m�R��ângulos 

complementares�����2�V���k�Q�J�X�O�R�V���$���H���%���V�m�R���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�P�S�O�H�P�H�Q�W�D-

�U�H�V���S�R�U�T�X�H��� � � � �� � �� ��

3.4 Pares de ângulos

3.4.1 Ângulos adjacentes

�2�V�� �k�Q�J�X�O�R�V��C4�$�2�&�� �H��C4�&�2�%�� �V�m�R�� �F�R�Q�V�H�F�X�W�L�Y�R�V���� �S�D�U�W�L�O�K�D�P�� �X�P�� �O�D�G�R��

�F�R�P�X�P���2�&�� �H�� �X�P���Y�p�U�W�L�F�H���F�R�P�X�P���2���� �H�� �Q�m�R���V�H���V�R�E�U�H�S�}�H�P���� �3�R�U�W�D�Q�W�R����

�G�L�]���V�H���T�X�H���V�m�R��ângulos adjacentes��

�$���U�H�F�W�D��t���D�W�U�D�Y�H�V�V�D���D�V���U�H�F�W�D�V��s e r, portanto chama-se recta trans-

versal����

�2�V���S�D�U�H�V���G�H���k�Q�J�X�O�R�V��a e e, b e f, c e g, d e h chamam-se ângulos 

correspondentes����

�2�V�� �S�D�U�H�V�� �G�H�� �k�Q�J�X�O�R�V��c e e, d e f chamam-se ângulos alternos 

internos��



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������7�U�r�V���U�H�F�W�D�V���L�Q�W�H�U�V�H�F�W�D�P���V�H���Q�R���P�H�V�P�R���S�R�Q�W�R�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���D�P-

plitudes do �† a, �† b, �† c e �† d��

�������,�Q�G�L�T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���S�D�U�H�V���G�H���k�Q�J�X�O�R�V���Q�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���¿�J�X�U�D��

�Æ�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V��
�Æ�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V

�Æ�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V��
�Æ�Q�J�X�O�R�V���Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H���R�S�R�V�W�R�V

�������6�H�Q�G�R��l����m e �† a��� �������ƒ�����G�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† b,                       

�† c, �† d, �† e, �† f, �† g e �† h��

�6�H���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V����s e r���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�D�V�����H�Q�W�m�R�����R�V���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V����

�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���H���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V�����V�m�R���L�J�X�D�L�V����

�L�V�W�R�� �p����C4a =C4e, C4b =C4f, C4c =C4g, C4d =C4h, C4c =C4e, C4d =C4f, 

C4a =C4g, C4b =C4h��

�,�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H���� �V�H���R�V�� �k�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V���� �R�V�� �k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���L�Q-

�W�H�U�Q�R�V���H���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����H�Q�W�m�R�����D�V���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V����

s e r���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�D�V��

�6�H���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�D�V�����H�Q�W�m�R���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V�����R�V���k�Q�J�X-

�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���H���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V��

�,�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H�����V�H���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V�����R�V���k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���L�Q�W�H�U-

�Q�R�V���H���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����H�Q�W�m�R���D�V���G�X�D�V���U�H�F�W�D�V���V�m�R��

�S�D�U�D�O�H�O�D�V��

�2�V���S�D�U�H�V���G�H���k�Q�J�X�O�R�V��a e g, b e h chamam-se ângulos alternos externos��



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�7�U�D�F�H���D���E�L�V�V�H�F�W�U�L�]���G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���k�Q�J�X�O�R�V��
(1) ������

���� �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���Y�p�U�W�L�F�H���2���G�R���k�Q�J�X�O�R���H���W�U�D�o�D��

�V�H���X�P���D�U�F�R���T�X�H���L�Q�W�H�U�V�H�F�W�D���F�D�G�D���O�D�G�R���G�R���k�Q�J�X�O�R���R�E�W�H�Q�G�R���R�V���S�R�Q�W�R�V���&��

�H���'���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��

���� Coloca-se a ponta seca do compasso no ponto C e traça-se um arco 

�Q�D���U�H�J�L�m�R���H�Q�W�U�H���R�V���O�D�G�R�V���G�R���k�Q�J�X�O�R��

���� Com a mesma abertura do compasso, coloca-se a ponta seca do 

�F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���'���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V���G�R�L�V���D�U�F�R�V��

�V�H���F�U�X�]�H�P��

���� �7�U�D�o�D���V�H���X�P�D���V�H�P�L���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�U�W�H���G�H���2���H���S�D�V�V�D���S�H�O�D���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���G�R�V��

�D�U�F�R�V��

�$���V�H�P�L���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���G�L�Y�L�G�H���R���k�Q�J�X�O�R���$�2�%���H�P���G�R�L�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�J�X�D�L�V��

�$���P�H�V�P�D���F�K�D�P�D���V�H���E�L�V�V�H�F�W�U�L�]���G�R���k�Q�J�X�O�R���$�2�%

3.5 Bissectriz de um ângulo

�$�� �V�H�P�L���U�H�F�W�D�� �2�&�� �G�L�Y�L�G�H��C4�$�2�%�� �H�P�� �G�X�D�V�� �S�D�U�W�H�V�� �L�J�X�D�L�V���� �F�R�P�R��

C4�$�2�& � C4�&�2�%���� �H�Q�W�m�R���� �D�� �V�H�P�L���U�H�F�W�D�� �2�&�� �F�K�D�P�D���V�H��bissectriz do 

ângulo C4�$�2�%��

����	���'�D�G�R���X�P���k�Q�J�X�O�R���$�2�%��

�$���V�H�P�L���U�H�F�W�D���T�X�H���G�L�Y�L�G�H���X�P���k�Q�J�X�O�R���H�P���G�X�D�V���S�D�U�W�H�V���L�J�X�D�L�V���F�K�D�P�D���V�H��bis-

sectriz do ângulo��

Construção da bissectriz de um ângulo

�3�D�U�D���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���D���E�L�V�V�H�F�W�U�L�]���G�H���X�P���k�Q�J�X�O�R�����S�U�R�F�H�G�H���V�H���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��



������

�2���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D���F�K�D�P�D���V�H���³�W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�@�´���H���H�V�F�U�H-

�Y�H�V�H���¨�$�%�&�����2���¨�$�%�&���W�H�P���W�U�r�V���Y�p�U�W�L�F�H�V�����$�����%���H���&�����H���W�U�r�V���O�D�G�R�V�����>�$�%�@����

�>�%�&�@���H���>�$�&�@�����$�O�W�H�U�Q�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����D�V���Y�H�]�H�V���R�V���Q�R�P�H�V���G�R�V���O�D�G�R�V���V�m�R���G�D�G�R�V��

�S�R�U���O�H�W�U�D�V���P�L�Q�~�V�F�X�O�D�V���~�Q�L�F�D�V���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P���D�R���Y�p�U�W�L�F�H���R�S�R�V�W�R��

Condição de existência de um triângulo

�6�H���D���P�H�G�L�G�D���G�H���X�P���G�R�V���O�D�G�R���p���P�D�L�R�U���T�X�H���D���V�R�P�D���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�R�V���R�X�W�U�R�V��

�G�R�L�V���O�D�G�R�V�����H�Q�W�m�R���R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���Q�m�R���S�R�G�H���V�H�U���F�R�Q�V�W�U�X�t�G�R�����,�V�W�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D���T�X�H��

�D���P�H�G�L�G�D���G�H���T�X�D�O�T�X�H�U���O�D�G�R���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���p���V�H�P�S�U�H���P�H�Q�R�U���T�X�H���D���V�R�P�D��

�G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�R�V���R�X�W�U�R�V���G�R�L�V���O�D�G�R�V��

Construção de um triângulo

�3�D�U�D���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���F�R�P���� �� � � ��� � � � � ��� �� ��� � , pro-

�F�H�G�H���V�H���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��

�������0�D�U�F�D���V�H���X�P���S�R�Q�W�R���$��

�������)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �X�P�� �G�R�V�� �W�U�r�V�� �O�D�G�R�V����

sendo �� � � ��  �S�D�U�D���H�V�W�H���F�D�V�R�����&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R��

�Q�R���S�R�Q�W�R���$�����W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���H���P�D�U�F�D���V�H���R���S�R�Q�W�R���%��

�7�U�D�o�D���V�H���R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@��

�����)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D���� � ��� ��

�&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���$���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R����

4. Triângulos

4.1 Introdução do triângulo

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D���D�E�D�L�[�R��
�(�V�W�D�� �¿�J�X�U�D�� �F�K�D�P�D���V�H��triângulo. À uma ponta do 

�W�U�L�k�Q�J�X�O�R���F�K�D�P�D���V�H��vértice�����2�V���V�H�J�P�H�Q�W�R�V���G�H���U�H�F-

�W�D�� �T�X�H�� �I�R�U�P�D�P�� �R�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�� �F�K�D�P�D�P���V�H��lados do 

triângulo ��



������

4.2.3 Mediana

�8�P�� �V�H�J�P�H�Q�W�R�� �G�H�� �U�H�F�W�D�� �T�X�H�� �S�D�U�W�H�� �G�H�� �X�P�� �Y�p�U�W�L�F�H�� �G�R��

�W�U�L�k�Q�J�X�O�R���S�D�U�D���R���S�R�Q�W�R���P�p�G�L�R���G�R���O�D�G�R���R�S�R�V�W�R���F�K�D�P�D-

-se mediana���� �3�R�U�W�D�Q�W�R���� �X�P�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�� �W�H�P�� �W�U�r�V�� �P�H-

�G�L�D�Q�D�V�� II II

4.2.2 Mediatriz

�8�P�� �V�H�J�P�H�Q�W�R�� �G�H�� �U�H�F�W�D�� �T�X�H�� �D�W�U�D�Y�H�V�V�D�� �S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X-

�O�D�U�P�H�Q�W�H�� �R�� �O�D�G�R�� �G�R�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R���� �S�D�V�V�D�Q�G�R�� �S�H�O�R�� �V�H�X��

�S�R�Q�W�R�� �P�p�G�L�R���� �F�K�D�P�D���V�H��mediatriz���� �3�R�U�W�D�Q�W�R���� �X�P��

�W�U�L�k�Q�J�X�O�R���W�H�P���W�U�r�V���P�H�G�L�D�W�U�L�]�H�V�� II II

4.2 Base, Altura, Mediatriz, Mediana e Linha média

4.2.1 Base e altura 

�4�X�D�O�T�X�H�U���X�P���G�R�V���W�U�r�V���O�D�G�R�V���F�K�D�P�D���V�H��base���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�����$���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�U�W�H���G�H���X�P���Y�p�U�W�L�F�H���S�D�U�D��

�D���E�D�V�H���R�S�R�V�W�D�����D���T�X�D�O���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���j���E�D�V�H�����F�K�D�P�D���V�H��altura ���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�����D���E�D�V�H���S�R�G�H�U�i���Q�H-

�F�H�V�V�L�W�D�U���G�H���X�P���S�U�R�O�R�Q�J�D�P�H�Q�W�R�������8�P�D���Y�H�]���T�X�H���K�i���W�U�r�V���E�D�V�H�V���S�R�V�V�t�Y�H�L�V�����K�i���W�D�P�E�p�P���W�U�r�V���D�O�W�X�U�D�V��

�S�R�V�V�t�Y�H�L�V�����F�R�Q�I�R�U�P�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���Q�D�V���¿�J�X�U�D�V���D�E�D�L�[�R�����$���D�O�W�X�U�D���p���D���P�H�Q�R�U���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���D���S�D�U�W�L�U���G�H��

�X�P���Y�p�U�W�L�F�H���S�D�U�D���R���V�H�X���O�D�G�R���R�S�R�V�W�R��

�������)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���� � ��� ��

�&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���%���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���T�X�H���L�Q-

�W�H�U�V�H�F�W�D���R���S�U�L�P�H�L�U�R���D�U�F�R���� �(�V�W�H�V���F�U�X�]�D�P���V�H���Q�R���S�R�Q�W�R���&���T�X�H���p���R���Y�p�U�W�L�F�H��

�G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R��

�������7�U�D�o�D���V�H���R�V���O�D�G�R�V���>�$�&�@���H���>�%�&�@���R�E�W�H�Q�G�R���D�V�V�L�P���R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�@��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�Q�V�W�U�X�D���R�V���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V���F�R�P���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R�V���O�D�G�R�V���V�H���S�R�V�V�t�Y�H�O��

(1) �� �� � � �� ��� � � � � ��� �� ��� ������ �� �� � � �� ��� � � � � ���� �� ���

(3) �� �� � � �� ��� � � � � ��� �� ��� (4) �� �� � � �� ��� � � � � ��� �� ���



������

4.2.4 Linha média

�8�P�� �V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H�� �U�H�F�W�D���T�X�H�� �X�Q�H�� �R�V�� �S�R�Q�W�R�V�� �P�p�G�L�R�V��

�G�H���T�X�D�L�V�T�X�H�U���G�R�V���G�R�L�V���O�D�G�R�V���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���F�K�D�P�D���V�H��

linha média�� ���R�X�� �V�H�J�P�H�Q�W�R�� �P�p�G�L�R���� �G�R�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R����

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���W�H�P���W�U�r�V���O�L�Q�K�D�V���P�p�G�L�D�V����III III II II

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������7�U�D�F�H���D���D�O�W�X�U�D���D���S�D�U�W�L�U���G�R���Y�p�U�W�L�F�H���$���S�D�U�D���R���O�D�G�R���>�%�&�@��

�������7�U�D�F�H���X�P�D���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�R���O�D�G�R���>�$�%�@��

�������7�U�D�F�H���D���P�H�G�L�D�Q�D���D���S�D�U�W�L�U���G�R���Y�p�U�W�L�F�H���%���S�D�U�D���R���O�D�G�R���>�$�&�@��

�������7�U�D�F�H���X�P�D���O�L�Q�K�D���P�p�G�L�D���H�Q�W�U�H���R�V���O�D�G�R�V���>�$�&�@���H���>�%�&�@����

4.3 Ângulos de um triângulo

4.3.1 Ângulos internos e externos

�������$���X�P���k�Q�J�X�O�R���G�H�Q�W�U�R���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�����F�K�D�P�D���V�H��ângulo interno����

�$�V�V�L�P�����X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���W�H�P���W�U�r�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V��

�������8�P���k�Q�J�X�O�R���H�Q�W�U�H���R���O�D�G�R���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H���R���S�U�R�O�R�Q�J�D�P�H�Q�W�R���G�H��

outro lado chama-se ângulo externo����

�3�R�G�H���V�H���I�R�U�P�D�U���G�R�L�V���k�Q�J�X�O�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V���H�P���F�D�G�D���Y�p�U�W�L�F�H�����P�D�V���J�H�U�D�O-

�P�H�Q�W�H�� �F�R�Q�V�L�G�H�U�D���V�H�� �X�P�� �S�D�U�D�� �F�D�G�D�� �Y�p�U�W�L�F�H���� �3�R�U�W�D�Q�W�R���� �X�P�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R��

�W�H�P���W�U�r�V���k�Q�J�X�O�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V��



������

�2���k�Q�J�X�O�R�V���H�[�W�H�U�Q�R���p���L�J�X�D�O���D���V�R�P�D���G�R�V���G�R�L�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���Q�m�R��

�D�G�M�D�F�H�Q�W�H����

� � � � �� � � ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H�V���G�H���† a, �† b, �† c, e �† d��

(1) ������ (3) (4)

4.3.3 Relação entre os ângulos internos e os ângulos externos

�$���V�R�P�D���G�D�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H�V���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���p���L�J�X�D�O���D��

������o��

4.3.2 Soma de ângulos internos

�$���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���S�R�G�H���V�H�U���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���G�H���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D����

�������2�V���W�U�r�V���k�Q�J�X�O�R�V���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���V�m�R���U�H-

�F�R�U�W�D�G�R�V���H���F�R�P�E�L�Q�D�G�R�V���Q�R���P�H�V�P�R���S�R�Q�W�R����

�2�V�� �P�H�V�P�R�V�� �I�R�U�P�D�P�� �X�P�� �k�Q�J�X�O�R�� �U�D�V�R���� �R�X��

�V�H�M�D�����G�H��������o��

�������8�V�D�Q�G�R���D�V���U�H�O�D�o�}�H�V���H�Q�W�U�H���D�V���U�H�F�W�D�V���S�D�U�D�O�H�O�D�V���H���R�V���k�Q�J�X�O�R�V�����D���V�R�P�D���G�H���W�U�r�V���k�Q�J�X�O�R�V���I�R�U�P�D��

�X�P���k�Q�J�X�O�R���U�D�V�R�����R�X���V�H�M�D�����G�H��������o��



������

�������������&�O�D�V�V�L�¿�F�D�o�m�R���S�R�U���k�Q�J�X�O�R�V

Nome �'�H�¿�Q�L�o�m�R Forma
�7�U�L�k�Q�J�X�O�R���D�F�X�W�k�Q�J�X�O�R�e���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���F�R�P���W�R�G�R�V���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���P�H-

�Q�R�U�H�V���T�X�H������o ���k�Q�J�X�O�R���D�J�X�G�R������

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�e�� �X�P�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�� �F�R�P�� �X�P�� �k�Q�J�X�O�R�� �U�H�F�W�R��

������o������

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R���R�E�W�X�V�k�Q�J�X�O�R�e���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���F�R�P���X�P���k�Q�J�X�O�R���P�D�L�R�U���T�X�H��

����o�����k�Q�J�X�O�R���R�E�W�X�V�R������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�O�D�V�V�L�¿�T�X�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V���H�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R�����W�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V���R�X���W�U�L�k�Q-

�J�X�O�R���H�V�F�D�O�H�Q�R����

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�V�F�D�O�H�Q�R�������B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

4.4 Tipos de triângulos

�������������&�O�D�V�V�L�¿�F�D�o�m�R���S�R�U���O�D�G�R�V

Nome �'�H�¿�Q�L�o�m�R Forma

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�V�F�D�O�H�Q�R

 

�e���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�P���T�X�H���W�R�G�R�V���R�V���O�D�G�R�V���W�H�P���F�R�P-

�S�U�L�P�H�Q�W�R�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V��

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V�e���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�P���T�X�H���G�R�L�V���O�D�G�R�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R��

�F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R
�e�� �X�P�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�� �F�X�M�R�V�� �W�U�r�V�� �O�D�G�R�V�� �W�r�P�� �R�� �P�H�V�P�R��

�F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��



������

�������&�O�D�V�V�L�¿�T�X�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V���H�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���D�F�X�W�k�Q�J�X�O�R�����W�U�L�k�Q�J�X�O�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���R�X���W�U�L�k�Q-

�J�X�O�R���R�E�W�X�V�k�Q�J�X�O�R��

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���D�F�X�W�k�Q�J�X�O�R���������B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���������B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���R�E�W�X�V�k�Q�J�X�O�R�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

�������&�O�D�V�V�L�¿�T�X�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V���H�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R�����W�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V���R�X���W�U�L�k�Q-

�J�X�O�R���H�V�F�D�O�H�Q�R����

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

���������7�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�V�F�D�O�H�Q�R�������B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B



������

4.5 Propriedades de um triângulo

1. Triângulo isósceles���p���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���T�X�H���W�H�P���G�R�L�V���O�D�G�R�V���F�R�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

2. Triângulo equilátero���p���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�P���T�X�H���R�V���W�U�r�V���O�D�G�R�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R����

�2���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R���p���X�P���F�D�V�R���H�V�S�H�F�L�D�O���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V�����S�R�U�W�D�Q�W�R���R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i-

•	 �2�V���k�Q�J�X�O�R�V���G�D���E�D�V�H���V�m�R���L�J�X�D�L�V��

���,�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H�����V�H���G�R�L�V���k�Q�J�X�O�R�V���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����H�Q�W�m�R�����R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R��

�p���L�V�y�V�F�H�O�H�V������

•	 �$�� �E�L�V�V�H�F�W�U�L�]�� �G�R�� �k�Q�J�X�O�R�� �V�X�S�H�U�L�R�U�� �p�� �S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U��à�� �E�D�V�H�� �H�� �G�L�Y�L�G�H���D�� �H�P�� �G�R�L�V��

�O�D�G�R�V���F�R�Q�J�U�X�H�Q�W�H�V������

•	 �$���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�D���E�D�V�H���G�L�Y�L�G�H���R���k�Q�J�X�O�R���R�S�R�V�W�R���H�P���G�R�L�V���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�Q�J�U�X�H�Q�W�H�V��

���(�V�W�D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���p���L�Q�Y�H�U�V�D���j���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H���D�Q�W�H�U�L�R�U����

�$���S�D�U�W�L�U���G�H�V�W�D���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�����S�R�G�H���V�H���F�R�Q�F�O�X�L�U���T�X�H���D���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�D���E�D�V�H���p���D���P�H�V�P�D��

�T�X�H���D���P�H�G�L�D�Q�D���H���D���D�O�W�X�U�D���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R��

•	 �$���E�L�V�V�H�F�W�U�L�]���G�H���X�P���k�Q�J�X�O�R���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���D�R���O�D�G�R���R�S�R�V�W�R�����H���G�L�Y�L�G�H���R���H�P���G�R�L�V��

�O�D�G�R�V���F�R�Q�J�U�X�H�Q�W�H�V��

•	 �$���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�H���X�P���O�D�G�R���G�L�Y�L�G�H���R���k�Q�J�X�O�R���R�S�R�V�W�R���H�P���G�R�L�V���k�Q�J�X�O�R�V���F�R�Q�J�U�X�H�Q�W�H�V��

•	 �$���P�H�G�L�D�W�U�L�]���G�R���O�D�G�R�����P�H�G�L�D�Q�D���H���D�O�W�X�U�D���p���D���P�H�V�P�D��

�W�H�U�R���S�R�V�V�X�L���W�R�G�D�V���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���G�H���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���L�V�y�V�F�H�O�H�V����

•	 �2�V���W�U�r�V���k�Q�J�X�O�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����&�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���P�H�G�H�������ƒ����



������

�2�V���V�H�J�P�H�Q�W�R�V���>�$�&�@���H���>�%�'�@���F�K�D�P�D�P���V�H���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���G�R���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R����

�8�P�D�� �G�L�D�J�R�Q�D�O�� �p�� �X�P�� �V�H�J�P�H�Q�W�R�� �G�H�� �U�H�F�W�D�� �T�X�H�� �S�D�U�W�H�� �G�H�� �X�P�� �Y�p�U�W�L�F�H��

�S�D�U�D���R���R�X�W�U�R���Q�m�R���F�R�Q�V�H�F�X�W�L�Y�R��

5. Quadriláteros

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

�$���¿�J�X�U�D���F�R�P���T�X�D�W�U�R���O�D�G�R�V���F�K�D�P�D���V�H��quadrilátero �����$�����%�����&���H���'���V�m�R���R�V���Y�p�U�W�L�F�H�V���G�R���T�X�D�G�U�L�O�i-

�W�H�U�R���G�D���¿�J�X�U�D���D�R���O�D�G�R�����2�V���V�H�J�P�H�Q�W�R�V���>�$�%�@�����>�%�&�@�����>�&�'�@���H���>�'�$�@���F�K�D�P�D�P���V�H���O�D�G�R�V���G�R���T�X�D�G�U�L-

�O�i�W�H�U�R�����† �$�%�&�����† �%�&�'�����† �&�'�$���H���† �'�$�%�����F�K�D�P�D�P���V�H���k�Q�J�X�O�R�V���G�R���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������6�H�M�D�P��

�-�,��� ���-�+���H���† �+�,�- �  �����ž

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) �† �-�+�,

������ �† �+�-�,

�������6�H�M�D�P��

�6�7��� ���6�8���H���† �7�6�8 �  �����ž 

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) �† �6�7�8

���������† �6�8�7 

�������6�H�M�D�P��

�5�4��� ���5�3���H���† �3�4�5 �  �����ž��

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) �† �4�3�5

���������† QRO

�������6�H�M�D�P��

�$�%��� ���$�&���H �† �%�$�& �  �����ž

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

(1) �† �$�%�&

������ �† �$�&�'



������

5.1 Soma dos ângulos internos

�$���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���X�P���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R��

�S�R�G�H���V�H�U���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���G�H���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D��

�������2�V���T�X�D�W�U�R���k�Q�J�X�O�R�V���G�H���X�P���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���V�m�R���U�H-

�F�R�U�W�D�G�R�V���H���F�R�P�E�L�Q�D�G�R�V���Q�R���P�H�V�P�R���S�R�Q�W�R�����(�V�W�H�V��

�I�R�U�P�D�P���X�P���k�Q�J�X�O�R���J�L�U�R�����R�X���V�H�M�D�����G�H��������o��

5.2 Tipos de quadriláteros

Nome �'�H�¿�Q�L�o�m�R Forma
Quadrado �4�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�� �F�X�M�R�V�� �T�X�D�W�U�R�� �O�D�G�R�V�� �W�r�P�� �R��

�P�H�V�P�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �H�� �T�X�D�W�U�R�� �k�Q�J�X�O�R�V��

�L�J�X�D�L�V�����F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���P�H�G�H������o����

�5�H�F�W�k�Q�J�X�O�R �4�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�� �F�X�M�R�V�� �T�X�D�W�U�R�� �k�Q�J�X�O�R�V�� �V�m�R��

�L�J�X�D�L�V�����F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���P�H�G�H������o����

�/�R�V�D�Q�J�R �4�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�� �F�X�M�R�V�� �T�X�D�W�U�R�� �O�D�G�R�V�� �W�r�P�� �R��

�P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R����

�3�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�4�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���H�P���T�X�H���G�R�L�V���S�D�U�H�V���G�H���O�D�G�R�V��

�R�S�R�V�W�R�V���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�R�V��

�������7�U�D�o�D�Q�G�R���V�H���X�P�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���T�X�H���S�D�U�W�H���G�H���X�P���Y�p�U�W�L�F�H���S�D�U�D���R���R�X�W�U�R���Y�p�U�W�L�F�H��

�Q�m�R���F�R�Q�V�H�F�X�W�L�Y�R�����2���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���F�R�Q�V�L�V�W�L�U�i���H�P�������W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V�����$���V�R�P�D���G�R�V���k�Q-

�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���F�D�G�D���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���p��������o�����H�Q�W�m�R�����D���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V��

�G�R���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���p��� ���� � �����R�X���V�H�M�D�����p��������o��

�$���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���X�P���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���p��������o����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H�V���G�H���† a e�† b��
(1) ������



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������(�V�F�U�H�Y�D���R���Q�R�P�H���G�H���F�D�G�D���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R��
(1) ������ (3)

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������
(4) ������ ������

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������
������ ������ ������

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

�������'�H�¿�Q�H���F�D�G�D���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R��
(1) ������ (3)

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������
(4) ������ ������

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

������ ������ ������

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

�7�U�D�S�p�]�L�R �4�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�� �H�P�� �T�X�H�� �X�P�� �S�D�U�� �G�H�� �O�D�G�R�V��

�R�S�R�V�W�R�V���p���S�D�U�D�O�H�O�R��



������

5.3 Relação entre os quatro tipos de quadriláteros

5.4 Propriedades de quadriláteros

Paralelogramo �p���X�P���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���H�P���T�X�H���G�R�L�V���S�D�U�H�V���G�H���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V��

�V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�R�V��

•	 �2�V���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

•	 �2�V���k�Q�J�X�O�R�V���R�S�R�V�W�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���G�L�Y�L�G�H�P���V�H���D�R���P�H�L�R��

Losango�� �p�� �X�P�� �T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�� �F�X�M�R�V�� �T�X�D�W�U�R�� �O�D�G�R�V�� �W�r�P�� �R�� �P�H�V�P�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���� �2�� �O�R�V�D�Q�J�R�� �p��

�X�P���F�D�V�R���H�V�S�H�F�L�D�O���G�H���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�����S�R�U�W�D�Q�W�R���R���O�R�V�D�Q�J�R���S�R�V�V�X�L���W�R�G�D�V���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���G�H���X�P��

�S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R����
•	 �2�V���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�R�V��

•	 �2�V���k�Q�J�X�O�R�V���R�S�R�V�W�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���G�L�Y�L�G�H�P���V�H���D�R���P�H�L�R��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���V�m�R���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U�H�V��

•	 �2�V���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

•	 �2�V���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�R�V��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���G�L�Y�L�G�H�P���V�H���D�R���P�H�L�R��

Quadrado�� �p�� �X�P�� �T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�� �F�X�M�R�V�� �T�X�D�W�U�R�� �O�D�G�R�V�� �W�r�P�� �R�� �P�H�V�P�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �H�� �R�V�� �T�X�D�W�U�R��

�k�Q�J�X�O�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���P�H�G�H������o�������8�P���T�X�D�G�U�D�G�R���p���X�P���F�D�V�R���H�V�S�H�F�L�D�O���G�H���O�R�V�D�Q�J�R���H��

�U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����S�R�U�W�D�Q�W�R���R���T�X�D�G�U�D�G�R���S�R�V�V�X�L���W�R�G�D�V���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���G�R���O�R�V�D�Q�J�R���H���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R����

Rectângulo���p���X�P���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R���F�X�M�R�V���T�X�D�W�U�R���k�Q�J�X�O�R�V���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���P�H�G�H������o�������8�P��

�U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���p���X�P���F�D�V�R���H�V�S�H�F�L�D�O���G�H���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�����S�R�U�W�D�Q�W�R���S�R�V�V�X�L���W�R�G�D�V���D�V���S�U�R�S�U�L�H�G�D�G�H�V���G�H��

�X�P���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R��



������

•	 �2�V���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V���V�m�R���S�D�U�D�O�H�O�R�V��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���G�L�Y�L�G�H�P���V�H���D�R���P�H�L�R��

•	 �$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���V�m�R���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U�H�V��

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���G�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

���������2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�$�%�@��

���������2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�%�&�@��

���������$���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �$��

���������$���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �%��

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���O�R�V�D�Q�J�R���G�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

���������2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R�>���$�%�@��

���������2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�$�'�@��

���������2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�&�'�@��

���������$���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �&��

���������$���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �'��

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���G�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�$�%�@��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�$�'�@��

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �$�"

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �%�"

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �&�"

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �'�"

�������&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���T�X�D�G�U�D�G�R���G�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D����

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�$�%�@��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�$�'�@��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���O�D�G�R���>�&�'�@��

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �$�"

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �%�"

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �&�"

���������4�X�D�O���p���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�R���† �'�"

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V



������

6. Polígono

���������&�O�D�V�V�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���S�R�O�t�J�R�Q�R

�2���S�R�O�t�J�R�Q�R���p���X�P�D���¿�J�X�U�D���I�H�F�K�D�G�D���F�R�P���W�U�r�V���R�X���P�D�L�V���O�D�G�R�V��

Nome Número de lados Exemplos

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R 3

Quadrilátero 4

�3�H�Q�W�i�J�R�Q�R ��

�+�H�[�i�J�R�Q�R ��

�+�H�S�W�i�J�R�Q�R ��

�2�F�W�y�J�R�Q�R ��

�2���S�R�O�t�J�R�Q�R���T�X�H���W�H�P���W�R�G�R�V���R�V���O�D�G�R�V���H���k�Q�J�X�O�R�V���L�J�X�D�L�V���F�K�D�P�D���V�H��polígono regular���� �8�P���S�R-

�O�t�J�R�Q�R�� �T�X�H�� �Q�m�R�� �V�H�M�D�� �U�H�J�X�O�D�U�� �F�K�D�P�D���V�H��polígono irregular���� �8�P�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�� �H�T�X�L�O�i�W�H�U�R�� �p�� �X�P��

�S�R�O�t�J�R�Q�R���U�H�J�X�O�D�U���H���X�P���T�X�D�G�U�D�G�R���p���X�P���S�R�O�t�J�R�Q�R���U�H�J�X�O�D�U��

�$�V���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���G�L�Y�L�G�H�P���R���S�R�O�t�J�R�Q�R���H�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V�����$���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���F�D�G�D���W�U�L�k�Q-

�J�X�O�R���p��������o�����U�H�¿�U�D���V�H���j���V�H�F�o�m�R�������������������S�R�U�W�D�Q�W�R���D���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�R���S�R�O�t�J�R�Q�R���p���R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V��� ���� ��

�3�R�O�t�J�R�Q�R �1�~�P�H�U�R���G�H���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V�6�R�P�D���G�H���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V

�7�U�L�k�Q�J�X�O�R 1 � ��� ���� � � �

Quadrilátero �� � ��� ���� � � �

�3�H�Q�W�i�J�R�Q�R 3 � ��� ���� � � �

6.2 Soma dos ângulos internos de um polígono

�3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���D���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���G�H���X�P��

�S�R�O�t�J�R�Q�R�����W�U�D�o�D���V�H���G�L�D�J�R�Q�D�L�V���D���S�D�U�W�L�U���G�H���X�P���Y�p�U�W�L�F�H��

�S�D�U�D���R�X�W�U�R�V���Y�p�U�W�L�F�H�V���Q�m�R���F�R�Q�V�H�F�X�W�L�Y�R�V��



������

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���V�R�P�D���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V���H���D���D�P�S�O�L�W�X�G�H���G�H���F�D�G�D���X�P���G�R�V���k�Q�J�X�O�R�V���G�R�V���V�H�J�X�L�Q-

�W�H�V���S�R�O�t�J�R�Q�R�V���U�H�J�X�O�D�U�H�V�����&�D�V�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�����D�U�U�H�G�R�Q�G�H���j�V���G�p�F�L�P�D�V���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�D�V��
(1) ������ (3)

soma =

�F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� 

soma =

�F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� 

soma =

�F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� 
(4) ������ ������

soma =

�F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� 

soma =

�F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� 

soma =

�F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� 

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���D�P�S�O�L�W�X�G�H�V���G�R���† a, �† b, �† c e �† d��
(1) ������ (3)

(4)

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�+�H�[�i�J�R�Q�R 4 � ��� ���� � � �

�+�H�S�W�i�J�R�Q�R �� � ��� ���� � � �

�2�F�W�y�J�R�Q�R �� � ��� ����� � � �

�7�R�G�R�V���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���G�R���S�R�O�t�J�R�Q�R���U�H�J�X�O�D�U���W�r�P���D���P�H�V�P�D���D�P�S�O�L�W�X�G�H�����H�Q�W�m�R�����F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���G�R���W�U�L�k�Q-

�J�X�O�R���H�T�X�L�O�i�W�H�U�R���W�H�P����� � � �� � � � �����H���F�D�G�D���k�Q�J�X�O�R���G�H���X�P���T�X�D�G�U�D�G�R���W�H�P����� � � �� � � � ��
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7. Circunferência e círculo

7.1 Centro, raio e diâmetro

�$���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���p���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���S�R�Q�W�R�V���G�R���S�O�D�Q�R���T�X�H���H�V�W�m�R���D���P�H�V�P�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�H���X�P���S�R�Q-

�W�R���¿�[�R�����2���S�R�Q�W�R���¿�[�R���F�K�D�P�D���V�H��centro �G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�����$���S�R�U�o�m�R���G�R���S�O�D�Q�R���O�L�P�L�W�D�G�D���S�H�O�D��

circunferência chama-se círculo�����$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�R���F�H�Q�W�U�R���j���T�X�D�O�T�X�H�U���S�R�Q�W�R���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D��

chama-se raio.���2���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���T�X�H���X�Q�H���G�R�L�V���S�R�Q�W�R�V���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���H���S�D�V�V�D���S�H�O�R���F�H�Q-

tro chama-se diâmetro.

Propriedades:

���� ���� � �
� �

� � �� �
���� �� �� �� �� �

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���U�D�L�R���H���R���G�L�k�P�H�W�U�R��
(1) ������ (3)

raio =

�G�L�k�P�H�W�U�R��� 

raio =

�G�L�k�P�H�W�U�R��� 

raio =

�G�L�k�P�H�W�U�R��� 

(4) ������ ������

raio =

�G�L�k�P�H�W�U�R��� 

raio =

�G�L�k�P�H�W�U�R��� 

raio =

�G�L�k�P�H�W�U�R��� 

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

7.2 Corda, arco e semi-circunferência
�2���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���T�X�H���X�Q�H���G�R�L�V���S�R�Q-

tos da circunferência chama-se corda.  

�8�P�D�� �F�R�U�G�D�� �T�X�H�� �S�D�V�V�D�� �S�H�O�R�� �F�H�Q�W�U�R�� �G�D��

circunferência chama-se diâmetro����

�'�R�L�V�� �S�R�Q�W�R�V�� �G�D�� �F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�� �G�L�Y�L�G�H�P���Q�D�� �H�P�� �G�X�D�V�� �S�D�U�W�H�V�� �F�K�D�P�D�G�D�V��arcos���� �2�� �D�U�F�R�� �P�D�L�V��

�F�X�U�W�R�����D���S�D�U�W�H���D�]�X�O���G�D���¿�J�X�U�D�����F�K�D�P�D���V�H��arco menor���H���R���D�U�F�R���P�D�L�V���O�R�Q�J�R�����D���S�D�U�W�H���F�L�Q�]�H�Q�W�D���G�D��

�¿�J�X�U�D�����F�K�D�P�D���V�H��arco maior����



������

�������&�D�O�F�X�O�H���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�H���F�D�G�D���X�P�D���G�D�V���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�V��
(1) ������ (3)

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

7.3 Perímetro da circunferência

�$���W�D�E�H�O�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���G�L�k�P�H�W�U�R���H���R�V���S�H�U�t�P�H�W�U�R�V���G�D�V���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�V���G�R�V���R�E�M�H�F�W�R�V���T�X�H��

�R���-�R�m�R���P�H�G�L�X����
Objectos de 

base circular

�'�L�k�P�H�W�U�R����cm) �3�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���&�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D��

(cm)

�3�H�U�t�P�H�W�U�R �·���'�L�k�P�H�W�U�R

�*�D�U�U�D�I�D���S�O�i�V�W�L�F�D�� ���� ����������
Copo �� ���� 3,11

�'�L�V�F�R�����&�'�� ���� �������� ����������

�2�V�� �U�H�V�X�O�W�D�G�R�V�� �G�D�� �G�L�Y�L�V�m�R�� �G�R�� �S�H�U�t�P�H�W�U�R�� �S�H�O�R�� �G�L�k�P�H�W�U�R�� �V�m�R�� �S�U�y�[�L�P�R�V���� �(�V�W�H�� �Y�D�O�R�U�� �F�K�D�P�D���V�H��

razão do perímetro da circunferência para o seu diâmetro�����T�X�H���p���D�S�U�R�[�L�P�D�G�D�P�H�Q�W�H������������

�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H���S�R�U���Œ�����S�L����

�(�[�H�P�S�O�R��

�8�P�D���S�U�D�o�D���W�H�P���D���I�R�U�P�D���F�L�U�F�X�O�D�U���H���R���V�H�X���G�L�k�P�H�W�U�R���P�H�G�H���������P�H�W�U�R�V�����8�P���D�W�O�H�W�D���G�H�V�H�M�D���V�D�E�H�U��

�T�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���W�H�P���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���S�U�D�o�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���S�U�D�o�D��

� �
�

�

� �
� �

�
�� ����

� ���� �

�2���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���S�U�D�o�D���p���G�H���������������P�H�W�U�R�V��

�2���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���S�R�G�H���V�H�U���F�D�O�F�X�O�D�G�R���G�H�V�W�D���I�R�U�P�D��
� ��� �� ����� ��������� ���� �� � � ������ � �
� ��� �� ����� ���

�� �� � 
 �� ��
������� ���� �� � � �� ��� �� ��
 � 
��

�$���I�R�U�P�D���I�H�F�K�D�G�D���T�X�H���F�R�Q�V�L�V�W�H���Q�D���P�H�W�D�G�H���G�H���X�P�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���H���Q�R���G�L�k�P�H�W�U�R���G�H���X�P�D���F�L�U�F�X�Q-

ferência chama-se semi-circunferência�����4�X�D�O�T�X�H�U���G�L�k�P�H�W�U�R���G�H���X�P�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���G�L�Y�L�G�H���D��

�H�P���G�X�D�V���V�H�P�L���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�V���L�J�X�D�L�V��
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�������'�H�V�H�Q�K�H���D�V���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�V���F�R�P��

��������������cm���G�H���U�D�L�R��

��������������cm���G�H���U�D�L�R��

(3) 4cm���G�H���G�L�k�P�H�W�U�R��

�������'�H�V�H�Q�K�H���X�P�D���V�H�P�L���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���F�R�P����cm���G�H���U�D�L�R��

8. Sólidos geométricos

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

Um sólido geométrico���p���X�P�D���¿�J�X�U�D���F�R�P���W�U�r�V���G�L�P�H�Q�V�}�H�V�����W�U�L�G�L�P�H�Q�V�L�R�Q�D�O�������F�R�P�S�U�H�H�Q�G�H�Q�G�R��

�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����D���O�D�U�J�X�U�D���H���D���D�O�W�X�U�D�����2�V���R�E�M�H�F�W�R�V���G�R���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�V���D�F�L�P�D�����F�R�P�R���D��

�F�D�L�[�D�����D���E�R�O�D�����D���O�D�W�D�����R���F�R�Q�H���G�H���V�R�U�Y�H�W�H���H���D���P�D�G�H�L�U�D�����V�m�R���W�R�G�R�V���H�[�H�P�S�O�R�V���G�H���V�y�O�L�G�R�V���J�H�R�P�p-

�W�U�L�F�R�V�����$�O�J�X�Q�V���V�y�O�L�G�R�V���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R�V���F�R�P�X�Q�V���H���V�L�P�S�O�H�V���L�Q�F�O�X�H�P���R���F�X�E�R�����R���S�U�L�V�P�D�����D���H�V�I�H�U�D�����R��

�F�L�O�L�Q�G�U�R���� �R���F�R�Q�H���H���D���S�L�U�k�P�L�G�H���� �8�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���F�R�P���W�R�G�D�V���D�V���I�D�F�H�V���S�O�D�Q�D�V���F�K�D�P�D���V�H��

poliedro�����2���S�U�L�V�P�D���H���D���S�L�U�k�P�L�G�H���V�m�R���S�R�O�L�H�G�U�R�V�����P�D�V���D���H�V�I�H�U�D�����R���F�L�O�L�Q�G�U�R���H���R���F�R�Q�H���Q�m�R���V�m�R��

8.1 Prisma e cilindro de revolução

O prisma���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���F�R�P���G�X�D�V���E�D�V�H�V���S�R�O�L�J�R�Q�D�L�V���F�R�Q�J�U�X�H�Q�W�H�V���H���S�D�U�D�O�H�O�D�V��

O cilindro de revolução���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���T�X�H���V�H���R�E�W�p�P���D�R���J�L�U�D�U���X�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���H�P��

�W�R�U�Q�R���G�H���X�P���G�R�V���V�H�X�V���O�D�G�R�V���D�W�p���G�D�U���X�P�D���Y�R�O�W�D���F�R�P�S�O�H�W�D�����2���F�L�O�L�Q�G�U�R���W�H�P���G�X�D�V���E�D�V�H�V���F�L�U�F�X�O�D�U�H�V��

�F�R�Q�J�U�X�H�Q�W�H�V���H���S�D�U�D�O�H�O�D�V��

Cubo Prisma rectangular Prisma triangular Cilindro

8.2 Pirâmide e cone

�$��pirâmide���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���F�R�P���X�P�D���E�D�V�H���S�R�O�L�J�R�Q�D�O���H���I�D�F�H�V���O�D�W�H�U�D�L�V���W�U�L�D�Q�J�X�O�D�U�H�V��

O cone���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���T�X�H���V�H���R�E�W�p�P���D�R���J�L�U�D�U���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���H�P���W�R�U�Q�R���G�H��

�X�P���G�R�V���V�H�X�V���F�D�W�H�W�R�V���D�W�p���G�D�U���X�P�D���Y�R�O�W�D���F�R�P�S�O�H�W�D�����2���F�R�Q�H���p���I�R�U�P�D�G�R���S�R�U���X�P�D���E�D�V�H���F�L�U�F�X�O�D�U���H��

�X�P���~�Q�L�F�R���Y�p�U�W�L�F�H��
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8.4 Nomes das partes de sólidos geométricos

Base: faces paralelas (as faces superiores e inferiores) 

Face lateral ou geratriz: �I�D�F�H�V���H�Q�W�U�H���D�V���E�D�V�H�V��

Altura: �G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�Q�W�U�H���D�V���E�D�V�H�V����

Arestas laterais: �H�[�W�U�H�P�L�G�D�G�H�V���G�D�V���I�D�F�H�V���O�D�W�H�U�D�L�V��

8.3 Esfera

�$ esfera���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���T�X�H���V�H���R�E�W�p�P���D�R���J�L�U�D�U���X�P���V�H�P�L���F�t�U�F�X�O�R���H�P��

�W�R�U�Q�R���G�R���V�H�X���G�L�k�P�H�W�U�R���D�W�p���G�D�U���X�P�D���Y�R�O�W�D���F�R�P�S�O�H�W�D�����$���H�V�I�H�U�D���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R-

�P�p�W�U�L�F�R���F�R�P�S�O�H�W�D�P�H�Q�W�H���U�H�G�R�Q�G�R���F�R�P�R���X�P�D���E�R�O�D�����F�X�M�R�V���S�R�Q�W�R�V���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H��

�W�r�P���W�R�G�R�V���D���P�H�V�P�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H�P���U�H�O�D�o�m�R���D�R���V�H�X���F�H�Q�W�U�R�����$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�R���F�H�Q�W�U�R��

�D���T�X�D�O�T�X�H�U���S�R�Q�W�R���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�D���H�V�I�H�U�D���F�K�D�P�D���V�H��raio��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�V�F�U�H�Y�D���R���Q�R�P�H���G�R���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D���F�D�G�D���R�E�M�H�F�W�R��
(1) ������ (3)

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������
(4) ������ ������

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

Pirâmide

quadrangular
Pirâmide rectangular

Pirâmide

triangular
Cone
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���������3�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R���G�H��sólido geométrico

�$�V���D�U�H�V�W�D�V���G�H���X�P���F�X�E�R���V�m�R���U�H�F�R�U�W�D�G�D�V���H���R���F�X�E�R���p���F�R�O�R�F�D�G�R���Q�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���S�O�D�Q�D��

�$���H�V�W�D���¿�J�X�U�D���S�O�D�Q�D���F�K�D�P�D���V�H���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R��

�$���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���p���X�P�D���I�R�U�P�D���S�O�D�Q�D���T�X�H���S�R�G�H��

�V�H�U���G�R�E�U�D�G�D���G�H���P�R�G�R���D���R�E�W�H�U���R���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R�����&�D�G�D���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L-

�F�R���W�H�P���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�}�H�V����

�$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���R�V���V�y�O�L�G�R�V���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R�V���H���D�V���V�X�D�V���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�V���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�}�H�V��

�)�L�J�X�U�D �3�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�V�F�R�O�K�D���D���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R���F�R�U�U�H�F�W�D���S�D�U�D���F�D�G�D���¿�J�X�U�D�����$���j���/�����D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���D�E�D�L�[�R����

(1) ������ (3)



������

(4) ������ ������

������ ������

�$ �% C

�' �( F

�* �+ I

�- �. �/
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Capítulo VIII: Grandezas e medidas

1. O nosso dinheiro

�$���P�R�H�G�D���Q�D�F�L�R�Q�D�O���H�P���0�R�o�D�P�E�L�T�X�H���p���R Metical�����F�X�M�D���V�L�J�O�D���p�� MT. �$�F�W�X�D�O�P�H�Q�W�H�����H�[�L�V�W�H�P�����H�P��

�F�L�U�F�X�O�D�o�m�R���Q�R���S�D�t�V�����Q�R�W�D�V���Q�R���Y�D�O�R�U���G�H�������������0�7�������������0�7�������������0�7�������������0�7�����������0�7���H���������0�7��

�H���P�R�H�G�D�V���Q�R���Y�D�O�R�U���G�H���������0�7���������0�7���������0�7���������0�7���H���G�H���������F�H�Q�W�D�Y�R�V��

�$�� �Y�D�U�L�H�G�D�G�H�� �G�H�� �Q�R�W�D�V�� �H�� �G�H�� �P�R�H�G�D�V�� �H�P�� �F�L�U�F�X�O�D�o�m�R�� �W�H�P�� �H�P�� �Y�L�V�W�D�� �W�R�U�Q�D�U�� �P�D�L�V�� �i�J�H�L�V�� �H�� �G�L�Y�H�U-

�V�L�¿�F�D�G�R�V�� �R�V�� �S�D�J�D�P�H�Q�W�R�V�� �R�X�� �W�U�D�Q�V�D�F�o�}�H�V�� �D�� �V�H�U�H�P�� �H�I�H�F�W�X�D�G�R�V���� �F�R�P�R�� �H�[�S�U�H�V�V�m�R�� �Q�R�U�P�D�O�� �G�D�V��

�G�L�Q�k�P�L�F�D�V���G�D���H�F�R�Q�R�P�L�D���R�Q�G�H���D���P�R�H�G�D���Q�D�F�L�R�Q�D�O�����R��Metical�����G�H�V�H�P�S�H�Q�K�D���X�P���S�D�S�H�O���F�U�X�F�L�D�O����

2. Medidas de comprimento

2.1 Unidades de comprimento

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

�$�V�V�L�Q�D�O�H���F�R�P���;���D���X�Q�L�G�D�G�H���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���T�X�H���V�H���S�R�G�H���X�V�D�U���S�D�U�D���P�H�G�L�U��

(1) �$�V���G�L�P�H�Q�V�}�H�V���G�D���F�D�V�D�Tkm �Tm �T�Fm
������ �$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�H���F�D�V�D���S�D�U�D���D���H�V�F�R�O�D�Tkm �Tm �T�Fm
(3) �$�V���G�L�P�H�Q�V�}�H�V���G�D���E�R�U�U�D�F�K�D�Tkm �Tm �T�Fm

O metro (m���� �p �D���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����$�V���X�Q�L�G�D�G�H�V����quiló-

metro (km), hectómetro (hm) e decâmetro (dam�����V�m�R���X�V�D�G�D�V���S�D�U�D���H�[�S�U�H�V�V�D�U���D�V���G�L�V�W�k�Q�F�L�D�V��

�P�D�L�R�U�H�V����



������

�2���P�H�W�U�R�����R���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R���H���R���T�X�L�O�y�P�H�W�U�R���V�m�R���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���P�D�L�V���X�V�D�G�D�V���Q�D���Y�L�G�D��

�T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D�����$�� �S�D�O�D�Y�U�D�� �³�T�X�L�O�R�´�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�� ���������� �Y�H�]�H�V���� �³�K�H�F�W�R�´�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�� �������� �Y�H�]�H�V���� �H�� �³�G�H�F�D�´��

�V�L�J�Q�L�¿�F�D���������Y�H�]�H�V�����3�R�U�W�D�Q�W�R������km��� ����������m; 1hm��� ��������m e 1dam��� ������m��

�$���S�D�O�D�Y�U�D���³�G�H�F�L�´���V�L�J�Q�L�¿�F�D��
�

��
�����³�F�H�Q�W�L�´���V�L�J�Q�L�¿�F�D��

�
���

�����H���³�P�L�O�t�´���V�L�J�Q�L�¿�F�D���
����

��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����
�

��
� �

�
���

� � � �
�

����
� ����� � � �� � � �� � �� � � � � � � � � ��� �� � ��

�$�V�V�L�P�����D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���S�R�G�H���V�H�U���U�H�V�X�P�L�G�D���Q�D���W�D�E�H�O�D���V�H�J�X�L�Q�W�H��

Múltiplos de metro
Unidade fun-

damental
Submúltiplos de metro

�T�X�L�O�y�P�H�W�U�R�K�H�F�W�y�P�H�W�U�R�G�H�F�k�P�H�W�U�Rmetro �G�H�F�t�P�H�W�U�R�F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�P�L�O�t�P�H�W�U�R
km hm dam m dm cm mm
1 ���� ������ 1000 ���������� ������������ ��������������
������ 1 ���� 100 �������� ���������� ������������
�������� ������ 1 10 ������ �������� ����������
���������� �������� ������ 1 ���� ������ ��������
������������ ���������� �������� 0,1 1 ���� ������
�������������� ������������ ���������� 0,01 ������ 1 ����
���������������� �������������� ������������ 0,001 �������� ������ 1

2.2 Medição de comprimento

�2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�H���X�P���R�E�M�H�F�W�R���p���P�H�G�L�G�R���X�V�D�Q�G�R���X�P�D���U�p�J�X�D�����2�V���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D���U�p�J�X�D���P�R�V�W�U�D�P���R��

�F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�����$�V���H�V�F�D�O�D�V���P�H�Q�R�U�H�V���H�Q�W�U�H���R�V���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V���P�R�V�W�U�D�P���R���P�L�O�t�P�H�W�U�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�V�F�U�H�Y�D���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�H���F�D�G�D���E�D�U�U�D����

(1)

������

�$�V���X�Q�L�G�D�G�H�V����decímetro (dm), centímetro (cm) e milímetro (mm) são usadas para as dis-

�W�k�Q�F�L�D�V���P�H�Q�R�U�H�V��
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2.3 Conversão de unidades de comprimento

�$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���S�D�U�D���D���H�V�F�R�O�D���p���G�H�������������T�X�L�O�y�P�H�W�U�R�V����km�����H���G�D���F�D�V�D���G�R���-�R�V�V�L�D�V��

�S�D�U�D���D���H�V�F�R�O�D���p���G�H�������������P�H�W�U�R�V����m�������4�X�D�O���G�D�V���F�D�V�D�V���¿�F�D���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�D���G�D���H�V�F�R�O�D�"

�3�D�U�D�� �F�R�P�S�D�U�D�U�� �D�V�� �G�X�D�V�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�V���� �p�� �Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�� �F�R�Q�Y�H�U�W�r���O�D�V�� �j�� �P�H�V�P�D�� �X�Q�L�G�D�G�H���� �P�H�W�U�R�V�� �R�X��

�T�X�L�O�y�P�H�W�U�R�V��

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D

�&�R�Q�Y�H�U�W�H�U����������km���S�D�U�D���P�H�W�U�R�V��

���ž���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�H���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��
Representação em km km hm dam m Representação em m 

��������km

���ž���3�D�V�V�R

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �Y�D�O�R�U�� �Q�D�� �W�D�E�H�O�D�� �G�H�� �P�R�G�R�� �T�X�H�� �R�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�� �G�D�V�� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �G�R�� �Q�~�P�H�U�R�� �H�V�W�H�M�D�� �Q�D��

�F�R�O�X�Q�D���G�D���X�Q�L�G�D�G�H���G�D�G�D��

Representação em km km hm dam m Representação em m 
��������km ���� �� ��

���ž���3�D�V�V�R

�/�r���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���F�R�P���D���X�Q�L�G�D�G�H���D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U�����&�R�O�R�F�D���V�H���R�V���]�H�U�R�V�����F�R�Q�I�R�U�P�H���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R��

Representação em km km hm dam m Representação em m 
��������km �� �� �� 0 ������m

�$�V�V�L�P����� � � ���� � � �� �����L�V�W�R���p�����D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���S�D�U�D���D���H�V�F�R�O�D���p���G�H��������m��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������� ���m m� � �����H�Q�W�m�R���D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���H�V�W�i���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�D���G�D���H�V�F�R�O�D��

(3)

(4)

������

���ž���0�p�W�R�G�R�����3�R�U���F�i�O�F�X�O�R

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��km para m�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���H�P��km���S�R�U����������m �S�R�U�T�X�H�����N�P�à� �Ø��������m, 



������

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���p���R��metro�����2���P�L�O�t�P�H�W�U�R�����R���F�H�Q-

�W�t�P�H�W�U�R�����R���P�H�W�U�R���H���R���T�X�L�O�y�P�H�W�U�R���V�m�R���D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���P�D�L�V��

�F�R�P�X�Q�V���Q�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D��

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���S�D�U�D���D���R�X�W�U�D�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R�X���G�L�Y�L�G�H���V�H���R��

�Q�~�P�H�U�R���S�R�U�������������������R�X���������������F�R�Q�I�R�U�P�H���R���T�X�H���V�H���P�R�V�W�U�D�U���P�D�L�V���D�S�U�R�S�U�L�D-

�G�R���S�D�U�D���F�D�G�D���F�D�V�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R���G�H���I�R�U�P�D���D���R�E�W�H�U���L�J�X�D�O�G�D�G�H�V���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V��

(1) �� ��� �� ���� ������ � � �� ������ �� (3) ���� �� �� ����

(4) �� � � �� ���� ������ � � �� ������ ��� ������ � �� ������� ��� 

������ ���� � � �� ���� ������ �� �� ������� ��� ������ �� �� ��� ����

3. Medidas de massa

3.1 Unidades de massa

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

     

assim � � � ���� ���� � �� � �����(�Q�W�m�R�����D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���S�D�U�D���D���H�V�F�R�O�D���p���G�H��������m��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������� ���m m� � �����R�X���V�H�M�D�����D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���H�V�W�i���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�D���G�D���H�V�F�R�O�D��

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U������

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��km para hm: � � � � �� �� � �� � ��� �� ��� �� � � ��

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��hm para dam: � � � � �� ��� ��� ��� ���� �� � � ��

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��dam para m: �� �� �� ������ � �� �� � � ��

�(�Q�W�m�R�����D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���S�D�U�D���D���H�V�F�R�O�D���p���G�H��������m�����3�R�U�W�D�Q�W�R������� ���m m� � , ou 

�V�H�M�D�����D���F�D�V�D���G�D���$�P�L�Q�D���H�V�W�i���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�D���G�D���H�V�F�R�O�D����
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�0�D�U�T�X�H�����F�R�P���;�����D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���S�H�V�R���T�X�H���S�R�G�H�P���V�H�U���X�V�D�G�D�V���S�D�U�D���P�H�G�L�U��
(1) �8�P���V�D�F�R���G�H���Y�H�J�H�W�D�L�V �Tt �Tkg �Tg �Tmg
������ Um clipe �Tt �Tkg �Tg �Tmg
(3) �8�P���F�D�P�L�m�R���T�X�H���W�U�D�Q�V�S�R�U�W�D���P�D�W�H�U�L�D�O���G�H���F�R�Q�V�W�U�X�o�m�R�Tt �Tkg �Tg �Tmg
(4) �8�P���S�U�R�G�X�W�R���T�X�t�P�L�F�R���Q�X�P���F�R�P�S�U�L�P�L�G�R�Tt �Tkg �Tg �Tmg

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�H���P�D�V�V�D���p���R��quilograma (kg�������$�V���X�Q�L�G�D�G�H�V����hectograma (hg), de-

cagrama (dag), grama (g), decigrama (dg), centigrama (cg) e miligrama (mg) são usadas 

�S�D�U�D���P�H�G�L�U���D���P�D�V�V�D��

�2���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�����J�U�D�P�D���H���P�L�O�L�J�U�D�P�D���V�m�R���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���P�D�V�V�D���P�D�L�V���X�V�D�G�D�V���Q�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D��

Tal como acontece com as unidades de comprimento, a relação entre as unidades de massa 

�S�R�G�H���V�H�U���U�H�V�X�P�L�G�D���Q�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���W�D�E�H�O�D��

Múltiplos de grama
Unidade

fundamental
Submúltiplos de grama

�T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�K�H�F�W�R�J�U�D�P�D�G�H�F�D�J�U�D�P�Dgrama �G�H�F�L�J�U�D�P�D�F�H�Q�W�L�J�U�D�P�D�P�L�O�L�J�U�D�P�D
kg hg dag g dg cg mg
1 ���� ������ 1000 ���������� ������������ ��������������
������ 1 ���� 100 �������� ���������� ������������
�������� ������ 1 10 ������ �������� ����������
���������� �������� ������ 1 ���� ������ ��������
������������ ���������� �������� 0,1 1 ���� ������
�������������� ������������ ���������� 0,01 ������ 1 ����
���������������� �������������� ������������ 0,001 �������� ������ 1

O grama���p���X�V�D�G�R���F�R�P�R���D���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���P�D�V�V�D�����3�R�U�p�P�����Q�R�X�W�U�R�V���V�L�V-

temas de medidas de massa, considera-se o quilograma (kg�����F�R�P�R���D���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O����

�3�D�U�D���R�E�M�H�F�W�R�V���F�R�P���J�U�D�Q�G�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���P�D�V�V�D�����X�V�D���V�H���D��tonelada (t) pois 1t � ����������kg��

3.2 Conversão de unidades de massa

�2�� �-�D�Q�X�i�U�L�R�� �F�R�P�S�U�R�X�� ������ �P�D�o�m�V���� �&�D�G�D�� �P�D�o�m�� �S�H�V�D�� ������g���� �4�X�D�Q�W�R�V�� �T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�V�� �G�H�� �P�D�o�m�V�� �R��

�-�D�Q�X�i�U�L�R���F�R�P�S�U�R�X�"

�2���S�H�V�R���G�D�V���������P�D�o�D�V���p���� ��� ����� �g g�����e���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U����������g para kg��

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D

���ž���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��
�5�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���H�P���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�Vkg hg dag g Representação em g 

��������g

���ž���3�D�V�V�R

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R���G�H�� �P�R�G�R���T�X�H�� �R�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V�� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �H�V�W�H�M�D���Q�D�� �F�R�O�X�Q�D���G�D�� �X�Q�L�G�D�G�H��

�G�D�G�D��
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���ž���3�D�V�V�R

�/�r���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���F�R�P���D���X�Q�L�G�D�G�H���D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U�����&�R�O�R�F�D���V�H���D���Y�t�U�J�X�O�D���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O�����F�R�Q�I�R�U-

�P�H���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����H�P��kg.

�5�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���H�P���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�Vkg hg dag g Representação em g 
��������kg 3, �� 1 �� ��������g

�$�V�V�L�P������������g = ����������kg�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���-�D�Q�X�i�U�L�R���F�R�P�S�U�R�X����������kg���G�H���P�D�o�m�V����

���ž���0�p�W�R�G�R�����3�R�U���F�i�O�F�X�O�R

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��g para kg�����G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���H�P��g �S�R�U���������������(�Q�W�m�R�������� ���� � � �� � �� � � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���-�D�Q�X�i�U�L�R���F�R�P�S�U�R�X����������kg���G�H���P�D�o�m�V��

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U��������

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��g para dag: ���� ���� �� ���� ��� ���� �� � �

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��dag para hg: ��� ��� �� �� ���� �� ��� �� � � �

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��hg para kg: �� � � � � �� � � �� � ��� �� ��� �� � �

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���-�D�Q�X�i�U�L�R���F�R�P�S�U�R�X����������kg���G�H���P�D�o�m�V��

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�H���P�D�V�V�D���p���R���J�U�D�P�D�����2���P�L�O�L�J�U�D�P�D�����J�U�D�P�D�����T�X�L�O�R-

�J�U�D�P�D���H���W�R�Q�H�O�D�G�D���V�m�R���D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���P�D�V�V�D���P�D�L�V���F�R�P�X�Q�V���Q�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L-

�G�L�D�Q�D����

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���S�D�U�D���R�X�W�U�D�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R�X���G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�~-

�P�H�U�R���S�R�U�������������������R�X���������������F�R�Q�I�R�U�P�H���R���T�X�H���V�H���P�R�V�W�U�D�U���P�D�L�V���D�S�U�R�S�U�L�D�G�R��

�S�D�U�D���F�D�G�D���F�D�V�R�����$�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�D�L�R�U�����R���Q�~�P�H�U�R���p���G�L�Y�L-

�G�L�G�R�����H���D�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�H�Q�R�U�����R���Q�~�P�H�U�R���p���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R���G�H���I�R�U�P�D���D���R�E�W�H�U���L�J�X�D�O�G�D�G�H�V���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V��

(1) �� ��� �� ����  ������ � ���� ������ �� (3) ��� �� ������ �� 

(4) �� � � �� ���� ������ � � � �� ������ ��� ������ � �� ������� ��� 

������ ����� � � �� ���� ������ �� ��� ������ ��� ������ �� � � �� ����

�������� ���� � � �� ���� (11) �� �� ����� � �� �������� ���� � � �� �����

�5�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���H�P���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�Vkg hg dag g Representação em g 
3 �� 1 �� ��������g



������

�������3�H�U�t�P�H�W�U�R���G�H���¿�J�X�U�D�V���S�O�D�Q�D�V

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

�$���V�R�P�D���G�R�V���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�V���G�R�V���O�D�G�R�V���G�H���F�D�G�D���X�P�D���G�D�V���¿�J�X�U�D�V���S�O�D�Q�D�V���F�K�D�P�D���V�H��perímetro.

4.1 Perímetro do triângulo

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��

4.3 Perímetro do rectângulo

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��

�2�V���O�D�G�R�V���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�@���P�H�G�H�P����cm������cm e 4cm����

�(�Q�W�m�R�����R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�@���p���G�D�G�R���S�R�U

� � � � � � � � �� � � �� � � � � ���� �3�R�U�W�D�Q�W�R���� �R�� �S�H�U�t�P�H�W�U�R��

do �U�$�%�&���p���G�H�������F�P��

�2�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �G�R�� �U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�� �>�$�%�&�'�@�� �P�H�G�H�� ��cm�� �H�� �D�� �O�D�U�J�X�U�D��

4cm�����2�V���O�D�G�R�V���R�S�R�V�W�R�V���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���V�m�R���L�J�X�D�L�V�����H�Q�W�m�R������ ��� ��  

e �� ��� 4 �����3�D�U�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�U���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�'�@����

�2���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���p���D���V�R�P�D���G�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R�V���O�D�G�R�V���G�H���X�P���W�U�L�k�Q-

�J�X�O�R�����L�V�W�R���p����� � � �� � � ��

4.2 Perímetro do quadrado

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��
�2�V���O�D�G�R�V���G�R���T�X�D�G�U�D�G�R���>�$�%�&�'�@���P�H�G�H�P����cm���F�D�G�D�����(�Q�W�m�R�����R���S�H�U�t�P�H�W�U�R��

�G�R���T�X�D�G�U�D�G�R���>�$�%�&�'�@���p���G�D�G�R���S�R�U

� � � � � � � � � � � � �� � � � � � �� � � � � � �� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�R���T�X�D�G�U�D�G�R���>�$�%�&�'�@���p���G�H������cm��

�2���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�R���T�X�D�G�U�D�G�R���p���D���V�R�P�D���G�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R�V���O�D�G�R�V���G�H���X�P���T�X�D-

�G�U�D�G�R�����L�V�W�R���p����P �� �� �� ��� A � A � A � A ou P �� ��4 �A��

�G�H�Y�H���V�H���F�R�Q�V�L�G�H�U�D�U��
� � � � � � � � � � � � � � � � � � �� � � � � � � � � � �� � � � � � � � � � � � �

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�'�@���p���G�H������cm



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�D�O�F�X�O�H���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���¿�J�X�U�D�V��
(1) ������ (3)

�������È�U�H�D���G�H���¿�J�X�U�D�V���S�O�D�Q�D�V

5.1 Área do quadrado e do rectângulo

�2�� �V�H�J�X�L�Q�W�H���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���H�� �R�� �T�X�D�G�U�D�G�R���I�R�U�D�P�� �F�R�Q�V�W�U�X�t�G�R�V�� �X�V�D�Q�G�R���¿�R�V�� �F�R�P�� ����cm de compri-

�P�H�Q�W�R��

�$�Q�D�O�L�V�D�Q�G�R���D�V���G�L�P�H�Q�V�}�H�V���G�R�V���G�R�L�V���T�X�D�G�U�L�O�i�W�H�U�R�V�����F�R�Q�F�O�X�L���V�H���T�X�H���D�P�E�R�V���W�r�P���R���P�H�V�P�R���S�H�U�t-

metro: � � � � � � �� � �� � �� � � � �  e � � � � �� � �� � �� �����$�O�p�P���G�L�V�V�R�����L�Q�W�H�U�H�V�V�D���V�D�E�H�U���T�X�D�O��

�G�H�O�H�V���R�F�X�S�D���P�D�L�R�U���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���Q�R���S�O�D�Q�R��

�&�D�G�D���¿�J�X�U�D���p���G�L�Y�L�G�L�G�D���H�P���S�H�T�X�H�Q�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V���F�X�M�D���G�L�P�H�Q�V�m�R���p���G�H����cm por 1cm��

�(�Q�W�m�R�����D���¿�J�X�U�D���$���F�R�Q�W�p�P�������S�H�T�X�H�Q�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V���H���D���¿�J�X�U�D���%���F�R�Q�W�p�P�������S�H�T�X�H�Q�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���¿�J�X�U�D���%���p���P�D�L�R�U���T�X�H���D���¿�J�X�U�D���$��

�$���P�H�G�L�G�D���G�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���R�F�X�S�D�G�D���S�H�O�D���¿�J�X�U�D���F�K�D�P�D���V�H��área�����2���S�H�T�X�H�Q�R���T�X�D-

�G�U�D�G�R���F�X�M�D���G�L�P�H�Q�V�m�R���p����cm por 1cm���F�K�D�P�D���V�H���T�X�D�G�U�D�G�R���X�Q�L�W�i�U�L�R�����$���i�U�H�D���G�R���T�X�D�G�U�D�G�R���X�Q�L�W�i-

�U�L�R���p���G�H����cm�������(�Q�W�m�R�����D���i�U�H�D���G�D���¿�J�X�U�D���$���p���G�H����cm�������H���D���i�U�H�D���G�D���¿�J�X�U�D���%���p���G�H����cm����

�$���¿�J�X�U�D���$���p���I�R�U�P�D�G�D���S�R�U�������F�R�O�X�Q�D�V���H�������O�L�Q�K�D�V���G�H���S�H�T�X�H�Q�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V�����$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���D���¿�J�X�U�D��

�2�� �S�H�U�t�P�H�W�U�R�� �G�R�� �U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�� �p�� �D�� �V�R�P�D�� �G�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �G�R�V�� �O�D�G�R�V�� �G�H�� �X�P��

�U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����L�V�W�R���p��� � � � � � � ��� �� �� �� �� �� ������ � � � ��



������

�$�����R�E�V�H�U�Y�D���V�H���T�X�H�������p���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H�������D���O�D�U�J�X�U�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����(�Q�W�m�R�����D���V�X�D���i�U�H�D���S�R�G�H���V�H�U��

�H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D����

�$���¿�J�X�U�D���%���p���X�P���T�X�D�G�U�D�G�R���T�X�H���p���X�P���F�D�V�R���H�V�S�H�F�L�D�O���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����R�Q�G�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D��

�O�D�U�J�X�U�D���W�r�P���D���P�H�V�P�D���P�H�G�L�G�D�������3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���i�U�H�D���G�H���X�P���T�X�D�G�U�D�G�R���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���P�X�O�W�L-

�S�O�L�F�D�Q�G�R���R���O�D�G�R���S�H�O�R���P�H�V�P�R���O�D�G�R��

5.2 Área do paralelogramo

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��

�$�� �P�H�G�L�G�D�� �G�D�� �T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�� �G�H�� �X�P�D�� �V�X�S�H�U�I�t�F�L�H�� �R�F�X�S�D�G�D����

�S�H�O�D���¿�J�X�U�D���F�K�D�P�D���V�H��área����

Área do rectângulo = Comprimento × Largura
A �� ��� �
�2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D���G�H�Y�H�P���W�H�U���D���P�H�V�P�D���X�Q�L�G�D�G�H��

Área do quadrado = lado × lado

A A�� �� ��� A � A �A���� 2

���� �� �� �� ���������� �� �� ���� ��������
�� ��� � �

�$�� �S�D�U�W�L�U���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���� �S�R�G�H���V�H���R�E�W�H�U���X�P��

�U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R��

�$���S�D�U�W�L�U���G�D���D�O�W�X�U�D���T�X�H���S�D�V�V�D���G�R���S�R�Q�W�R���$�����F�R�U�W�D-

���V�H���R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���H���R�E�W�p�P���V�H���G�X�D�V���¿�J�X�U�D�V����

�X�P�D���G�H�O�D�V���V�H�Q�G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�(�@����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�D�O�F�X�O�H���D���i�U�H�D���G�D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���¿�J�X�U�D�V��
(1) ������ (3)

�'�H�V�O�R�F�D���V�H���R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�(�@���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D���G�R��

�O�D�G�R���>�&�'�@���S�D�U�D���R�E�W�H�U���X�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���>�$�(�)�'�@����

�F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H���H���D�O�W�X�U�D���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R��

�$�V�V�L�P���� �G�L�]���V�H���T�X�H���D���i�U�H�D���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���p��

�L�J�X�D�O���j���i�U�H�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H��

�H�� �D�O�W�X�U�D���� �2�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �H�� �D�� �O�D�U�J�X�U�D�� �G�H�� �X�P��

�U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���S�R�G�H�P���V�H�U���F�K�D�P�D�G�R�V��base e altu-

ra�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��



������

�(�[�H�P�S�O�R��

�&�D�O�F�X�O�H���D���i�U�H�D���G�H���X�P���M�D�U�G�L�P���F�R�P���D���I�R�U�P�D���G�H���X�P���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���F�X�M�D���E�D�V�H���H���D���D�O�W�X�U�D���P�H�G�H�P��

��������m���H��������m�����U�H�V�S�H�F�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H��
� � �
� � �

� �

� �
� �

�

�� � � �

��� � �

� �

�

�$���i�U�H�D���G�R���M�D�U�G�L�P���p���G�H������������m����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�Q�F�R�Q�W�U�H���D���i�U�H�D���G�R�V���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V��
(1) ������ (3)

5.3 Área do triângulo

�2�E�V�H�U�Y�H���R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���>�$�%�&�'�@��

�$�� �G�L�D�J�R�Q�D�O�� �>�$�&�@�� �G�L�Y�L�G�H�� �R�� �S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�� �H�P�� �G�R�L�V�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V�� �J�H�R-

�P�H�W�U�L�F�D�P�H�Q�W�H���L�J�X�D�L�V�����(�Q�W�m�R�����D���i�U�H�D���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�@���p���P�H�W�D�G�H���G�D��

�i�U�H�D���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R��

�>�%�&�@���p���D���E�D�V�H���G�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�$�%�&�@���H���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���>�$�%�&�'�@��
�>�$�(�@�� �p�� �D�� �D�O�W�X�U�D�� �G�R�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�� �>�$�%�&�@�� �H�� �G�R�� �S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�� �>�$�%�&�'�@���� �3�R�U�W�D�Q�W�R���� �D�� �i�U�H�D�� �G�H�� �X�P��

�W�U�L�k�Q�J�X�O�R���p���D���P�H�W�D�G�H���G�D���i�U�H�D���G�H���X�P���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�����F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H���H���D���P�H�V�P�D���D�O�W�X�U�D��

���� �� ��� ���� ���� �� �� ��� � ���� �
�
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�(�[�H�P�S�O�R��

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���i�U�H�D���G�H���X�P�D���I�R�O�K�D���G�H���F�D�U�W�R�O�L�Q�D���W�U�L�D�Q�J�X�O�D�U���F�X�M�D���E�D�V�H���P�H�G�H������cm���H���D�O�W�X�U�D������cm��
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�$���i�U�H�D���G�D���I�R�O�K�D���G�H���F�D�U�W�R�O�L�Q�D���p���G�H��������cm����
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5.4 Área do losango

�2�E�V�H�U�Y�H��

�$���¿�J�X�U�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���X�P���O�R�V�D�Q�J�R���>�3�5�@���p���D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�D�L�R�U����D) e 

�>�4�6�@���p���D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U����d����

�$���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U���G�L�Y�L�G�H���R���O�R�V�D�Q�J�R���H�P���G�R�L�V���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V���J�H�R�P�H�W�U�L-

�F�D�P�H�Q�W�H���L�J�X�D�L�V�����$�R���F�R�U�W�D�U���R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�3�6�4�@���H���F�R�O�R�F�i���O�R���j���G�L�U�H�L�W�D��

�G�R���R�X�W�U�R���W�U�L�k�Q�J�X�O�R���>�6�4�5�@�����R�E�W�p�P���V�H���X�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���G�H���i�U�H�D���L�J�X�D�O��

�j���G�R���O�R�V�D�Q�J�R��

�1�R�W�D���V�H�����D�L�Q�G�D�����T�X�H���X�P���G�R�V���O�D�G�R�V���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���W�H�P���D���P�H�V�P�D���P�H�G�L�G�D���T�X�H���D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U��

�G�R���O�R�V�D�Q�J�R���H���R���R�X�W�U�R���O�D�G�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���P�H�G�H���D���P�H�W�D�G�H���G�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�D�L�R�U���G�R���O�R�V�D�Q�J�R�����2�X��

�V�H�M�D�����D���i�U�H�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���p���L�J�X�D�O���D�R���S�U�R�G�X�W�R���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U���S�H�O�D���P�H�W�D�G�H���G�D��

�G�L�D�J�R�Q�D�O���P�D�L�R�U��

� �
� � �

� � �
�

� � � �

�$�V�V�L�P�����D���i�U�H�D���G�H���O�R�V�D�Q�J�R���p���L�J�X�D�O���j���P�H�W�D�G�H���G�R���S�U�R�G�X�W�R���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�D�L�R�U���S�H�O�D��

�G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�Q�F�R�Q�W�U�H���D���i�U�H�D���G�R�V���W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V��
(1) ������ (3)

���� �� ��� ������ �
�
�

�u� u � u�u�������� �� ���� ���������� �� ��

�
� �

��
��
2

, sendo D �D���P�H�G�L�G�D���G�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�D�L�R�U���H

d �D���P�H�G�L�G�D���G�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U����
�2���O�R�V�D�Q�J�R���p���X�P���F�D�V�R���H�V�S�H�F�L�D�O���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R�����H�Q�W�m�R����

�D���i�U�H�D���G�H���X�P���O�R�V�D�Q�J�R���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�R���S�U�R�G�X�W�R��

�G�D���E�D�V�H���H���G�D���D�O�W�X�U�D��



������

�(�[�H�P�S�O�R��

�$���P�D�F�K�D�P�E�D���G�D���V�H�Q�K�R�U�D���-�R�D�Q�D�����H�[�W�H�Q�V�L�R�Q�L�V�W�D���U�H�I�R�U�P�D�G�D�����D�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���X�P���O�R�V�D�Q-

�J�R�����H���H�O�D���W�H�P���G�H���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�D�L�R�U��������m���H���G�L�D�J�R�Q�D�O���P�H�Q�R�U������m����

�4�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V���W�H�P���D���P�D�F�K�D�P�E�D���D�F�L�P�D���G�H�V�F�U�L�W�D�"

�
� �

�
� �

� �

�
�

�
�

�

�
��� ��

�

���� �
   �$���P�D�F�K�D�P�E�D���W�H�P����������m����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�Q�F�R�Q�W�U�H���D���i�U�H�D���G�R�V���O�R�V�D�Q�J�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V��
(1) ������ (3)

5.5 Área do trapézio

�2�E�V�H�U�Y�H��

�$���i�U�H�D���G�R���U�3�4�5���p���G�D�G�D���S�H�O�D���I�y�U�P�X�O�D��
� ��u

��
�����R�Q�G�H���%

�p���E�D�V�H���H��h���p���D���D�O�W�X�U�D���G�R���U�3�4�5����

�$���i�U�H�D���G�R���U�3�5�6���p���G�D�G�D���S�H�O�D���I�y�U�P�X�O�D��� ��u
��

, onde b 

�p���D���E�D�V�H���H��h���p���D���D�O�W�X�U�D���G�R���U�3�5�6����

�>�3�6�@�� �H�� �>�4�5�@�� �V�m�R�� �S�D�U�D�O�H�O�D�V���� �S�R�U�W�D�Q�W�R���� �D�� �D�O�W�X�U�D�� �G�R�V��

�U�3�4�5���H���U�3�5�6���V�m�R���L�J�X�D�L�V����

�È�U�H�D���G�R���W�U�D�S�p�]�L�R��� �È�U�H�D���G�R���U�3�4�5�������È�U�H�D���G�R���U�3�5�6

�
� � � � � � � � � �

��
��

�
�

�

�
� �

��

�
�

�

�
� �

� � �
�

�� �
�

� � � �� � � �

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���i�U�H�D���G�R���W�U�D�S�p�]�L�R���p���L�J�X�D�O���j���P�H�W�D�G�H���G�R���S�U�R�G�X�W�R���G�D���V�R�P�D���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�D�V���E�D�V�H�V���S�H�O�D��

�P�H�G�L�G�D���G�D���D�O�W�X�U�D����

�$���¿�J�X�U�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���X�P���W�U�D�S�p�]�L�R�����>�3�6�@���p���D���E�D�V�H���P�H�Q�R�U��

(b������ �>�4�5�@�� �p�� �D�� �E�D�V�H�� �P�D�L�R�U�� ��B���� �H�� �>�3�7�@�� �p�� �D�� �D�O�W�X�U�D�� �G�R��

�W�U�D�S�p�]�L�R����h����

�$�R���W�U�D�o�D�U���X�P�D���G�L�D�J�R�Q�D�O���>�3�5�@�����R�E�W�p�P���V�H���G�R�L�V���W�U�L�k�Q�J�X-

los �U�3�4�5���H���U�3�5�6�����F�R�P�R���P�R�V�W�U�D���D���¿�J�X�U�D���D���V�H�J�X�L�U��



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�Q�F�R�Q�W�U�H���D���i�U�H�D���G�R�V���W�U�D�S�p�]�L�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V��
(1) ������

(3) (4)

���� �� ��� �� �� �� � �
�
�

�� �� �� ������ ���� �
������ ���� 
 � �� 	� �

�
� �

���
���� ��

��
2

, onde B indica a medida da base

maior, b indica a medida da base menor e h indica a 

�P�H�G�L�G�D���G�D���D�O�W�X�U�D���G�R���W�U�D�S�p�]�L�R��

�(�[�H�P�S�O�R��

�$���V�H�Q�K�R�U�D���/�X�t�V�D�����S�U�R�I�H�V�V�R�U�D���G�H���P�~�V�L�F�D�����p���G�R�Q�D���G�H���X�P���W�H�U�U�H�Q�R���H�P���I�R�U�P�D���G�H���W�U�D�S�p�]�L�R�����2���W�H�U�U�H-

no �S�R�V�V�X�L���E�D�V�H�V���G�H���������H���������P�H�W�U�R�V���H���D�O�W�X�U�D���G�H���������P�H�W�U�R�V�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���i�U�H�D���G�R���W�H�U�U�H�Q�R��
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�$���i�U�H�D���G�R���W�H�U�U�H�Q�R���G�D���S�U�R�I�H�V�V�R�U�D���/�X�t�V�D���p���G�H������������m����
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5.6 Área do círculo

�2�E�V�H�U�Y�H��

�$���¿�J�X�U�D���D�F�L�P�D�����U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�H���X�P�D���M�D�Q�W�H���G�H���E�L�F�L�F�O�H�W�D���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�R���S�H�U�t�P�H-

�W�U�R���G�H���X�P�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�����$�R���G�L�Y�L�G�L�U���D���M�D�Q�W�H���H�P���S�H�T�X�H�Q�D�V���S�D�U�W�H�V���H���U�H�R�U�J�D�Q�L�]�i���O�D�V�����R�E�W�p�P���V�H��

�X�P���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���F�X�M�D���E�D�V�H���p���L�J�X�D�O���j���P�H�W�D�G�H���G�D���P�H�G�L�G�D���G�R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D�����Œr) 

�H���D���V�X�D���D�O�W�X�U�D���p���L�J�X�D�O���j���P�H�G�L�G�D���G�R���U�D�L�R���G�R���F�t�U�F�X�O�R����r�������V�H�Q�G�R���D���i�U�H�D���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R���H�T�X�L�Y�D-

�O�H�Q�W�H���j���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�H�O�L�P�L�W�D�G�D���S�H�O�D���M�D�Q�W�H�����F�t�U�F�X�O�R����

�È�U�H�D���G�R���F�t�U�F�X�O�R��� ���È�U�H�D���G�R���S�D�U�D�O�H�O�R�J�U�D�P�R

�

� � �

� �

� �

� �

�

���� ������

�

� �

�$�V�V�L�P�����S�R�G�H���V�H���F�R�Q�F�O�X�L�U���T�X�H���D���i�U�H�D���G�R���F�t�U�F�X�O�R���p���L�J�X�D�O���D�R���S�U�R�G�X�W�R���G�H���Œ�����������������S�H�O�R���T�X�D�G�U�D�G�R��

da medida do raio (r����

  

���� �� �� ����� �� �� ���� �����

�

�� ��

�� ��� � �

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�2�E�V�H�U�Y�H���H���G�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���i�U�H�D���G�H���F�D�G�D���¿�J�X�U�D���X�V�D�Q�G�R��� � � � �� ��
(1) ������

(3) (4)
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6. Unidades de área

6.1 Unidade fundamental

O metro quadrado (m�������p���D���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D���i�U�H�D��

O decímetro quadrado (dm��), o centímetro quadrado (cm��) e o milímetro quadrado 

(mm�������V�m�R���X�V�D�G�R�V���S�D�U�D���P�H�G�L�U���i�U�H�D�V���P�H�Q�R�U�H�V��

O quilómetro quadrado (km��), o hectómetro quadrado (hm2) e o decâmetro quadrado 

(dam�������V�m�R���X�V�D�G�R�V���S�D�U�D���P�H�G�L�U���i�U�H�D�V���P�D�L�R�U�H�V��

6.2 Relação entre as unidades de superfície ou área

�)�D�F�L�O�P�H�Q�W�H�����Y�r���V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���i�U�H�D���D�R���P�X�G�D�U���D���X�Q�L�G�D�G�H���G�R���O�D�G�R���G�R���T�X�D-

�G�U�D�G�R��

�2���T�X�D�G�U�R���T�X�H���V�H���V�H�J�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���i�U�H�D����

Múltiplos de metro quadrado
Unidade

fundamental
Submúltiplos de metro quadrado

km�� hm�� dam�� m2 dm�� cm�� mm��

1 ������ ���������� 1000000 ������������������ ���������������������� ��������������������������

�������� 1 ������ 10000 �������������� ������������������ ����������������������

������������ �������� 1 100 ���������� �������������� ������������������

���������������� ������������ �������� 1 ������ ���������� ��������������

�������������������� ���������������� ������������ 0,01 1 ������ ����������

������������������������ �������������������� ���������������� 0,0001 �������� 1 ������

���������������������������� ������������������������ �������������������� 0,000001 ������������ �������� 1

6.3 Conversão de unidades de área

�������4�X�D�Q�W�R�V���P�H�W�U�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V����m�������W�H�P���V�H���H�P��������km2�"

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D



������

���ž���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��

Representação em km�� km�� hm�� dam�� m�� Representação em m�� 
������km��

���ž���3�D�V�V�R

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���Q�D���W�D�E�H�O�D���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H�V�W�H�M�D���Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D��

�X�Q�L�G�D�G�H���G�D�G�D��

Representação em km�� km2 hm�� dam�� m�� Representação em m�� 
������km�� ���� 4

���ž���3�D�V�V�R

�/�r���V�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �F�R�P�� �D�� �X�Q�L�G�D�G�H�� �D�� �F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���� �&�R�O�R�F�D���V�H�� �R���V���� �]�H�U�R���V������ �F�R�Q�I�R�U�P�H�� �Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R����

�/�H�P�E�U�H���V�H���T�X�H���F�D�G�D���F�D�L�[�D���F�R�Q�W�p�P���G�R�L�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V��

Representação em km�� km�� hm�� dam�� m2 Representação em m�� 
������km�� ���� ���� ���� ���� ������������m��

�$�R�� �D�Q�D�O�L�V�D�U�� �D�� �W�D�E�H�O�D���� �Y�H�U�L�¿�F�D���V�H�� �T�X�H�� ������km���� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P�� �D�� ������������m������ �L�V�W�R�� �p����

� � ������� �� �� �� 

���ž���0�p�W�R�G�R�����3�R�U���F�i�O�F�X�O�R

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��km para m�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���H�P��km���S�R�U���������������(�Q�W�m�R�����S�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��

km����para m�������P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���H�P��km�����S�R�U������������������

�$�V�V�L�P����� � � � ���� ���� � � ������� ������� � � �� � ��� � � �� � �� � � � �

� � ������� �� �� �� 

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U����������

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��km����para hm��: � � � � ��� ��� � �� ��� �� ��� �� � �

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��hm����para dam��: �� �� ��� ����� � ��� ��� ���� �� � �
�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��dam�� para m��: ���� ���� ��� ������� � ���� � �� �� � �

�3�R�U�W�D�Q�W�R����� � ������� �� �� �� 

�������4�X�D�Q�W�R�V���G�H�F�k�P�H�W�U�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V����dam�������W�H�P���V�H���H�P������������dm���"��

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D



������

1o���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�H���F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��

Representação em dam�� km�� hm�� dam�� m�� dm�� cm�� Representação em dm��

����������dm��

��o���3�D�V�V�R��

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���Q�D���W�D�E�H�O�D���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H�V�W�H�M�D���Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D��

�X�Q�L�G�D�G�H���G�D�G�D�����&�H�U�W�L�¿�F�D�Q�G�R���V�H�����F�R�P���D�W�H�Q�o�m�R�����G�H���T�X�H���F�D�G�D���F�D�L�[�D���F�R�Q�W�p�P�������D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���S�D�U�D���D��

�W�D�E�H�O�D���G�H���F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�D���i�U�H�D��

Representação em dam�� km�� hm�� dam�� m�� dm2 cm�� Representação em dm��

���� ���� ����������dm��

���ž���3�D�V�V�R

�/�r���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���F�R�P���D���X�Q�L�G�D�G�H���D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U�����&�R�O�R�F�D���V�H���R���V�����]�H�U�R���V�����H���D���Y�t�U�J�X�O�D�����G�R���Q�~�P�H�U�R��

�G�H�F�L�P�D�O�������F�R�Q�I�R�U�P�H���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�����/�H�P�E�U�H���V�H���T�X�H���F�D�G�D���F�D�L�[�D���F�R�Q�W�p�P���G�R�L�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V��

Representação em dam�� km�� hm�� dam2 m�� dm�� cm�� Representação em dm��

����������������dam�� ���� ���� ���� ���� ����������dm��

�$�R�� �D�Q�D�O�L�V�D�U�� �D�� �W�D�E�H�O�D���� �Y�H�U�L�¿�F�D���V�H�� �T�X�H�� ����������dm���� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P�� �D�� ����������������dam������ �L�V�W�R�� �p����

�� �� � ������� �� ��� ���� ��

���ž���0�p�W�R�G�R�����3�R�U���F�i�O�F�X�O�R

�3�D�U�D�� �F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��dm�� para dam������ �G�L�Y�L�G�H���V�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �H�P��dm���� �S�R�U�� ���������������� �(�Q�W�m�R��

�� �� �� �� ��� ��� �� �� ����� � ������� � � �� � � ��� ��� ��� ���� � �� � � � �

�3�R�U�W�D�Q�W�R������ �� � ������� �� ��� ���� ��

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U��������

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��dm�� para m��: �� �� �� �� ��� � ����� � �� � ��� � �� �� � �

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��m�� para dam��: � ���� � ���� ��� � ������� � �� � �� ��� ���� �� � �
�3�R�U�W�D�Q�W�R������ �� � ������� �� ��� ���� ��

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D���i�U�H�D���p���R��metro quadrado (m2�������2���P�L�O�t�P�H�W�U�R��

�T�X�D�G�U�D�G�R�����R���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R���T�X�D�G�U�D�G�R�����R���P�H�W�U�R���T�X�D�G�U�D�G�R���H���R���T�X�L�O�y�P�H�W�U�R���T�X�D-

�G�U�D�G�R���V�m�R���D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���i�U�H�D���P�D�L�V���F�R�P�X�Q�V���G�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D����

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���S�D�U�D���R�X�W�U�D�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R�X���G�L�Y�L�G�H���V�H���R



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���P�H�W�U�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V����m������

(1) ������km�� ������ ��������dam�� (3) ������dm�� (4) ������������cm��

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V���T�X�D�G�U�D�G�R�V����cm������

(1) ��m�� ������ ��������dam�� (3) ������mm�� (4) ������������dm��

�Q�~�P�H�U�R���S�R�U�� ���������� ������������ �R�X�� ������������������ �F�R�Q�I�R�U�P�H�� �R�� �T�X�H�� �V�H�� �P�R�V�W�U�D�U�� �P�D�L�V��

�D�S�U�R�S�U�L�D�G�R���S�D�U�D���F�D�G�D���F�D�V�R�����$�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�D�L�R�U�����R���Q�~-

�P�H�U�R�� �p�� �G�L�Y�L�G�L�G�R�� �H�� �D�R�� �F�R�Q�Y�H�U�W�H�U�� �S�D�U�D���X�P�D�� �X�Q�L�G�D�G�H�� �P�H�Q�R�U���� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �p��

�P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R��

6.4 Unidades agrárias

�$���P�H�G�L�G�D���G�H���i�U�H�D���G�H�S�H�Q�G�H���G�D���X�Q�L�G�D�G�H���H�V�F�R�O�K�L�G�D�����1�D���P�H�G�L�o�m�R���G�H���i�U�H�D�V���G�H���F�D�P�S�R�V���R�X���W�H�U�U�H-

�Q�R�V���J�U�D�Q�G�H�V���S�D�U�D���D�Y�L�D�o�m�R�����D�J�U�L�F�X�O�W�X�U�D�����F�U�L�D�o�m�R���G�H���J�D�G�R���R�X���J�U�D�Q�G�H�V���F�R�Q�V�W�U�X�o�}�H�V�����X�V�D�P���V�H��as 

unidades agrárias���T�X�H���V�m�R���R Hectare (ha), o Are (a) e o Centiare (ca). 

O Are (a�����p���D���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���D�J�U�i�U�L�D�V�����2��Hectare (ha) �p���X�Q�L�G�D�G�H���P�~�O�W�L�S�O�D��

�G�R���$�U�H���H���R Centiare (ca) �p���D���X�Q�L�G�D�G�H���V�X�E�P�~�O�W�L�S�O�D���G�R���$�U�H��

�$���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���H�V�W�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���S�R�G�H���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���Q�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���W�D�E�H�O�D��

Unidade múltipla do Are Unidade fundamental Unidade submúltipla do 

Are
�+�H�F�W�D�U�H Are Centiare

ha a ca
1 ������ ����������

�������� 1 ������
������������ �������� 1

6.5 Conversão de unidades agrárias

Quantos ha���W�H�P���V�H���H�P����������a�"

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D

1o���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�H���F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��

Representação em ha ha a ca Representação em a
��������a

��o���3�D�V�V�R

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R���G�H�� �P�R�G�R���T�X�H�� �R�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V�� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �H�V�W�H�M�D���Q�D�� �F�R�O�X�Q�D���G�D�� �X�Q�L�G�D�G�H��



������

�G�D�G�D�����&�H�U�W�L�¿�F�D�Q�G�R���V�H���T�X�H���F�D�G�D���F�D�L�[�D���F�R�Q�W�p�P�������D�O�J�D�U�L�V�P�R�V���S�D�U�D���D���W�D�E�H�O�D���G�H���F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�D���i�U�H�D��

Representação em ha ha a ca Representação em a
���� ���� ��������a

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U��������

�&�R�Q�Y�H�U�W�D���V�H��a para ha: �� � � � � ��� � ���� � �� � � � �� �� � � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������ � � ���� �� � �� ��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R���G�H���P�R�G�R���D���R�E�W�H�U���D�¿�U�P�D�o�}�H�V���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V��

(1)�� �� �� ���� �������� ��� ����� � �� 

(3)���� �� �� ���� (4) �� ���� ����� � �� 

6.6 Relação entre as unidades agrárias e as unidades de área

� � � � � �� � ��� �� � ��� �� �� � � � � �� �

�(�Q�W�m�R�����D�V���W�U�r�V���X�Q�L�G�D�G�H�V����ha, a e ca�����S�R�G�H�P���V�H�U���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�D�V���j���W�D�E�H�O�D���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���i�U�H�D��

Múltiplos de metro quadrado

Unidade 

fundamen-

tal

Submúltiplos de metro quadrado

km�� hm�� dam�� m�� dm�� cm�� mm��

ha a ca

1 ������ ���������� �������������� ������������������ ���������������������� ��������������������������

�������� 1 ������ ���������� �������������� ������������������ ����������������������

������������ �������� 1 ������ ���������� �������������� ������������������

���������������� ������������ �������� 1 ������ ���������� ��������������

�������������������� ���������������� ������������ �������� 1 ������ ����������

������������������������ �������������������� ���������������� ������������ �������� 1 ������

���������������������������� ������������������������ �������������������� ���������������� ������������ �������� 1

�(�[�H�P�S�O�R����

�$���P�D�F�K�D�P�E�D���G�R���6�U�����-�R�m�R���W�H�P���X�P�D���i�U�H�D���G�H��������������m�������4�X�D�Q�W�R�V���K�H�F�W�D�U�H�V���R�F�X�S�D���D���V�X�D���P�D�F�K�D�P-

�E�D�"

�0�p�W�R�G�R������ ������ ���� ���� �� �� ��� � � � �� ��� ��� �� �� ��� � � �� �� �

�0�p�W�R�G�R������ ������ ������ ������ ���� ���� ���� � � � � � � � �� � � �� �� �

�3�R�U�W�D�Q�W�R���������� ���� � �� 

�$���P�D�F�K�D�P�E�D���G�R���V�H�Q�K�R�U���-�R�m�R���R�F�X�S�D������ha.



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R���G�H���P�R�G�R���D���R�E�W�H�U���D�¿�U�P�D�o�}�H�V���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V��

(1) � �� � �� ���� ������ �� �� �� ���� (3) ���� �� �� ����

(4) ����� ���� ��� ���� ������ ����� ��� ��� ���� ������ �� �� �� ������� ��� 

� � � � � �� � ��� �� � ��� �� �� � � � � �� � ��

7. Área da superfície de sólidos geométricos

7.1 Área da superfície do prisma

�$���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�H���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���p���D���i�U�H�D���W�R�W�D�O���G�H���W�R�G�D�V���D�V���I�D�F�H�V��

�G�D���¿�J�X�U�D����

Considere o cubo com 3cm���G�H���D�U�H�V�W�D��
�2���F�X�E�R���p���F�R�P�S�R�V�W�R���S�R�U�������T�X�D�G�U�D�G�R�V���L�J�X�D�L�V�����$���i�U�H�D���G�R���T�X�D�G�U�D�G�R���p��� � � ��� �� ��� � �����(�Q�W�m�R����

�D���i�U�H�D���W�R�W�D�O���G�R�V�������T�X�D�G�U�D�G�R�V���p��� � ��� ��u �� ��� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�R���F�X�E�R���p������cm����

�$���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���p���~�W�L�O���S�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���D���V�X�D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H����

�8�P���S�U�L�V�P�D���p���F�R�P�S�R�V�W�R���S�R�U���G�X�D�V���E�D�V�H�V�����D�V���T�X�D�L�V���V�m�R���S�R�O�t�J�R�Q�R�V���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H�V�����H���I�D�F�H�V���O�D�W�H�U�D�L�V����

�D�V���T�X�D�L�V���V�m�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�V��

�$���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�H���X�P���S�U�L�V�P�D���p���L�J�X�D�O��à soma das áreas de todas as 

�V�X�D�V���I�D�F�H�V��

Cubo

���� �� �� ������ ���� � � �u� u � u�u� A � A

�3�U�L�V�P�D���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� �� ������ ����

�� �� �� �� �� �� ���� ��� � � � � � �



������

�3�U�L�V�P�D���W�U�L�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� �� ������ ����

���� �� � � ��� � ���� �� �� �� ���� ����������� ���  

7.2 Área da superfície do cilindro

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���F�L�O�L�Q�G�U�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D��

�2���F�L�O�L�Q�G�U�R���p���F�R�P�S�R�V�W�R���S�R�U���G�R�L�V���F�t�U�F�X�O�R�V���H���X�P�D���I�D�F�H���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U�����R�V��

�T�X�D�L�V���V�m�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���D�R���O�D�G�R���Q�D���V�X�D���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R��

�$���i�U�H�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R��� � � � � � �� � �� � � �� �� � � � � �� � ��� �� �� �� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�R���F�L�O�L�Q�G�U�R���p���D���V�R�P�D���G�R���G�R�E�U�R���G�D���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H���F�L�U�F�X�O�D�U���H���G�D���i�U�H�D��

lateral do cilindro � � � � � � � � ��� ��� � �� � �� � ��� �� �� ��

Área da base circular � � � �� � � � � � � � � �� ��� �� �� ��

�2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O���p���L�J�X�D�O���D�R��

�S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D���G�D���E�D�V�H���F�L�U�F�X�O�D�U�� � �� �� r ��

�2���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R��� � � �� � �� � � � � �� ��� ��

�$���i�U�H�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���i�U�H�D���O�D�W�H�U�D�O���G�R���F�L�O�L�Q�G�U�R���T�X�H��

�p���R�E�W�L�G�D���S�H�O�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���H��

da altura do cilindro �� � � �� �� � � ��

Cilindro

���� �� �� ������ ����

���� �� � � ��� � ���� �� �� ������ ���� �������� ��� � ���


 � �� �� �� �� �� �� ���� ��� � � ��
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7.3 Área da superfície da pirâmide

�8�P�D���S�L�U�k�P�L�G�H���p���F�R�P�S�R�V�W�D���S�R�U���X�P�D���E�D�V�H�����D���T�X�D�O���p���X�P���S�R�O�t�J�R�Q�R����

�H�� �I�D�F�H�V�� �O�D�W�H�U�D�L�V���� �T�X�H�� �V�m�R�� �W�U�L�k�Q�J�X�O�R�V�� �F�X�M�D�V�� �E�D�V�H�V�� �V�m�R�� �R�V�� �O�D�G�R�V�� �G�R��

�S�R�O�t�J�R�Q�R��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D���S�L�U�k�P�L�G�H���T�X�D�G�U�D�Q�J�X�O�D�U���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���j���G�L�U�H�L�W�D��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�D���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���j���G�L�U�H�L�W�D�����D���I�R�U�P�D���G�D���E�D�V�H��

�p���T�X�D�G�U�D�G�D��

�(�Q�W�m�R�����D���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H� � ��� �� ��� ��� �� �� ,

�$���I�R�U�P�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O���p���X�P���W�U�L�k�Q�J�X�O�R��

�$�V�V�L�P�����D���i�U�H�D���G�H���F�D�G�D���W�U�L�k�Q�J�X�O�R��� � � �
�
�

�� �� �� ��� �� �� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�D���S�L�U�k�P�L�G�H���p���D���V�R�P�D���G�D���i�U�H�D���G�D��

�E�D�V�H���H���G�H���Q�~�P�H�U�R���G�H���Y�H�]�H�V����n���Y�H�]�H�V�����G�D���i�U�H�D���G�D�V���I�D�F�H�V���O�D�W�H�U�D�L�V 

� � � ���� � � � ���� � ��� �� �� ��

�)�y�U�P�X�O�D���G�H���S�L�U�k�P�L�G�H���U�H�J�X�O�D�U

�3�L�U�k�P�L�G�H���W�U�L�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� �� ������ ����

���� �� � � ��� � � � ��� �� �� �� ���� ����������� �� 

�3�L�U�k�P�L�G�H���T�X�D�G�U�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� �� ������ ����

���� �� � � ��� � � � ��� �� �� �� ���� ����������� �� 

�3�L�U�k�P�L�G�H���U�H�J�X�O�D�U

���� �� �� ������ ���� ���� �� � � ��� � ���� �� �� �� ���� ����������� �� n

�2�Q�G�H����n�����p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���I�D�F�H�V���O�D�W�H�U�D�L�V��

7.4 Área da superfície do cone

�2���F�R�Q�H���p���F�R�P�S�R�V�W�R���S�R�U���X�P���F�t�U�F�X�O�R���H���X�P�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O���F�X�U�Y�D��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���F�R�Q�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���j���G�L�U�H�L�W�D��

�$���I�R�U�P�D���G�D���E�D�V�H���p���X�P���F�t�U�F�X�O�R��

�(�Q�W�m�R�����D���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H��� � � �� � � � � ��� �� �� ��� �� �� ��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�D���S�O�D�Q�L�¿�F�D�o�m�R���G�R���F�R�Q�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���j���G�L�U�H�L�W�D�����D���I�R�U�P�D���G�D��

�V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O���p���X�P���V�H�F�W�R�U���F�L�U�F�X�O�D�U�����$���i�U�H�D���G�R���V�H�F�W�R�U���F�L�U�F�X�O�D�U�����V�X�S�H�U-



������

Cone

���� �� �� ������ ����

���� �� � � ��� � ���� �� �� ������ ���� ������� ���  

�� �� ���� �� �� �� ��� � � �

Onde "g"���p���J�H�U�D�W�U�L�]���G�R���F�R�Q�H�����U�D�L�R���G�R���V�H�F�W�R�U���F�L�U�F�X�O�D�U����

7.5 Área da superfície da esfera 

�$���H�V�I�H�U�D���p���X�P���V�y�O�L�G�R���J�H�R�P�p�W�U�L�F�R���F�R�P�S�O�H�W�D�P�H�Q�W�H���U�H�G�R�Q�G�R���F�R�P�R���X�P�D���E�R�O�D��

  �(�V�I�H�U�D��

  ���� �� �� ������ ���� � � �� �� ���� r r

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�Q�F�R�Q�W�U�H���D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H
(1) ������

(3) (4)

�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O���G�R���F�R�Q�H�����S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���G�R���U�D�L�R���G�D���E�D�V�H���G�R���F�R�Q�H�����R���U�D�L�R��

�G�R���V�H�F�W�R�U���F�L�U�F�X�O�D�U�����J�H�U�D�W�U�L�]�����H���S�L�����Œ����

�$�V�V�L�P�����D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O��� � � �� � � � �� ��� � ��� �� ��� � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���G�R���F�R�Q�H���p���D���V�R�P�D���G�D���i�U�H�D���G�D���V�X�S�H�U�I�t�F�L�H���O�D�W�H�U�D�O���H���G�D���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H��

��� �� ��� � ��� ��� � �� � ��� �� ��� � ��
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8. Volume de sólidos geométricos

8.1 Volume do prisma

�2�� �Y�R�O�X�P�H�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�� �j�� �P�H�G�L�G�D�� �G�D��

�T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�� �G�H�� �H�V�S�D�o�R�� �R�F�X�S�D�G�R�� �S�R�U�� �X�P�D��

�¿�J�X�U�D���� �8�P�� �F�X�E�R�� �F�R�P�� ��cm de lado cha-

�P�D���V�H�� �F�X�E�R�� �X�Q�L�W�i�U�L�R���� �2�� �Y�R�O�X�P�H�� �G�H�� �X�P��

cubo unitário� � � �� � � � ��� �� �� �� ����

�2���Y�R�O�X�P�H���G�H���X�P���S�U�L�V�P�D���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U���F�R�U-

�U�H�V�S�R�Q�G�H�� �D�R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �F�X�E�R�V�� �X�Q�L�W�i�U�L�R�V��

�T�X�H���R���S�U�L�V�P�D���F�R�Q�W�p�P��
O prisma está preenchido 

�S�H�O�R���W�R�W�D�O���G�H���������F�X�E�R�V���X�Q�L-

�W�i�U�L�R�V���� �(�Q�W�m�R���� �R�� �Y�R�O�X�P�H�� �G�R��

�S�U�L�V�P�D���p������cm3��

�2�� �Q�~�P�H�U�R�� �W�R�W�D�O�� �G�H�� �F�X�E�R�V��

unitários da camada de 

�E�D�L�[�R�� �S�R�G�H�� �V�H�U�� �H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R��
�S�H�O�D�� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R�� �G�R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �H�� �O�D�U�J�X�U�D�� �G�R�� �S�U�L�V�P�D���� �(�Q�W�m�R���� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H�� �R�� �U�H�V�X�O�W�D�G�R��

������ ������

������ ������

������ ��������
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�S�H�O�D���D�O�W�X�U�D���G�R���S�U�L�V�P�D�����$�V�V�L�P�����R���Y�R�O�X�P�H���G�H���X�P���S�U�L�V�P�D���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�R���V�H�X���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���Y�H-

�]�H�V���D���V�X�D���O�D�U�J�X�U�D���Y�H�]�H�V���D���V�X�D���D�O�W�X�U�D����� � � �� � �� � ��

�$���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H���G�R���S�U�L�V�P�D���p���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�D���S�H�O�R���F�i�O�F�X�O�R���G�R���V�H�X���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���Y�H�]�H�V���D���V�X�D���O�D�U�J�X�U�D��

�(�Q�W�m�R�����R���Y�R�O�X�P�H���G�R���S�U�L�V�P�D���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�R���F�i�O�F�X�O�R���G�D���i�U�H�D���G�D���V�X�D���E�D�V�H���Y�H�]�H�V���D���V�X�D��

�D�O�W�X�U�D���� �� �� � � ���������������� ��� � ��

�2���F�X�E�R���p���X�P���S�U�L�V�P�D���U�H�F�W�D�Q�J�X�O�D�U���F�X�M�D�V���D�U�H�V�W�D�V���W�r�P���D���P�H�V�P�D���P�H�G�L�G�D��

�(�[�H�P�S�O�R��
�(�Q�F�R�Q�W�U�H���R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�X�E�R���F�R�P��������m���G�H���D�U�H�V�W�D��
�� �� �� �������� ������ ������ ������

�

�

� � �

� � �

�

� � � � � �

� ���


 
 





m m m

mm�

�2���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�X�E�R���p������������m3��

�2���Y�R�O�X�P�H���p���D���P�H�G�L�G�D���G�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���H�V�S�D�o�R���R�F�X�S�D�G�R���S�R�U���X�P���V�y�O�L�G�R��

�J�H�R�P�p�W�U�L�F�R�����2���Y�R�O�X�P�H���p���H�[�S�U�H�V�V�R���H�P���³�X�Q�L�G�D�G�H�V���F�~�E�L�F�D�V�´��
O volume de um prisma rectangular

�� ������������� � � �������������� �

O volume de um prisma rectangular
�� �� ��

�� �� ��

�� �� �� �� �� � � ������ ������

� �� �
���� �� �������� ������ ������ �������� �� ��

�� �� �� ��� � � � � �

8.2 Volume do prisma e do cilindro

�2���Y�R�O�X�P�H���G�R���S�U�L�V�P�D���H���G�R���F�L�O�L�Q�G�U�R���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���S�H�O�R���P�p�W�R�G�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H���D�R���F�X�E�R��

�H���D�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R���D���i�U�H�D���G�D���E�D�V�H���H���D���D�O�W�X�U�D���G�R���S�U�L�V�P�D���R�X���G�R���F�L�O�L�Q�G�U�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�D�O�F�X�O�H���R���Y�R�O�X�P�H���G�D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���¿�J�X�U�D�V��
(1) ������ (3)
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���Y�R�O�X�P�H���G�R�V���S�U�L�V�P�D�V���H���G�R�V���F�L�O�L�Q�G�U�R�V���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�V���D���V�H�J�X�L�U��
(1) ������ (3)

(4) ������ ������

�3�U�L�V�P�D���W�U�L�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� ����� ����� � � �������������� �

����� ����� ���� � � ��

�� ��

��

�


 � � ��� ���������� �

�� �� �� ��
�
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����� �� �� �� �� ������ �� �� ���� �� �

Cilindro

���� �� ����������� � � ���� �

��������������� ���������������

�� ��

�� �� ��� �

�� �� �� ���� � � �

8.3 Volume da pirâmide e do cone

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H�� �X�P�� �U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�� �F�L�O�t�Q�G�U�L�F�R�� �H�� �X�P�� �U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�� �F�y�Q�L�F�R���� �R�V��

�T�X�D�L�V���W�H�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H�����H���D���P�H�V�P�D���D�O�W�X�U�D��

�&�R�P�R���X�P�D���H�[�S�H�U�L�r�Q�F�L�D�����W�U�r�V���F�R�Q�H�V���F�K�H�L�R�V���G�H��

�i�J�X�D���F�D�E�H�P���Q�R���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���F�L�O�t�Q�G�U�L�F�R�����,�V�W�R���V�L�J-

�Q�L�¿�F�D���T�X�H���R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�R�Q�H���p��
�
�

���G�R���Y�R�O�X�P�H��

�G�R�� �F�L�O�L�Q�G�U�R���� �3�R�U�W�D�Q�W�R���� �S�R�G�H���V�H�� �F�R�Q�F�O�X�L�U�� �T�X�H����

�2���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�R�Q�H���p��
�
�

���G�R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�L�O�L�Q-

�G�U�R�����F�R�P���D���P�H�V�P�D���E�D�V�H���H���D�O�W�X�U�D��
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�3�R�U�W�D�Q�W�R�����S�R�G�H���V�H���F�R�Q�F�O�X�L�U���T�X�H���R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�R�Q�H���p��
�
�

 �G�R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�L�O�L�Q�G�U�R���F�R�P���D���P�H�V�P�D��

�E�D�V�H���H���D���P�H�V�P�D���D�O�W�X�U�D��

�3�L�U�k�P�L�G�H���G�H���E�D�V�H���T�X�D�G�U�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� ����� ����� � � ���� ��� �� ��
�
�

�

�3�L�U�k�P�L�G�H���G�H���E�D�V�H���W�U�L�D�Q�J�X�O�D�U

���� �� ����� ����� � � ���� ��� �� ��
�
�

�

Cone circular

���� �� ����������� � � ���� ��� �� ��
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�
�

�
�

�� � � �

8.4 Volume de uma esfera

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H�� �X�P�� �U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�� �V�H�P�L���H�V�I�p�U�L�F�R�� ���K�H�P�L�V�I�p�U�L�R������ �F�X�M�R��

�U�D�L�R���p��r�� �H���X�P���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���F�L�O�t�Q�G�U�L�F�R�����F�X�M�R���U�D�L�R���G�D���E�D�V�H���p��r e 

�D�O�W�X�U�D���p���� �ur ��

�&�R�P�R���H�[�S�H�U�L�r�Q�F�L�D�����W�U�r�V���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�V���V�H�P�L�H�V�I�p�U�L�F�R�V��

�F�K�H�L�R�V���G�H���i�J�X�D���F�D�E�H�P���Q�X�P���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���F�L�O�t�Q�G�U�L�F�R�� 

�,�V�W�R�� �V�L�J�Q�L�¿�F�D�� �T�X�H�� �R�� �Y�R�O�X�P�H�� �G�D�� �V�H�P�L���H�V�I�H�U�D�� �p 
�
�

 

�G�R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�L�O�L�Q�G�U�R����

�2���Y�R�O�X�P�H���G�D���V�H�P�L���H�V�I�H�U�D���p��
�
�
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�(�Q�W�m�R�����R���Y�R�O�X�P�H���G�D���H�V�I�H�U�D���p���
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���Y�R�O�X�P�H���G�D�V���S�L�U�k�P�L�G�H�V�����G�R�V���F�R�Q�H�V���H���G�D�V���H�V�I�H�U�D�V��
(1) ������ (3)

(4) ������ ������

������ ������

9. Unidade de volume

9.1 Unidade fundamental

�2���P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R����m3�����p���D���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���Y�R�O�X�P�H�����2���G�H�F�t�P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R��

(dm3)���� �R�� �F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�� �F�~�E�L�F�R�� ��cm3���� �R�X�� �R�� �P�L�O�t�P�H�W�U�R�� �F�~�E�L�F�R�� ��mm3) são unidades usadas para 

�Y�R�O�X�P�H�V���P�H�Q�R�U�H�V��

�2���T�X�L�O�y�P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R����km3������ �R���K�H�F�W�y�P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R����hm3���� �R�X���R���G�H�F�k�P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R����dam3) são 

�X�Q�L�G�D�G�H�V���X�V�D�G�D�V���S�D�U�D���Y�R�O�X�P�H�V���P�D�L�R�U�H�V��

Múltiplos de metro cúbico
Unidade fun-

damental
Submúltiplos de metro cúbico

�T�X�L�O�y�P�H�W�U�R��

�F�~�E�L�F�R��

�K �H�F�W�y �P�H-

�W�U�R���F�~�E�L�F�R

�G�H�F�k�P�H�W�U�R��

�F�~�E�L�F�R

metro cúbico �G�H�F�t�P�H�W�U�R��

�F�~�E�L�F�R��

�F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R��

�F�~�E�L�F�R

�P�L�O�t�P�H�W�U�R��

�F�~�E�L�F�R
km3 hm3 dam3 m3 dm3 cm3 mm3

9.2 Relação entre as unidades de volume

�2�E�V�H�U�Y�H���D���V�H�J�X�L�Q�W�H���U�H�O�D�o�m�R�����T�X�H���p���Y�L�V�X�D�O�L�]�D�G�D���Q�D�V���¿�J�X�U�D�V���D�E�D�L�[�R��

�)�D�F�L�O�P�H�Q�W�H�����Y�r���V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���Y�R�O�X�P�H���D�R���P�X�G�D�U���D���X�Q�L�G�D�G�H���G�D���D�U�H�V�W�D���G�R��

�F�X�E�R��



������

�$���V�H�J�X�L�Q�W�H���W�D�E�H�O�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���Y�R�O�X�P�H��

Múltiplos do metro cúbico Unidade fundamental 
km3 hm3 dam3 m3

1 �������� �������������� 1000000000
���������� 1 �������� 1000000
���������������� ���������� 1 1000
���������������������� ���������������� ���������� 1

Unidade fundamental Submúltiplos do metro cúbico
m3 dm3 cm3 mm3

1 �������� �������������� ��������������������
0,001 1 �������� ��������������
0,000001 ���������� 1 ��������
0,000000001 ���������������� ���������� 1

9.3 Conversão de unidades de volume

�8�P�D���H�V�F�R�O�D���G�H���(�Q�V�L�Q�R���7�p�F�Q�L�F�R���S�U�H�W�H�Q�G�H���H�Q�V�L�Q�D�U���D�R�V���H�V�W�X�G�D�Q�W�H�V���F�R�P�R���I�D�]�H�U���Y�D�V�R�V���G�H�F�R�U�D�W�L-

�Y�R�V���Q�D�V���V�X�D�V���D�X�O�D�V���G�H���F�H�U�k�P�L�F�D�����&�D�G�D���Y�D�V�R���p���I�H�L�W�R���F�R�P��������cm3���G�H���D�U�J�L�O�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���T�X�D�Q�W�R�V��

�P�H�W�U�R�V���F�~�E�L�F�R�V���G�H���D�U�J�L�O�D���V�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�V���S�D�U�D���I�D�]�H�U�����������Y�D�V�R�V��
��� ��� ������� �� ��� ��

�'�H���V�H�J�X�L�G�D�����F�R�Q�Y�H�U�W�H���V�H��������������cm3 para m3��

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D

���ž���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�H���F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��
Representação em m3 m3 dm3 cm3 Representação em cm3

������������cm3



������

���ž���3�D�V�V�R

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R���G�H�� �P�R�G�R���T�X�H�� �R�� �D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V�� �X�Q�L�G�D�G�H�V�� �H�V�W�H�M�D���Q�D�� �F�R�O�X�Q�D���G�D�� �X�Q�L�G�D�G�H��

�G�D�G�D���� �&�H�U�W�L�¿�F�D�Q�G�R���V�H�� �T�X�H�� �F�D�G�D�� �F�D�L�[�D�� �F�R�Q�W�p�P�� ���� �D�O�J�D�U�L�V�P�R�V�� �S�D�U�D�� �D�� �W�D�E�H�O�D�� �G�H�� �F�R�Q�Y�H�U�V�m�R�� �G�R��

�Y�R�O�X�P�H��

Representação em m3 m3 dm3 cm3 Representação em cm3

������ ������ ������������cm3

���ž���3�D�V�V�R

�/�r���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���F�R�P���D���X�Q�L�G�D�G�H���D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U�����&�R�O�R�F�D���V�H���R���V�����]�H�U�R���V�����H���D���Y�t�U�J�X�O�D�����G�R���Q�~�P�H�U�R��

�G�H�F�L�P�D�O�������F�R�Q�I�R�U�P�H���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�����/�H�P�E�U�H���V�H���T�X�H���F�D�G�D���F�D�L�[�D���F�R�Q�W�p�P���W�U�r�V���D�O�J�D�U�L�V�P�R�V��

Representação em m3 m3 dm3 cm3 Representação em cm3

����������m3 0, ������ ������ ������������cm3

�$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���D���W�D�E�H�O�D�����R�E�V�H�U�Y�D���V�H���T�X�H�������� � ���� ��� �� � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����V�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�V������������m3���G�H���D�U�J�L�O�D���S�D�U�D���I�D�]�H�U�����������Y�D�V�R�V��

���ž���0�p�W�R�G�R�����3�R�U���F�i�O�F�X�O�R

�3�D�U�D�� �F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��cm3 para m3���� �G�L�Y�L�G�H���V�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �H�P��cm3�� �S�R�U�� ����������3���� �(�Q�W�m�R����
������ ������ ��� ��� ��� ������ ������� �� � ��� � �� � � �� ��� �� � �� � � � ���� �� ��

�$�V�V�L�P���������� � ���� ��� �� � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����V�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�V������������m3���G�H���D�U�J�L�O�D���S�D�U�D���I�D�]�H�U�����������Y�D�V�R�V����

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U����������

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��cm3 para dm3: ������ ������ ���� ���� � ��� �� ��� �� � � ��

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��dm3 para m3: ��� ��� ���� � ���� � ��� � �� �� � � � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����V�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�V������������m3 �G�H���D�U�J�L�O�D���S�D�U�D���I�D�]�H�U�����������Y�D�V�R�V��

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�R���Y�R�O�X�P�H���p���R��metro cúbico (m3�������2���P�L�O�t�P�H�W�U�R��

�F�~�E�L�F�R�����R���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R�����R���P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R���H���R���T�X�L�O�y�P�H�W�U�R���F�~�E�L�F�R���V�m�R��

�D�V���P�H�G�L�G�D�V���P�D�L�V���F�R�P�X�Q�V���G�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D�����3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���X�P�D���X�Q�L�G�D-

�G�H���S�D�U�D���D���R�X�W�U�D�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R�X���G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���S�R�U������������������������������

�R�X���������������������������F�R�Q�I�R�U�P�H���R���T�X�H���V�H���P�R�V�W�U�D�U���P�D�L�V���D�S�U�R�S�U�L�D�G�R���S�D�U�D���F�D�G�D��

�F�D�V�R�����$�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�D�L�R�U�����R���Q�~�P�H�U�R���p���G�L�Y�L�G�L�G�R�����H���D�R��

�F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�H�Q�R�U���� �R���Q�~�P�H�U�R���p���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�G�R��



������

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V���F�~�E�L�F�R�V����cm3����

(1) ��m3 ������ ��������dam3 (3) ������mm3 (4) ������������dm3

10. Medidas de capacidade

10.1 Capacidade

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

�6�H���X�P���O�t�T�X�L�G�R���I�R�U���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�R���D���H�V�W�H�V���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H�V�����R���O�t�T�X�L�G�R���W�R�P�D�U�i���D���I�R�U�P�D���G�H���F�D�G�D���R�E�M�H�F�W�R����

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���O�t�T�X�L�G�R���T�X�H���X�P���U�H�F�L�S�L�H�Q�W�H���S�R�G�H���F�R�Q�W�H�U���F�K�D�P�D���V�H��capacidade��

�$�� �X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���p�� �R��litro  (l).���$�V���X�Q�L�G�D�G�H�V����mililitro  (ml), decilitro  

(dl) e quilolitro  (kl) �V�m�R���D�V���P�D�L�V���X�V�D�G�D�V���Q�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D����

Tal como as unidades de comprimento e de massa, a relação entre as unidades de capacidade 

�S�R�G�H���V�H�U���U�H�V�X�P�L�G�D���Q�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���W�D�E�H�O�D��

Múltiplos de litro
Unidade 

fundamental
Submúltiplos de litro

�T�X�L�O�R�O�L�W�U�Rhectolitro decalitro litro �G�H�F�t�O�L�W�U�Rcentilitro mililitro

kl hl dal dl cl ml
1 ���� ������ 1000 ���������� ������������ ��������������
������ 1 ���� 100 �������� ���������� ������������
�������� ������ 1 10 ������ �������� ����������
���������� �������� ������ 1 ���� ������ ��������
������������ ���������� �������� 0,1 1 ���� ������
�������������� ������������ ���������� 0,01 ������ 1 ����
���������������� �������������� ������������ 0,001 �������� ������ 1

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���P�H�W�U�R�V���F�~�E�L�F�R�V����m3����

(1) ������km3 ������ ����������dam3 (3) ��������dm3 (4) ������������cm3

�(�[�H�P�S�O�R��

�8�P���E�D�O�G�H���I�R�L���H�Q�F�K�L�G�R���S�R�U���������F�R�S�R�V���G�H���i�J�X�D�����H���F�D�G�D���F�R�S�R���S�R�G�H���F�R�Q�W�H�U�������� cl�����4�X�D�O���p���D���F�D�S�D-

cidade do balde em l�"

�2���E�D�O�G�H���p���S�O�H�Q�D�P�H�Q�W�H���H�Q�F�K�L�G�R���S�R�U���� ��� ����� �c c� A � A���G�H���i�J�X�D��



������

���ž���3�D�V�V�R

�3�U�H�S�D�U�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�H���F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�L�F�L�D�O��
Representação em litros dal l dl cl ml Representação em centilitros

��������cl

���ž���3�D�V�V�R

�(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���Q�D���W�D�E�H�O�D���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���D�O�J�D�U�L�V�P�R���G�D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���H�V�W�H�M�D���Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�D��

�X�Q�L�G�D�G�H���G�D�G�D����

Representação em litros dal l dl cl ml Representação em centilitros

�� 4 �� �� ��������cl

���ž���3�D�V�V�R

�/�r���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���F�R�P���D���X�Q�L�G�D�G�H���D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U����

Representação em litros dal l dl cl ml Representação em centilitros

����l �� 4 �� �� ��������cl

�$�R���D�Q�D�O�L�V�D�U���D���W�D�E�H�O�D�����Y�H�U�L�¿�F�D���V�H���T�X�H������ ��c� A � A� �����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���E�D�O�G�H���W�H�P���D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�H��

����l���G�H���i�J�X�D��

���ž���0�p�W�R�G�R�����3�R�U���F�i�O�F�X�O�R

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U��cl para l�����G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���H�P��cl���S�R�U����������

�(�Q�W�m�R�������� ���� ��� ��c� A � A�A� �� � � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���E�D�O�G�H���W�H�P���D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�H������l���G�H���i�J�X�D��

���ž���0�p�W�R�G�R�����0�X�O�W�L�S�O�L�F�D�o�m�R���R�X���G�L�Y�L�V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D���S�R�U������

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��cl para dl: ���� ���� �� ���� � �� A � A�A� �� � �

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��dl para l: ��� ��� �� ��d� A � A�A� �� � �
�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���G�R���E�D�O�G�H���p���G�H������l���G�H���i�J�X�D��

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�D���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���p���R��litro  (�A�������2���P�L�O�L�O�L�W�U�R�����R���G�H�F�L�O�L-

�W�U�R�����R���O�L�W�U�R���H���R���T�X�L�O�R�O�L�W�U�R���V�m�R���D�V���P�H�G�L�G�D�V���P�D�L�V���F�R�P�X�Q�V���G�D���Y�L�G�D���T�X�R�W�L�G�L�D�Q�D����

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���S�D�U�D���D���R�X�W�U�D�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R�X���G�L�Y�L�G�H���V�H���R

�'�H���V�H�J�X�L�G�D�����F�R�Q�Y�H�U�W�H���V�H����������cl para l��

���ž���0�p�W�R�G�R�����8�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D



������

�Q�~�P�H�U�R���S�R�U�������������������R�X���������������F�R�Q�I�R�U�P�H���R���T�X�H���V�H���P�R�V�W�U�D�U���P�D�L�V���D�S�U�R�S�U�L�D-

�G�R���S�D�U�D���F�D�G�D���F�D�V�R�����$�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�D�L�R�U�����R���Q�~�P�H�U�R���p��

�G�L�Y�L�G�L�G�R�����H���D�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���S�D�U�D���X�P�D���X�Q�L�G�D�G�H���P�H�Q�R�U�����R���Q�~�P�H�U�R���p���P�X�O�W�L�S�O�L-

�F�D�G�R��

10.2 Relação entre as unidades de capacidade e de volume 

�&�R�P�R���H�[�S�H�U�L�r�Q�F�L�D������l���G�H���O�t�T�X�L�G�R���H�Q�F�K�H���X�P���F�X�E�R���G�H����dm 

�G�H���D�U�H�V�W�D�����3�R�U���R�X�W�U�D�V���S�D�O�D�Y�U�D�V�����R���Y�R�O�X�P�H���R�F�X�S�D�G�R���S�R�U����l��de 

�O�t�T�X�L�G�R���p���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H���D�R���Y�R�O�X�P�H���G�R���F�X�E�R���G�H����dm3��

�$�V�V�L�P�����S�R�G�H���V�H���F�R�Q�F�O�X�L�U���T�X�H��� � ��A� �� ��

�$���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���F�D�S�D�F�L�G�D�G�H���H���Y�R�O�X�P�H���S�R�G�H���V�H�U���U�H�V�X�P�L�G�D���Q�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���W�D�E�H�O�D����
Capacidade 1kl 1hl 1dal 1l 1dl 1cl 1ml
�9�R�O�X�P�H1m3 ������dm3 ����dm3 1dm3 ������cm3 ����cm3 1cm3

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�O�H�W�H���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R���G�H���P�R�G�R���D���R�E�W�H�U���L�J�X�D�O�G�D�G�H�V���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V��

(1) �� A � A� ���� m ������ � � A � A� ���� d (3) � �� ����k� A � A� 

(4) �� m� A � A� ���� ������ ���� A � A� ���� k ������ � �� ����� �� A � A� 

�(�[�H�P�S�O�R��

(1) Conversão de 1,8m3 para l��

�3�D�U�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U��������m3 em l, primeiro ������m3 �p���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�G�R���H�P��dm3��

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H��������m3 para dm3: � � � � ���� ����� � �� �� � � � �� �� � �

�'�H���V�H�J�X�L�G�D�����P�R�V�W�U�D���V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���G�H���H�T�X�L�Y�D�O�r�Q�F�L�D���G�H��dm3 e l �����L�V�W�R���p�����F�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H����������dm3  

para l: 

� � ��A� ��  então ���� ������� � �A

�3�R�U�W�D�Q�W�R����� � ������ m � �A����

������ Conversão de 52700cm3 para l��

�3�D�U�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U������������cm3 em l, primeiro ����������cm3 �p���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�G�R���H�P��dm3��

�&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H������������cm3 para dm3: ����� ����� ���� �� �� � ��� �� ��� �� � � �

�'�H�� �V�H�J�X�L�G�D���� �P�R�V�W�U�D���V�H�� �D�� �U�H�O�D�o�m�R�� �G�H�� �H�T�X�L�Y�D�O�r�Q�F�L�D�� �G�H��dm3 e l���� �L�V�W�R���p���� �F�R�Q�Y�H�U�V�m�R�� �G�H�� ��������dm3 

para l:
�� � � � ��� ��� � �A �S�R�U�T�X�H��� � ��A� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R��������� �� ���� � � �A����



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���X�Q�L�G�D�G�H�V���S�D�U�D��l��

(1) ����������m3 ����������cm3 (3) ����������dam3

�������&�R�P�S�O�H�W�H���G�H���P�R�G�R���T�X�H���D�V���L�J�X�D�O�G�D�G�H�V���V�H�M�D�P���Y�H�U�G�D�G�H�L�U�D�V����

(1) �� � �� �����A� �� ������ ��� �� ��A� ���� (3) ��� �� � ��A� ����

� �

� �

� �

�

�

�

� �

��

� � �
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11. Tempo

11.1 Unidade fundamental do tempo

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���¿�J�X�U�D�V��

�$�O�J�X�Q�V�� �U�H�O�y�J�L�R�V�� �W�r�P�� �W�U�r�V�� �S�R�Q�W�H�L�U�R�V���� �R�X�W�U�R�V�� �W�r�P�� �G�R�L�V��

ponteiros e outros não têm ponteiros, apenas aparecem 

�R�V���G�t�J�L�W�R�V��
�(�P���J�H�U�D�O�����R���S�R�Q�W�H�L�U�R���O�R�Q�J�R���L�Q�G�L�F�D���R�V���P�L�Q�X�W�R�V�����R���F�X�U�W�R���L�Q�G�L�F�D���D�V���K�R�U�D�V���H���R���T�X�H���V�H���P�R�Y�H���P�D�L�V��

�U�i�S�L�G�R���P�D�U�F�D���R�V���V�H�J�X�Q�G�R�V��

�8�P���U�H�O�y�J�L�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���������Q�~�P�H�U�R�V���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���D�V���K�R�U�D�V�����&�D�G�D���Q�~�P�H�U�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���G�X�D�V��

�K�R�U�D�V���G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����U�H�O�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���D�R���S�H�U�t�R�G�R���G�R���G�L�D��

�6�m�R���������K�R�U�D�V���R�X���������K�R�U�D�V���6�m�R�������K�R�U�D�V���R�X���������K�R�U�D�V����

�(�V�F�D�O�D���S�D�U�D���R�V���P�L�Q�X�W�R�V���G�D�V���K�R�U�D�V



������

�$���X�Q�L�G�D�G�H���I�X�Q�G�D�P�H�Q�W�D�O���G�H���W�H�P�S�R���p���R��segundo�����2���G�L�D�����D���K�R�U�D���H���R���P�L�Q�X�W�R��

�V�m�R���P�~�O�W�L�S�O�R�V���G�R���V�H�J�X�Q�G�R�����R�V���T�X�D�L�V���V�m�R���X�Q�L�G�D�G�H�V���G�H���W�H�P�S�R���X�V�D�G�D�V���S�D�U�D��

�L�Q�G�L�F�D�U���R�V���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R�V���G�H���W�H�P�S�R���V�X�S�H�U�L�R�U�H�V���D�R���V�H�J�X�Q�G�R��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������/�H�L�D���R���U�H�O�y�J�L�R���H���H�V�F�U�H�Y�D���D�V���K�R�U�D�V���T�X�H���D�Q�W�H�F�H�G�H�P���D���������K�R�U�D�V����

(1) ������ (3) (4)

�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

�������/�H�L�D���R���U�H�O�y�J�L�R���H���H�V�F�U�H�Y�D���D�V���K�R�U�D�V���S�R�V�W�H�U�L�R�U�H�V���D���������K�R�U�D�V��

(1) ������ (3) (4)

�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B

11.2 Conversão de unidades de tempo 

�8�P�D���Y�R�O�W�D���F�R�P�S�O�H�W�D���G�R���S�R�Q�W�H�L�U�R���F�X�U�W�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D���������K�R�U�D�V�����H���R���P�H�V�P�R���I�D�]���D���Y�R�O�W�D���G�X�D�V��

�Y�H�]�H�V���S�R�U���G�L�D�����H�Q�W�m�R���X�P���G�L�D���W�H�P���������K�R�U�D�V�����S�R�U�W�D�Q�W�R��� � �� �� ��

�8�P�D���Y�R�O�W�D���F�R�P�S�O�H�W�D���G�R���S�R�Q�W�H�L�U�R���O�R�Q�J�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D���X�P�D���K�R�U�D�����S�R�U�W�D�Q�W�R��� � �h � �� � ��

�(�Q�T�X�D�Q�W�R���R���S�R�Q�W�H�L�U�R���O�R�Q�J�R���P�R�Y�H���V�H���S�R�U���P�L�Q�X�W�R�����R���S�R�Q�W�H�L�U�R���G�R�V���V�H�J�X�Q�G�R�V���I�D�]���X�P�D���Y�R�O�W�D���F�R�P-

�S�O�H�W�D���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D���������V�H�J�X�Q�G�R�V�����S�R�U�W�D�Q�W�R��� � ��� � � s ��

� � �h � �� �  e � � ��� � � s, então � � � � � ����� � �� � � �����3�R�U�W�D�Q�W�R����� ����� �� ��

� � �� ��  e � � �h � �� � , então � � � � � ����d � � ��� � � �� �����3�R�U�W�D�Q�W�R����� ����d � �� � ��

� � �� ��  e � ����� �� , então � � � ���� ������ � �� � � �����3�R�U�W�D�Q�W�R����� ������ �� ��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�������K�R�U�D�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V��

� � �h � �� � , então, � � �� ���h � � ��� � � �� ��

�(�[�H�P�S�O�R�V��

�������(�V�F�U�H�Y�D���R�V���G�R�L�V���S�R�Q�W�H�L�U�R�V���G�R���U�H�O�y�J�L�R���S�D�U�D���L�Q�G�L�F�D�U���D�V���K�R�U�D�V��
��h�����P�L�Q ����h�����P�L�Q ����h�����P�L�Q ��h���P�L�Q

(1) ������ (3) (4)



������

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�����������P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���K�R�U�D�V���H���P�L�Q�X�W�R�V����

�� ��� � � h, então, ��� �� �� �� � � ���� � � �� �� � � �� �� �� � � � � �h h ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������� � � ��� � � ��� h ��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�������P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���V�H�J�X�Q�G�R�V��

� � ��� � � s, então, � � �� ����� � � � �s s��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�����������V�H�J�X�Q�G�R�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V��

�� �s � �� � , então, ��� ��� �� �s s s� � � �� � ��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�������P�L�Q�X�W�R�V���H���������V�H�J�X�Q�G�R�V���S�D�U�D���V�H�J�X�Q�G�R�V��

� � ��� � � s, então, � � �� ����� � � � �s s��

�3�R�U�W�D�Q�W�R����� � � ��� �� ����� � s s s s� � � ��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�����������V�H�J�X�Q�G�R�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V���H���V�H�J�X�Q�G�R�V����

�� �s � �� � , então,��� �� �� �� �� � � � ��s s s s s s� � � � � � � ��� � � �� �� � ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R������� � � �s s� �� � ��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�����������P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���K�R�U�D�V��

�� ��� � � h, então, ��� ��� �� ��� � � �� �� �� � � h��

�������&�R�Q�Y�H�U�V�m�R���G�H�������K�R�U�D�V���H���������P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V��

� � �h � �� � , então, � � �� ���h � � ��� � � �� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R����� � � ��� �� ���h �� � � �� �� � � ��� � � ��

1 dia (d����� ���������K�R�U�D�V����h����� �������������P�L�Q�X�W�R�V�����P�L�Q����� ���������������V�H�J�X�Q�G�R�V����s)

1 horas (h����� ���������P�L�Q�X�W�R�V�����P�L�Q����� �������������V�H�J�X�Q�G�R�V����s)

�����P�L�Q�X�W�R�V�����P�L�Q����� ���������V�H�J�X�Q�G�R�V����s)

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���K�R�U�D�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�D�V���K�R�U�D�V���S�R�U��

��������

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���K�R�U�D�V�����G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�R�V���P�L�Q�X�W�R�V���S�R�U��������

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���V�H�J�X�Q�G�R�V�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�R�V���P�L�Q�X-

�W�R�V���S�R�U��������

�3�D�U�D���F�R�Q�Y�H�U�W�H�U���V�H�J�X�Q�G�R�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V�����G�L�Y�L�G�H���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�R�V���V�H�J�X�Q�G�R�V��

�S�R�U��������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������3�U�H�H�Q�F�K�D���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R��

(1) � h � ���� �� � ������ �� h � ���� �� � (3) � h � ���� �� �

(4) ��� �� � ����� h ������ ��� �� � ����� h ������ ��� �� � ����� h



������

������ � � �� ����� s ������ � � �� ����� s ������ �� �� � ����� s

�������� ��� s � ���� �� � (11) ��� s � ���� �� � �������� ��� s � ���� �� �

�������3�U�H�H�Q�F�K�D���R�V���H�V�S�D�o�R�V���H�P���E�U�D�Q�F�R��

(1) � � �h �� � ���� �� �� ������ �� ��h �� � ���� �� �� 

(3) ��� �� � ���� ���� �� �� h (4) ��� �� � ���� ���� �� �� h

������ � � ��� � ����s s� ������ � � ��� � ����s s� 

������ ��� s s� ���� �� ����� ������ ��� s s� ���� �� �����

11.3 Operações com medidas de tempo

�������$���V�H�Q�K�R�U�D���5�L�F�D�U�G�L�Q�D�����P�R�W�R�U�L�V�W�D���T�X�H���W�U�D�Q�V�S�R�U�W�D���R�V���W�U�D�E�D�O�K�D�G�R�U�H�V���G�H���X�P�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���I�i�E�U�L-

�F�D�����V�D�L���G�H���F�D�V�D���j�V�������������G�D���P�D�Q�K�m�����(�O�D���O�H�Y�D���������P�L�Q���S�D�U�D���F�K�H�J�D�U���j���I�i�E�U�L�F�D����

�$���T�X�H���K�R�U�D�V���H�O�D���F�K�H�J�D���D�R���V�H�X���O�R�F�D�O���G�H���W�U�D�E�D�O�K�R�"

�$���V�H�Q�K�R�U�D���5�L�F�D�U�G�L�Q�D���F�K�H�J�D���j���I�i�E�U�L�F�D���D�V����h�����P�L�Q��

�������2�V���S�U�R�I�H�V�V�R�U�H�V���G�R���&�H�Q�W�U�R���G�H���)�R�U�P�D�o�m�R���G�H���=�R�E�X�p���I�R�U�D�P���S�D�U�D���7�H�W�H���G�H���P�D�F�K�L�P�E�R�P�E�R�����(�O�H�V��

�F�K�H�J�D�U�D�P���H�P���7�H�W�H���j�V�����������������$���Y�L�D�J�H�P���O�H�Y�R�X�������K�R�U�D�V�����$���T�X�H���K�R�U�D�V���H�O�H�V���V�D�t�U�D�P���G�H���=�R�E�X�p�" 

�(�O�H�V���V�D�t�U�D�P���G�H���=�R�E�X�p���D�V����h�����P�L�Q��

�������$���.�i�W�L�D���H���R���-�~�O�L�R���O�H�Y�D�U�D�P�������K�R�U�D�V���H���������P�L�Q�X�W�R�V���S�D�U�D���I�D�]�H�U���X�P���E�R�O�R�����(�O�H�V���F�R�P�H�o�D�U�D�P���D���D�V�V�D�U��

�j�V���������������G�D���W�D�U�G�H�����$���T�X�H���K�R�U�D�V���H�O�H�V���W�H�U�P�L�Q�D�U�D�P���G�H���I�D�]�H�U���R���E�R�O�R�"

���������P�L�Q�X�W�R�V��� ���� �� � � ��� � � �� �� �� � �h

�(�Q�W�m�R����� ��� � � �h h�� � � ��� 

�(�O�D�V���W�H�U�P�L�Q�D�U�D�P���D�V����h�����P�L�Q��

�������$���+�D�Q�L�I�D���H���R�V���V�H�X�V���D�P�L�J�R�V���M�R�J�D�U�D�P���[�D�G�U�H�]���G�X�U�D�Q�W�H���������P�L�Q�X�W�R�V�����2���M�R�J�R���W�H�U�P�L�Q�R�X���j�V����������������

�$���T�X�H���K�R�U�D�V���R���M�R�J�R���F�R�P�H�o�R�X�"��

�1�m�R���V�H���S�R�G�H���V�X�E�W�U�D�L�U�������P�L�Q���G�H�������P�L�Q�����H�Q�W�m�R���F�R�Q�Y�H�U�W�H���V�H�������K�R�U�D���G�D�V���������K�R�U�D�V���S�D�U�D���P�L�Q�X�W�R�V�� 



������

�3�D�U�D���H�I�H�F�W�X�D�U���D���D�G�L�o�m�R���H���V�X�E�W�U�D�F�o�m�R���G�R���W�H�P�S�R�����D�O�L�Q�K�D���V�H���R���W�H�P�S�R���Q�D���P�H�V-

�P�D���X�Q�L�G�D�G�H��

�$�G�L�F�L�R�Q�D���V�H���R�X���V�X�E�W�U�D�L���V�H���D�V���K�R�U�D�V���H���P�L�Q�X�W�R�V���V�H�S�D�U�D�G�D�P�H�Q�W�H��

�6�H���R�V���P�L�Q�X�W�R�V���I�R�U�H�P���������R�X���P�D�L�V�����V�X�E�W�U�D�L���V�H���������G�R�V���P�L�Q�X�W�R�V���H���D�G�L�F�L�R�Q�D��

�V�H�������j�V���K�R�U�D�V��

�6�H���R�V���P�L�Q�X�W�R�V���Q�m�R���S�R�G�H�P���V�H�U���V�X�E�W�U�D�t�G�R�V�����D�G�L�F�L�R�Q�D���V�H���������D�R�V���P�L�Q�X�W�R�V���H��

�V�X�E�W�U�D�L���V�H�������G�D�V���K�R�U�D�V����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�D�O�F�X�O�H��
(1) 3h���������P�L�Q�������������P�L�Q ������ ��h���������P�L�Q�������������P�L�Q

(3) ��h���������P�L�Q��������h 13 min (4) 4h���������P�L�Q��������h���������P�L�Q

������ ��h �������P�L�Q���±����h���������P�L�Q ������ 4h���������P�L�Q���±����h���������P�L�Q

������ ����h���������P�L�Q���±������h���������P�L�Q ������ ����h�������P�L�Q���±����h���������P�L�Q

�2���M�R�J�R���F�R�P�H�o�R�X���D�V������h�����P�L�Q��
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11.4 Calendário

�2�E�V�H�U�Y�H���D���¿�J�X�U�D��

Calendário 2019

�(�V�W�D���¿�J�X�U�D���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���X�P���F�D�O�H�Q�G�i�U�L�R���T�X�H���F�R�Q�V�L�V�W�H���Q�X�P�D���W�D�E�H�O�D�����D���T�X�D�O���L�Q�G�L�F�D���R�V���G�L�D�V�����V�H�P�D-

�Q�D�V���H���P�H�V�H�V���G�R���D�Q�R�����L�Q�F�O�X�L�Q�G�R���I�H�U�L�D�G�R�V�����F�R�P�H�P�R�U�D�o�}�H�V���U�H�O�L�J�L�R�V�D�V���H���I�D�V�H�V���G�D���O�X�D��

�8�P���D�Q�R���W�H�P���������P�H�V�H�V��

�8�P���D�Q�R���W�H�P�����������G�L�D�V���R�X�����������G�L�D�V���F�D�V�R���V�H�M�D���X�P���D�Q�R���E�L�V�V�H�[�W�R��

�8�P���P�r�V���W�H�P���������R�X���������G�L�D�V�����F�R�P���H�[�F�H�S�o�m�R���G�H���)�H�Y�H�U�H�L�U�R���T�X�H���W�H�P���������R�X��

�������G�L�D�V��

�8�P�D���V�H�P�D�Q�D���W�H�P�������G�L�D�V����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�&�R�P�S�O�H�W�H�����F�R�P���E�D�V�H���Q�R���F�D�O�H�Q�G�i�U�L�R���D�F�L�P�D����

������ �8�P�� �D�Q�R�� �W�H�P�� �B�B�B�B�� �P�H�V�H�V���� �T�X�H�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P�� �D�� �B�B�B�B�B�B�� �G�L�D�V���� �2�V�� �P�H�V�H�V�� �G�R�� �D�Q�R�� �V�m�R����

�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B����



������

�������$�O�J�X�Q�V���P�H�V�H�V���W�r�P���B�B�B���G�L�D�V���H���R�X�W�U�R�V���W�r�P���B�B�B���G�L�D�V��

�������2���P�r�V���G�H���)�H�Y�H�U�H�L�U�R���W�H�P���B�B�B���G�L�D�V�����1�R���F�D�V�R���G�H���X�P���D�Q�R���E�L�V�V�H�[�W�R�����W�H�P���B�B�B�B�G�L�D�V��

������ �8�P�D�� �V�H�P�D�Q�D�� �W�H�P�� �B�B�B�B�� �G�L�D�V���� �T�X�H�� �V�m�R���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B����

�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�����B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B���H���B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B����

�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B���� �B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�� �H��

�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B�B��
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2. Relação de fracções, números decimais e percentagem

�'�H���D�F�R�U�G�R���F�R�P���X�P�D���S�H�V�T�X�L�V�D�����F�D�G�D�������G�R�V�������F�D�Q�G�L�G�D�W�R�V���Q�R�V���~�O�W�L�P�R�V���D�Q�R�V���T�X�H���L�Q�J�U�H�V�V�D�U�D�P���Q�R��

�,�Q�V�W�L�W�X�W�R���G�H���&�L�r�Q�F�L�D�V���G�H���6�D�~�G�H�����,�&�6�����V�m�R���G�R���V�H�[�R���P�D�V�F�X�O�L�Q�R�����$�V�V�L�P�����D���U�D�]�m�R���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R��

�G�H���F�D�Q�G�L�G�D�W�R�V���D�G�P�L�W�L�G�R�V���G�R���V�H�[�R���P�D�V�F�X�O�L�Q�R���H���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���F�D�Q�G�L�G�D�W�R�V���D�G�P�L�W�L�G�R�V���p���G�H��

�� �� �������V�H�Q�G�R���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���
�

��

�3�R�G�H���V�H���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U���
�  

�Q�X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���F�X�M�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���p�������������P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R���R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U

�H���R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���S�R�U�����������R�X���V�H�M�D���
�

� � �
� � �

��
���

�
�
�

� ��

Neste caso, �
�

��
���

��� � � ��

�$�O�W�H�U�Q�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H����
�
�

� � ��� ��� � �� � ������� , portanto, 
�
�

� � ��� � � � ��

�$�V�V�L�P�����D���V�H�J�X�L�Q�W�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���W�H�P���R���P�H�V�P�R���V�L�J�Q�L�¿�F�D�G�R��

Capítulo IX: Percentagem

1. Noção de percentagem

�7�R�G�R�V���R�V���G�L�D�V�����G�H�S�D�U�D�P�R���Q�R�V���F�R�P���V�L�W�X�D�o�}�H�V���T�X�H���H�Q�Y�R�O�Y�H�P���R���F�i�O�F�X�O�R���G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P�����(�P��

�R�S�H�U�D�o�}�H�V���G�H���F�i�O�F�X�O�R���G�H���W�D�[�D�V���G�H���M�X�U�R�V���Q�R�V���¿�Q�D�Q�F�L�D�P�H�Q�W�R�V���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R���G�H���Y�H�t�F�X�O�R�V�����F�R�P�S�U�D�V��

�j���S�U�H�V�W�D�o�m�R�����G�H�V�F�R�Q�W�R�V���Q�D�V���F�R�P�S�U�D�V���I�H�L�W�D�V���³�j���Y�L�V�W�D�´�����D�S�X�U�D�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�Q�G�L�P�H�Q�W�R�V���G�D�V���S�R�X�S�D�Q-

�o�D�V���Q�R���V�L�V�W�H�P�D���E�D�Q�F�i�U�L�R�����F�i�O�F�X�O�R�V���S�D�U�D���D�S�X�U�D�U���H���H�[�S�U�H�V�V�D�U���R���F�X�V�W�R���G�H���Y�L�G�D�����S�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���I�R�U�P�D�Q�G�R�V���G�H���V�H�[�R���I�H�P�L�Q�L�Q�R���R�X���P�D�V�F�X�O�L�Q�R���G�H���X�P�D���W�X�U�P�D�����V�m�R���D�O�J�X�Q�V���G�R�V���H�[�H�P-

�S�O�R�V���T�X�H���G�H�P�R�Q�V�W�U�D�P���D���X�W�L�O�L�]�D�o�m�R���G�R���F�i�O�F�X�O�R���G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�H���X�P���Q�~�P�H�U�R�����(�P���W�R�G�D�V���D�V��

�W�U�D�Q�V�D�F�o�}�H�V���¿�Q�D�Q�F�H�L�U�D�V�����S�R�G�H�P�R�V���Q�R�W�D�U���D���S�U�H�V�H�Q�o�D���G�R���F�i�O�F�X�O�R���G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P�����H�O�H�Y�D�Q�G�R���R�X��

�G�L�P�L�Q�X�L�Q�G�R���R���Y�D�O�R�U���G�H���D�O�J�R�����0�D�V�����D�¿�Q�D�O�����R���T�X�H���V�H���G�H�Y�H���H�Q�W�H�Q�G�H�U���S�R�U���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P�"

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���H�[�H�P�S�O�R��

�1�X�P���J�U�X�S�R���G�H�����������I�R�U�P�D�Q�G�R�V���G�R���,�)�3���G�H���&�K�L�W�L�P�D�����������G�H�O�H�V���S�U�H�I�H�U�H�P���D�V�V�L�V�W�L�U���I�X�W�H�E�R�O����

�$���I�U�D�F�o�m�R���G�R�V���I�R�U�P�D�Q�G�R�V���T�X�H���D�S�U�H�F�L�D�P���R���I�X�W�H�E�R�O���p����
��

���
��

�(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H�����������G�R�V���I�R�U�P�D�Q�G�R�V���S�U�H�I�H�U�H�P���D�V�V�L�V�W�L�U���R���I�X�W�H�E�R�O�����H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���P�H�V�P�R����������

�8�P�D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���p���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�U�W�H�V���F�R�Q�V�L�G�H�U�D�G�D�V���H�P���F�D�G�D���F�H�P�����p��

�U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���S�H�O�R���V�t�P�E�R�O�R��% e lê-se porcento��



������

Fracção �1�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�OFracção decimal �3�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P

�
�

������
��

���
������

�3�R�G�H���V�H���F�R�Q�F�O�X�L�U���T�X�H�����������G�R�V���F�D�Q�G�L�G�D�W�R�V���T�X�H���L�Q�J�U�H�V�V�D�U�D�P���D�R���,�&�6���V�m�R���G�R���V�H�[�R���P�D�V�F�X�O�L�Q�R��

�1�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�o�m�R���G�H���X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���S�D�U�D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���S�R�G�H���V�H��

�&�R�Q�Y�H�U�W�H�U���D���P�H�V�P�D���Q�X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���H�T�X�L�Y�D�O�H�Q�W�H���F�X�M�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���p������������

�H���W�R�P�D���V�H���R���Q�X�P�H�U�D�G�R�U���F�R�P�R���R���Y�D�O�R�U���G�D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���R�X��

�7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�U���D���I�U�D�F�o�m�R���G�D�G�D���Q�X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�~-

�P�H�U�R���R�E�W�L�G�R���S�R�U������������

�1�D���W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�o�m�R���G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���S�D�U�D���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���F�R�Q�Y�H�U�W�H���V�H��

�R���Y�D�O�R�U���G�D�����S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���Q�X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���F�X�M�R���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U���p�����������H���W�U�D�Q�V-

�I�R�U�P�D���V�H���D���P�H�V�P�D���Q�X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P��
(1) �������� ������ �������� (3) ����������

(4) ���������� ������ ������ ������ ��������

������ ���������� ������ ������������ ������ ����������

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O��
(1) ������ ������ ������ (3) ����

(4) ���� ������ �������� ������ ����������

������ �������� ������ ���������� ������ ��������

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���I�U�D�F�o�}�H�V���L�U�U�H�G�X�W�t�Y�H�L�V�����I�R�U�P�D���P�D�L�V���V�L�P�S�O�L�¿�F�D�G�D����
(1) ������ ������ ������ (3) ������

(4) ������ ������ �������� ������ ����

������ ���������� ������ ���������� ������ ��������

�������&�R�Q�Y�H�U�W�D���S�D�U�D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P��

(1)
��

���
������

�
��

(3)
��
��

(4)
�
��

������
��
��

������
�
�

������
�
�

������
�
�

������
�

���
��������

��
���

(11)
��
���

��������
���
���



������

�+�i���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H���H�[�S�U�H�V�V�D�U���X�P�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���F�R�P�R���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�D���R�X-

�W�U�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H����

���•���I�R�U�P�D

���������2�E�W�p�P���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���G�D�V���G�X�D�V���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V��

���������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���Q�X�P�D���I�U�D�F�o�m�R���G�H���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U��������������

���������&�R�Q�Y�H�U�W�D���V�H���D���I�U�D�F�o�m�R���R�E�W�L�G�D���S�D�U�D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P��

���•���I�R�U�P�D

���������2�E�W�p�P���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���G�D�V���G�X�D�V���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V��

���������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H���R���Y�D�O�R�U���G�D���U�D�]�m�R���H�P���X�P���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O������

���������0�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H�F�L�P�D�O���R�E�W�L�G�R���S�R�U������������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�(�[�S�U�H�V�V�H���D���S�U�L�P�H�L�U�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���F�R�P�R���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�D���V�H�J�X�Q�G�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H��
(1) 1h������h ������ 3h������h (3) ���P�L�Q�������P�L�Q

(4) �����P�L�Q���������P�L�Q ������ 3s, 4s ������ ��s��������s

������ ��cm��������cm ������ ����m��������m ������ ������kg����������kg

�������� ������kg����������kg (11) ���� �0�7���������� �0�7 �������� �������� �0�7������������ �0�7

3. Uma quantidade como percentagem de outra quantidade

4. Percentagem de quantidade

�1�X�P�D���W�X�U�P�D���G�H���������I�R�U�P�D�Q�G�R�V���G�R���,�)�3���G�D���0�D�W�R�O�D�����Q�D���S�U�R�Y�t�Q�F�L�D���G�H���0�D�S�X�W�R�����K�i���������P�H�Q�L�Q�D�V����

�4�X�D�O���p���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�D�V���P�H�Q�L�Q�D�V���G�D���W�X�U�P�D���H�P���U�H�I�H�U�r�Q�F�L�D�"

�$�� �U�D�]�m�R�� �H�Q�W�U�H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �P�H�Q�L�Q�D�V�� �H�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �W�R�W�D�O�� �G�D�� �W�X�U�P�D�� �p�� �G�H��
��
��

���� �(�Q�W�m�R��

��
��

�� ��
�� ��

���
����

��
���

���
�
�

� � � � �����$�O�W�H�U�Q�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H����
��
��

� � �� � �� ������ ���� �� ��

�3�R�U�W�D�Q�W�R�������������G�R�V���H�V�W�X�G�D�Q�W�H�V���V�m�R���P�H�Q�L�Q�D�V��

�1�X�P�� �W�H�V�W�H�� �G�H�� �0�D�W�H�P�i�W�L�F�D���� �X�P�D�� �W�X�U�P�D�� �G�R�� �,�)�3�� �G�H�� �&�K�R�Q�J�X�H�Q�H�� �F�R�P�� ������ �I�R�U�P�D�Q�G�R�V���� �������� �G�D��

�W�X�U�P�D���W�H�Y�H���Q�R�W�D���S�R�V�L�W�L�Y�D�����4�X�D�Q�W�R�V���I�R�U�P�D�Q�G�R�V���G�D���W�X�U�P�D���W�L�Y�H�U�D�P���Q�R�W�D���S�R�V�L�W�L�Y�D�"

�3�D�U�D���U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D���H�V�W�D���T�X�H�V�W�m�R�����E�D�V�W�D���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�U���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���I�R�U�P�D�Q�G�R�V���S�H�O�D���S�H�U�F�H�Q-

�W�D�J�H�P�����$�� �S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P�� �S�R�G�H�� �V�H�U�� �H�[�S�U�H�V�V�D�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �G�H�F�L�P�D�O�� �R�X�� �Q�D�� �I�R�U�P�D�� �G�H�� �I�U�D�F�o�m�R�� �F�R�P��

�G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U�������������$�V�V�L�P�����W�H�P���V�H��

���������G�H���������H�V�W�X�G�D�Q�W�H�V ���������G�H���������H�V�W�X�G�D�Q�W�H�V

� � ������������ ��� �u � �
��

���
�� �����������



������

���� ���������������u �
��

�����������
��

���
�u

�������������� ��������������

�1�R���W�H�V�W�H���G�H���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D�����������H�V�W�X�G�D�Q�W�H�V���W�L�Y�H�U�D�P���Q�R�W�D���S�R�V�L�W�L�Y�D��

�3�D�U�D���F�D�O�F�X�O�D�U���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�H���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P��

�S�H�O�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���� �W�U�D�Q�V�I�R�U�P�D�Q�G�R���D���S�D�U�D��forma decimal ou para forma 

de fracção���F�R�P���G�H�Q�R�P�L�Q�D�G�R�U����������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������&�D�O�F�X�O�H��
(1) ���������G�H������kg ������ �������G�H��������kg (3) ���������G�H��������kg

(4) ���������G�H����m ������ ���������G�H����l ������ �������G�H������l

������ ���������G�H����km ������ ���������G�H������km ������ �����������G�H��������km

�������� �������������G�H����m (11) �����������G�H����m �������� �����������G�H��������l

�������4�X�D�Q�W�R�V���P�L�Q�X�W�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P���D�V���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�Q�V�"
(1) ���������G�H�����P�L�Q ������ ���������G�H�������P�L�Q (3) ���������G�H�������P�L�Q

(4) ���������G�H�������P�L�Q ������ �������G�H�������P�L�Q ������ ���������G�H�������P�L�Q

������ ���������G�H����h ������ ���������G�H������h ������ ���������G�H������h

�������� ���������G�H���P�H�L�R���G�L�D(11) ���������G�H���X�P���G�L�D �������� ���������G�H���X�P���G�L�D

5. Mudança percentual

5.1. Aumento percentual

�1�R���P�r�V���G�H���$�J�R�V�W�R���G�H����������������kg���G�H���D�o�~�F�D�U���F�D�V�W�D�Q�K�R���F�X�V�W�D�Y�D���������0�7�����$�W�p���D�R���P�r�V���G�H���2�X�W�X�E�U�R��

�G�R���P�H�V�P�R���D�Q�R�����R���S�U�H�o�R���V�X�E�L�X���S�D�U�D���������0�7���S�R�U���F�D�G�D���T�X�L�O�R�J�U�D�P�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���D�X�P�H�Q�W�R���H���D��

�S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�R���D�X�P�H�Q�W�R��

�� �� �� � � � � � � �

�� �� �� �

� � �

� � �

�� �� ��
��
��

��� �����������
� � �

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���D�X�P�H�Q�W�R���G�R���F�X�V�W�R���G�R���D�o�~�F�D�U���I�R�L���G�H���������0�7���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�����������G�H���������0�7��

�'�L�]���V�H���T�X�H���R���F�X�V�W�R���G�R���D�o�~�F�D�U���D�X�P�H�Q�W�R�X���H�P����������



������

5.2. Diminuição percentual

�1�D���p�S�R�F�D���F�K�X�Y�R�V�D�����R���+�R�V�S�L�W�D�O���'�L�V�W�U�L�W�D�O���G�H���1�K�D�P�D�W�D�Q�G�D���D�W�H�Q�G�H�X�������������S�D�F�L�H�Q�W�H�V���S�D�G�H�F�H�Q�G�R��

�G�H���P�D�O�i�U�L�D�����1�D���p�S�R�F�D���V�H�F�D�����R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�F�L�H�Q�W�H�V���G�L�P�L�Q�X�L�X���S�D�U�D�������������S�D�F�L�H�Q�W�H�V�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

�D���G�L�P�L�Q�X�L�o�m�R���H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�D���G�L�P�L�Q�X�L�o�m�R��

�� �� ������

�� �� �����������������

� � �

� �

���� 
��� ���
���
����


��� �� ���

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���G�L�P�L�Q�X�L�o�m�R���I�R�L���G�H�����������S�D�F�L�H�Q�W�H�V���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�����������G�H�������������S�D�F�L�H�Q�W�H�V����

�'�L�]���V�H���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�D�F�L�H�Q�W�H�V���G�L�P�L�Q�X�L�X���H�P����������

�2���D�X�P�H�Q�W�R���S�R�G�H���V�H�U���H�[�S�U�H�V�V�R���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P��

�� �� �� � � ���� ���� � � ���� ������ �

�� �� �� �
�� �� ��

� �� �

����������� �
��

�� �� � � ������
�� �� � � ���� ������ �

�
� ����������� ����� �

�

� �

�



�

�

����������� � ������� �� � � 
��� �

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������(�Q�F�R�Q�W�U�H���R���D�X�P�H�Q�W�R���R�X���G�L�P�L�Q�X�L�o�m�R���S�H�U�F�H�Q�W�X�D�O���G�R���S�U�L�P�H�L�U�R���Y�D�O�R�U���S�D�U�D���R���V�H�J�X�Q�G�R���Y�D�O�R�U��
(1) �� �0�7���S�D�U�D������ �0�7 ������ ���� �0�7���S�D�U�D������ �0�7 (3) �� �0�7���S�D�U�D������ �0�7

(4) ������ �0�7���S�D�U�D������ �0�7 ������ ���� �0�7���S�D�U�D������ �0�7 ������ ���� �0�7���S�D�U�D������ �0�7

������ �� �0�7���S�D�U�D������ �0�7 ������ ���� �0�7���S�D�U�D�������� �0�7 ������ ������ �0�7���S�D�U�D������ �0�7

�������� ���� �0�7���S�D�U�D������ �0�7 (11) ���� �0�7���S�D�U�D�������� �0�7 �������� ������ �0�7���S�D�U�D���������� �0�7

�������(�Q�F�R�Q�W�U�H���R���Q�R�Y�R���Q�~�P�H�U�R�����T�X�D�Q�G�R��
(1) �� �0�7���D�X�P�H�Q�W�D���H�P�������� ������ ���� �0�7���D�X�P�H�Q�W�D���H�P��������

(3) �� �0�7���D�X�P�H�Q�W�D���H�P�������� (4) ���� �0�7���G�L�P�L�Q�X�L���H�P��������

������ �� �0�7���G�L�P�L�Q�X�L���H�P�������� ������ ���� �0�7���D�X�P�H�Q�W�D���H�P��������

������ ���� �0�7���G�L�P�L�Q�X�L���H�P�������� ������ ���� �0�7���D�X�P�H�Q�W�D���H�P����������

������ ������ �0�7���G�L�P�L�Q�X�L���H�P�������� �������� ���� �0�7���D�X�P�H�Q�W�D���H�P��������

(11) ������ �0�7���G�L�P�L�Q�X�L���H�P�������� �������� ������ �0�7���G�L�P�L�Q�X�L���H�P����������

�$���G�L�P�L�Q�X�L�o�m�R���S�R�G�H���V�H�U���H�[�S�U�H�V�V�D���Q�D���I�R�U�P�D���G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P��
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6. Lucro, prejuízo, desconto e juros

6.1. Lucro

�������$���S�U�R�S�U�L�H�W�i�U�L�D���G�H���X�P�D���O�R�M�D���H�V�S�H�F�L�D�O�L�]�D�G�D���Q�D���Y�H�Q�G�D���G�H���H�T�X�L�S�D�P�H�Q�W�R���L�Q�I�R�U�P�i�W�L�F�R�����Q�R���G�L�V�W�U�L�W�R��

�G�H���*�R�Y�X�U�R�����F�R�P�S�U�R�X���X�P���F�R�P�S�X�W�D�G�R�U���D���������������0�7�����R���T�X�D�O���U�H�Y�H�Q�G�H�X���D���������������0�7�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

�R���O�X�F�U�R���H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�R���O�X�F�U�R��
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�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���O�X�F�U�R���I�R�L���G�H���������� �0�7���T�X�H���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H���D�����������G�H������������ �0�7��

�'�L�]���V�H���T�X�H���D���S�U�R�S�U�L�H�W�i�U�L�D���W�H�Y�H���R���O�X�F�U�R���G�H����������

�2���O�X�F�U�R���p���X�P���D�X�P�H�Q�W�R���Q�R���S�U�H�o�R���G�H���X�P���L�W�H�P�����+�i���O�X�F�U�R���T�X�D�Q�G�R���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D���p��

�P�D�L�R�U���T�X�H���R���S�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��
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�������8�P���F�R�P�H�U�F�L�D�Q�W�H���G�D���Y�L�O�D���G�H���6�R�Q�J�R���F�R�P�S�U�R�X���X�P�D���F�k�P�H�U�D���D���������������0�7���H���W�H�Y�H�����������G�H���O�X�F�U�R��

�D�R���U�H�Y�H�Q�G�r���O�D�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���O�X�F�U�R���H���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D���G�D���F�k�P�H�U�D��
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�$�O�W�H�U�Q�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D��
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�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���F�R�P�H�U�F�L�D�Q�W�H���U�H�Y�H�Q�G�H�X���D���F�k�P�H�U�D���D���������������0�7���H���W�H�Y�H���O�X�F�U�R���G�H�������������0�7��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�H���O�X�F�U�R��
(1) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� ���������0�7

�/�X�F�U�R��� ���� �0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� ���������0�7

�/�X�F�U�R���  �����0�7



������

(3) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� ���������0�7

�/�X�F�U�R��� �������0�7

(4) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� ���������0�7

�/�X�F�U�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�/�X�F�U�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�/�X�F�U�R��� �����������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�/�X�F�U�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�/�X�F�U�R��� �����������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�/�X�F�U�R��� ���������0�7

�������� �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�/�X�F�U�R��� �����������0�7

(11) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�/�X�F�U�R��� �����������0�7

�������� �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�/�X�F�U�R��� �������������0�7

6.2. Prejuízo

�������2���S�U�R�S�U�L�H�W�i�U�L�R���G�H���X�P�D���G�D�V���P�D�L�R�U�H�V���O�R�M�D�V���G�H���H�O�H�F�W�U�R�G�R�P�p�V�W�L�F�R�V�����O�R�F�D�O�L�]�D�G�D���Q�D���E�D�L�[�D���G�D���F�L�G�D-

�G�H���G�H���4�X�H�O�L�P�D�Q�H�����F�R�P�S�U�R�X���X�P���W�H�O�H�Y�L�V�R�U���H���V�H�X�V���D�F�H�V�V�y�U�L�R�V���D���������������0�7���H���Y�H�Q�G�H�X���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R��

�D�R���S�U�H�o�R���S�U�R�P�R�F�L�R�Q�D�O���G�H������������ �0�7�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���S�U�H�M�X�t�]�R���H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�R���S�U�H�M�X�t�]�R��
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�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���S�U�H�M�X�t�]�R���I�R�L���G�H���������� �0�7���T�X�H��corresponde a �������G�H���������������0�7��

�'�L�]���V�H���T�X�H���R���S�U�R�S�U�L�H�W�i�U�L�R���W�H�Y�H���R���S�U�H�M�X�t�]�R���G�H��������

�������$���V�H�Q�K�R�U�D���)�O�i�Y�L�D���F�R�P�S�U�R�X���X�P���F�H�U�W�R���D�U�W�L�J�R���D�������������0�7���H���U�H�Y�H�Q�G�H�X���R���D�R���S�U�H�M�X�t�]�R���G�H������������

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���S�U�H�M�X�t�]�R���H���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D���G�R���D�U�W�L�J�R��
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�$�O�W�H�U�Q�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D��

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���O�X�F�U�R���H���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D��
(1) ���� �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R ������ ���� �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R

(3) ���� �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R (4) ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R

������ ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R ������ ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R

������ ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R ������ ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R

������ ������ �0�7���F�R�P���������G�H���O�X�F�U�R �������� �������� �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R

(11) ������ �0�7���F�R�P���������G�H���O�X�F�U�R �������� ���������� �0�7���F�R�P�����������G�H���O�X�F�U�R
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�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���V�H�Q�K�R�U�D���)�O�i�Y�L�D���U�H�Y�H�Q�G�H�X���R���D�U�W�L�J�R���D���������� �0�7�����D�R���S�U�H�M�X�t�]�R���G�H�������� �0�7��

�2�� �S�U�H�M�X�t�]�R�� �p�� �X�P�D�� �G�L�P�L�Q�X�L�o�m�R�� �Q�R�� �S�U�H�o�R�� �G�H�� �X�P�� �L�W�H�P���� �+�i�� �S�U�H�M�X�t�]�R�� �T�X�D�Q�G�R�� �R�� �S�U�H�o�R�� �G�H��

�Y�H�Q�G�D���p���P�H�Q�R�U���T�X�H���R���S�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��
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�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�R���S�U�H�M�X�t�]�R��
(1) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ������ �0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R���  �������0�7

(3) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

(4) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� ���������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

������ �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �����������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

�������� �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

(11) �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� ���������0�7

�������� �3�U�H�o�R���G�H���D�T�X�L�V�L�o�m�R��� �������������0�7

�3�U�H�M�X�t�]�R��� �����������0�7

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���S�U�H�M�X�t�]�R���H���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D��
(1) ������ �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R������ ������ �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R

(3) �������� �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R(4) ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R

������ �������� �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R������ ������ �0�7���F�R�P�����������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R

������ ���������� �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R������ ���������� �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R

������ �������� �0�7���F�R�P���������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R�������� �������� �0�7���F�R�P�������������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R

(11) ���������� �0�7���F�R�P�������������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R�������� �������� �0�7���F�R�P�������������G�H���S�U�H�M�X�t�]�R
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6.3. Desconto

�8�P�D���O�R�M�D���Y�H�Q�G�H���X�P���S�D�Q�R���D�����������D���P�H�Q�R�V���T�X�H���R���S�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R���G�H���������� �0�7�����'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���G�H�V-

�F�R�Q�W�R���H���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D��
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�$�O�W�H�U�Q�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D���S�R�G�H���V�H�U���H�Q�F�R�Q�W�U�D�G�R���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���I�R�U�P�D��
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�3�R�U�W�D�Q�W�R�����R���S�D�Q�R���I�R�L���Y�H�Q�G�L�G�R���D�������� �0�7�����F�R�P���R���G�H�V�F�R�Q�W�R���G�H�������� �0�7��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�R���G�H�V�F�R�Q�W�R��
(1) �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �����������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� ������ �0�7

������ �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �����������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� ������ �0�7

(3) �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� ������ �0�7

(4) �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

������ �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �����������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� ������ �0�7

������ �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

������ �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

������ �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

������ �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

�������� �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

(11) �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

�������� �3�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��� �������������0�7

�'�H�V�F�R�Q�W�R��� �������� �0�7

�2���G�H�V�F�R�Q�W�R���p���X�P�D���U�H�G�X�o�m�R���Q�R���S�U�H�o�R���G�H���X�P���L�W�H�P�����+�i���G�H�V�F�R�Q�W�R���T�X�D�Q�G�R���R���S�U�H�o�R���G�H��
�Y�H�Q�G�D���p���L�Q�I�H�U�L�R�U���H�P���U�H�O�D�o�m�R���D�R���S�U�H�o�R���O�L�V�W�D�G�R��
������� � � ������ �� �� ���� ��� ��� � � ���� � �
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�������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���G�H�V�F�R�Q�W�R���H���R���S�U�H�o�R���G�H���Y�H�Q�G�D��
(1) �������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D�������� �0�7 ������ �������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D�������� �0�7

(3) �������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7 (4) �������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D�������� �0�7

������ ���������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D�������� �0�7 ������ ���������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7

������ ���������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7 ������ �����������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7

������ �����������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7 �������� �����������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D�������� �0�7

(11) �����������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7 �������� �����������G�H���G�H�V�F�R�Q�W�R���S�D�U�D���������� �0�7

6.4. Juros

�1�X�P���S�U�R�M�H�F�W�R���L�Q�R�Y�D�G�R�U���G�H���S�U�R�G�X�o�m�R���G�H���U�D�o�m�R���S�D�U�D���S�D�W�R�V���D���S�D�U�W�L�U���G�H���G�H�V�S�H�U�G�t�F�L�R�V���G�H���P�L�O�K�R����

�X�P���M�R�Y�H�P���Y�D�L���L�Q�Y�H�V�W�L�U���������������0�7���S�R�U�������D�Q�R�V�����D���X�P�D���W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V���D�Q�X�D�O���G�H�������������'�H�W�H�U�P�L�Q�H��

�R���M�X�U�R���H���D���T�X�D�Q�W�L�D���W�R�W�D�O���G�H��juro simples e juro composto��

Após 1 ano: 

�-�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R��� �������������� �0�7�����P�R�Q�W�D�Q�W�H���L�Q�L�F�L�D�O���F�R�P�R���F�D�S�L�W�D�O�����î�������������W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V�����î���������D�Q�R����

� �������������0�7��

�0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O��� �������������� �0�7���F�D�S�L�W�D�O���������������� �0�7�����M�X�U�R����� ���������������0�7��

Após 2 anos:

�-�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R��� �������������� �0�7�����P�R�Q�W�D�Q�W�H���L�Q�L�F�L�D�O���F�R�P�R���F�D�S�L�W�D�O�����î�������������W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V���î���������D�Q�R�V����

� ������������ �0�7��

�0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O��� �������������� �0�7�����F�D�S�L�W�D�O������������������ �0�7�����M�X�U�R����� �����������������0�7��

Após 3 anos:

�-�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R��� �������������� �0�7�����P�R�Q�W�D�Q�W�H���L�Q�L�F�L�D�O���F�R�P�R���F�D�S�L�W�D�O�����î�������������W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V���î���������D�Q�R�V��

= ���������� �0�7��

�0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O��� �����������������0�7�����F�D�S�L�W�D�O������������������ �0�7�����M�X�U�R����� �����������������0�7��

6.4.1 Juro simples
�-�X�U�R���V�L�P�S�O�H�V

Tempo Capital �-�X�U�R�����D�Q�X�D�O���0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O
1 ano ������������ �0�7 ���������� �0�7 ������������ �0�7
�����D�Q�R�V ������������ �0�7 ���������� �0�7 ������������ �0�7
3 anos ������������ �0�7 ���������� �0�7 ������������ �0�7



������

Após 1 ano:

�-�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R��� �������������� �0�7�����P�R�Q�W�D�Q�W�H���L�Q�L�F�L�D�O���F�R�P�R���F�D�S�L�W�D�O���G�R�����ž���D�Q�R�����î�������������W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V��

= ���������� �0�7��

�0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O��� �������������� �0�7�����F�D�S�L�W�D�O���G�R�����ž���D�Q�R�������������������0�7�����M�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R���Q�R�����ž���D�Q�R����

                        = ������������ �0�7��

Após 2 anos:

�-�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R��� �������������� �0�7�����P�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O���G�R�����ž�� �D�Q�R���F�R�P�R���F�D�S�L�W�D�O���G�R�����ž�� �D�Q�R�����î�������������W�D�[�D���G�H��

juros) = ���������� �0�7��

�0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O��� �������������� �0�7�����F�D�S�L�W�D�O���G�R�����ž �D�Q�R������������������ �0�7�����M�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R���Q�R�����ž ano)

������������������������������������������������� �������������� �0�7��

Após 3 anos:

�-�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R��� ������������ �0�7�����P�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O���G�R�����ž ano como capital do 3º �D�Q�R�����î�������������W�D�[�D���G�H��

juros) = ���������� �0�7��

�0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O��� �������������� �0�7�����F�D�S�L�W�D�O���G�R�����ž �D�Q�R������������������ �0�7�����M�X�U�R���Y�H�Q�F�L�G�R���Q�R�����ž ano)

                         � �������������� �0�7��

�������-�X�U�R���V�L�P�S�O�H�V

�3�D�U�D�� �H�Q�F�R�Q�W�U�D�U�� �R�� �M�X�U�R�� �V�L�P�S�O�H�V���� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���V�H�� �R�� �P�R�Q�W�D�Q�W�H�� �L�Q�L�F�L�D�O�� �F�R�P�R��

�F�D�S�L�W�D�O���S�H�O�D���W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V���H���S�H�O�R���W�H�P�S�R���G�H���X�V�R���G�R���G�L�Q�K�H�L�U�R��

�������-�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R

�3�D�U�D���H�Q�F�R�Q�W�U�D�U���R���M�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R���G�H���X�P���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�R���S�H�U�t�R�G�R�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D-

�V�H���R���P�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O���G�R���S�H�U�t�R�G�R���D�Q�W�H�U�L�R�U���F�R�P�R���F�D�S�L�W�D�O���S�H�O�D���W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������8�P���F�D�S�L�W�D�O���G�H�������������� �0�7���I�R�L���D�S�O�L�F�D�G�R���D���X�P�D���W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V���V�L�P�S�O�H�V���G�H���������D�R���P�r�V�����&�D�O�F�X-

�O�D���R���Y�D�O�R�U���G�R���P�R�Q�W�D�Q�W�H���D�S�y�V�������P�H�V�H�V���G�H���D�S�O�L�F�D�o�m�R�"

�������2���V�H�Q�K�R�U���&�D�O�D�G�R���I�H�]�����Q�X�P���E�D�Q�F�R�����X�P���G�H�S�y�V�L�W�R���j���S�U�D�]�R���G�H�������������� �0�7�����E�H�Q�H�¿�F�L�D�Q�G�R���G�H���X�P��

�M�X�U�R���D�Q�X�D�O���G�H���������Q�R���U�H�J�L�P�H���G�H���M�X�U�R�V���F�R�P�S�R�V�W�R�����4�X�H���T�X�D�Q�W�L�D���W�H�U�i���R���V�H�Q�K�R�U���&�D�O�D�G�R���Q�R���E�D�Q�F�R����

�D�R���¿�P���G�H�������G�H���D�Q�R�V�"

6.4.2 Juro composto
�-�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R

Tempo Capital �-�X�U�R�����D�Q�X�D�O���0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O
1 ano ������������ �0�7 ���������� �0�7 ������������ �0�7
�����D�Q�R�V ������������ �0�7 ���������� �0�7 ������������ �0�7
3 anos ������������ �0�7 ���������� �0�7 ������������ �0�7
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�������1�X�P���S�U�R�M�H�F�W�R���G�H���S�U�R�G�X�o�m�R���G�H���I�U�D�Q�J�R�V�����X�P�D���M�R�Y�H�P���H�P�S�U�H�H�Q�G�H�G�R�U�D���G�R���G�L�V�W�U�L�W�R���G�H���3�H�E�D�Q�H��

�L�Q�Y�H�V�W�H�����������������0�7���S�R�U�������D�Q�R�V�����D���X�P�D���W�D�[�D���G�H���M�X�U�R�V���D�Q�X�D�O���G�H�����������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���M�X�U�R���H���D���T�X�D�Q�W�L�D��

total para:

���������-�X�U�R���V�L�P�S�O�H�V

���������-�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R



������

Capítulo X: Correspondência

1. Tabela

�2�V���G�D�G�R�V���D�E�D�L�[�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���R���S�H�V�R���G�R���6�p�U�J�L�R���G�X�U�D�Q�W�H���R�V���S�U�L�P�H�L�U�R�V�������P�H�V�H�V���G�H���Y�L�G�D�����2���S�H�V�R��

�D�S�y�V���R���S�D�U�W�R���I�R�L���G�H��������kg�����D�S�y�V���X�P���P�r�V���I�R�L���G�H��������kg�����D�S�y�V���G�R�L�V���P�H�V�H�V���I�R�L���G�H��������kg�����D�S�y�V���W�U�r�V��

�P�H�V�H�V���I�R�L���G�H��������kg���H���D�S�y�V���T�X�D�W�U�R���P�H�V�H�V���I�R�L���G�H��������kg��

Os dados podem ser representados usando a tabela:

�0�H�V�H�V���G�H���Y�L�G�D�� 1 �� 3 4
�3�H�V�R����kg) 3,1 3,4 ������ ������ ������

Tabela���p���X�P�D���I�R�U�P�D���G�H���R�U�J�D�Q�L�]�D�U���G�D�G�R�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�1�X�P�D���F�D�Q�W�L�Q�D���H�V�F�R�O�D�U�����X�P���G�R�F�H���F�X�V�W�D���� �0�7�����G�R�L�V���G�R�F�H�V���� �0�7�����W�U�r�V���G�R�F�H�V���� �0�7�����T�X�D�W�U�R���G�R�F�H�V��

�� �0�7���H���F�L�Q�F�R���G�R�F�H�V������ �0�7��

�5�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���H���R���F�X�V�W�R���G�H���G�R�F�H�V���X�V�D�Q�G�R���X�P�D���W�D�E�H�O�D��

2. Sistemas de coordenadas

�$���¿�J�X�U�D���G�D�G�D���D�F�L�P�D���P�R�V�W�U�D���R���S�O�D�Q�R���G�H���D�V�V�H�Q�W�R�V���G�H���X�P�D���W�X�U�P�D���G�H���������D�O�X�Q�R�V�����2���D�V�V�H�Q�W�R���S�L�Q-

�W�D�G�R���O�R�F�D�O�L�]�D���V�H���Q�D�����•���F�R�O�X�Q�D���H�����•���¿�O�D�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���V�X�D���S�R�V�L�o�m�R���S�R�G�H���V�H�U���H�[�S�U�H�V�V�D���X�V�D�Q�G�R���X�P��

�S�D�U���G�H���Q�~�P�H�U�R�V��



������

�$�� �S�R�V�L�o�m�R�� �G�R�� �D�V�V�H�Q�W�R�� �S�L�Q�W�D�G�R�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���V�H�� �S�R�U�� �������� ������ �H�� �H�V�W�H��

�S�D�U���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���F�K�D�P�D���V�H��coordenadas do ponto�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R��

�S�R�Q�W�R�����������������S�R�G�H���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���J�U�D�¿�F�D�P�H�Q�W�H���F�R�P�R���D���¿�J�X�U�D��

ao lado mostra:

�$���V�H�P�L���U�H�F�W�D���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O���G�H�V�L�J�Q�D���V�H��eixo das abcissas 

ou eixo do x��

�$���V�H�P�L���U�H�F�W�D���Y�H�U�W�L�F�D�O���G�H�V�L�J�Q�D���V�H��eixo das ordenadas 

ou eixo do y��

�$�V�� �G�X�D�V�� �V�H�P�L���U�H�F�W�D�V�� �S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U�H�V�� �G�H�V�L�J�Q�D�P���V�H��

eixo das coordenadas��

�2�� �S�R�Q�W�R�� �G�H�� �L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R�� �G�R�V�� �H�L�[�R�V�� �F�R�R�U�G�H�Q�D�G�R�V�� �F�K�D-

ma-se origem dos eixos coordenados��

�2�V�� �G�R�L�V�� �H�L�[�R�V�� �J�U�D�G�X�D�G�R�V�� �I�R�U�P�D�P�� �X�P��sistema de 

coordenadas��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������,�Q�G�L�T�X�H���D�V���F�R�R�U�G�H�Q�D�G�D�V���G�R�V���S�R�Q�W�R�V���$�����%�����&���H���'���G�D���¿�J�X�U�D���D�E�D�L�[�R��

�������5�H�S�U�H�V�H�Q�W�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���D�E�D�L�[�R���Q�X�P���V�L�V�W�H�P�D���G�H���F�R�R�U�G�H�Q�D�G�D�V��
(1) ������������ ������ ������������ (3) (4, 3) (4) ������������ ������ ������������



������

3. Relação entre duas grandezas

3.1. Relação entre duas grandezas cuja soma é constante 

�2���-�R�m�R���W�H�P���X�P�D���Q�R�W�D���G�H�������������0�7�����$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���S�U�H�o�R���H���R���W�U�R�F�R��

�3�U�H�o�R����x) ������ ������ ������ ������
Troco (y) ������ ������ ������ ������

x������y ������ ������ ������ ������

�4�X�D�Q�G�R���R���S�U�H�o�R���D�X�P�H�Q�W�D�����R���W�U�R�F�R���G�L�P�L�Q�X�L���S�H�O�R���P�H�V�P�R���Y�D�O�R�U���H���D���V�R�P�D���p���V�H�P�S�U�H���L�J�X�D�O���D������������

�L�V�W�R���p����� �� � ��� ��

�*�U�i�¿�F�R���G�D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���F�X�M�D���V�R�P�D���p���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H��

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�W�H�U�L�R�U�����U�H�O�D�W�L�Y�D�P�H�Q�W�H���D�R���S�U�H�o�R���H���R���W�U�R�F�R��
�3�U�H�o�R����x) ������ ������ ������ ������
Troco (y) ������ ������ ������ ������

�&�R�P�R���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���X�P���J�U�i�¿�F�R

�3�D�U�D���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���X�P���J�U�i�¿�F�R�����S�U�R�F�H�G�H���V�H���G�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�D�Q�H�L�U�D��

�������7�U�D�o�D���V�H���R�V���H�L�[�R�V���F�R�R�U�G�H�Q�D�G�R�V��x e y����

�������*�U�D�G�X�D���V�H���R�V���H�L�[�R�V���G�H���I�R�U�P�D���D�G�H�T�X�D�G�D����



������

�������0�D�U�F�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V�����V�H�J�X�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D����

�������8�Q�H���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V�����I�R�U�P�D�Q�G�R���X�P�D���O�L�Q�K�D���U�H�F�W�D��

�(�P���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V�����T�X�D�Q�G�R���X�P�D���D�X�P�H�Q�W�D���H���D���R�X�W�U�D���G�L�P�L�Q�X�L���S�H�O�R���P�H�V�P�R��

�Y�D�O�R�U�����D���V�X�D���V�R�P�D���p���L�J�X�D�O���D���X�P�D���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H����� � ��� �� ���H���R���V�H�X���J�U�i�¿�F�R���p��

�X�P�D���O�L�Q�K�D���U�H�F�W�D�����T�X�H���Q�m�R���S�D�V�V�D���S�H�O�D���R�U�L�J�H�P���H���F�D�L���S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D����

�3�D�U�D���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���X�P���J�U�i�¿�F�R���D�W�U�D�Y�p�V���G�H���X�P�D���W�D�E�H�O�D�����R�E�H�G�H�F�H���V�H���D�R�V���V�H�J�X�L�Q-

tes procedimentos:

�������7�U�D�o�D���V�H���R�V���H�L�[�R�V���F�R�R�U�G�H�Q�D�G�R�V�����K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O����x�����H���Y�H�U�W�L�F�D�O����y����

�������1�D���L�Q�W�H�U�V�H�F�o�m�R���G�R�V���H�L�[�R�V���F�R�R�U�G�H�Q�D�G�R�V���F�R�O�R�F�D���V�H���R���]�H�U�R�����0�D�U�F�D���V�H���Q�R��

�H�L�[�R�V���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�D���J�U�D�Q�G�H�]�D��x���H���Q�R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O���R�V���Y�D�O�R�U�H�V��

�G�D���J�U�D�Q�G�H�]�D��y.

�������0�D�U�F�D���V�H���Q�R���V�L�V�W�H�P�D���G�H���F�R�R�U�G�H�Q�D�G�D�V���R�V���S�R�Q�W�R�V���G�D���W�D�E�H�O�D���T�X�H���U�H�S�U�H-

�V�H�Q�W�D�P���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��

�������$�R���X�Q�L�U���R�V���S�R�Q�W�R�V�����I�R�U�P�D���V�H���X�P�D���O�L�Q�K�D���U�H�F�W�D��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2���V�H�Q�K�R�U���$�Q�W�y�Q�L�R�����F�K�H�I�H���G�R�V���F�R�]�L�Q�K�H�L�U�R�V���Q�R���L�Q�W�H�U�Q�D�W�R���G�D���(�V�F�R�O�D���6�H�F�X�Q�G�i�U�L�D���-�R�D�T�X�L�P���&�K�L�V-

�V�D�Q�R�����Q�D���F�L�G�D�G�H���G�H���;�D�L���;�D�L�����F�R�P�S�U�R�X���X�P���M�R�U�Q�D�O���F�R�P���������S�i�J�L�Q�D�V�����$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���D��

�U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���S�i�J�L�Q�D�V���O�L�G�D�V���H���Q�m�R���O�L�G�D�V��

���������&�R�P�S�O�H�W�H���D���W�D�E�H�O�D���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��

�3�i�J�����O�L�G�D�V �� 1 �� 3 4 �� �� �� �� �� ����
�3�i�J�����Q�m�R���O�L�G�D�V���� �� ��



������

���������(�[�S�U�H�V�V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���S�i�J�L�Q�D�V���O�L�G�D�V���H���Q�m�R���O�L�G�D�V���Q�X�P�D���H�T�X�D�o�m�R���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D�����V�H�Q�G�R��x 

�D�V���S�i�J�L�Q�D�V���O�L�G�D�V���H��y���D�V���S�i�J�L�Q�D�V���Q�m�R���O�L�G�D�V��

�������2���3�H�G�U�R���T�X�H�U���W�U�D�o�D�U���X�P���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R���F�R�P��x cm de comprimento e y cm���G�H���O�D�U�J�X�U�D�����X�V�D�Q�G�R��

�X�P���¿�R���F�R�P������cm���G�H���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

���������(�[�S�U�H�V�V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D���D�W�U�D�Y�p�V���G�H���X�P�D���H�T�X�D�o�m�R���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D����

���������4�X�D�Q�G�R���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���p���L�J�X�D�O���D��������cm�����T�X�D�O���p���R���Y�D�O�R�U���G�D���O�D�U�J�X�U�D�"

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���G�D���U�H�O�D�o�m�R��

�(�P�� �G�X�D�V�� �J�U�D�Q�G�H�]�D�V���� �T�X�D�Q�G�R�� �X�P�D�� �D�X�P�H�Q�W�D�� �H�� �D�� �R�X�W�U�D�� �W�D�P�E�p�P�� �D�X�P�H�Q�W�D��

�S�H�O�R���P�H�V�P�R���Y�D�O�R�U���� �D�� �V�X�D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���p�� �L�J�X�D�O���D�� �X�P�D���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H����� � ��� ��

�H���R���V�H�X���J�U�i�¿�F�R���p���X�P�D���O�L�Q�K�D���U�H�F�W�D�����T�X�H���Q�m�R���S�D�V�V�D���S�H�O�D���R�U�L�J�H�P���H���H�O�H�Y�D���V�H��

�S�D�U�D���D���G�L�U�H�L�W�D��

3.2. Relação entre duas grandezas cuja diferença é constante 

�$���7�H�O�P�D���0�D�W�V�L�P�E�H���W�H�P�������� �D�Q�R�V���G�H���L�G�D�G�H���H���R���,�V�V�X�I�R���-�D�P�D�O�������� �D�Q�R�V�����2�V���G�R�L�V���D�O�X�Q�R�V���W�r�P���D��

�P�H�V�P�D���G�D�W�D���G�H���D�Q�L�Y�H�U�V�i�U�L�R�����4�X�D�O���p���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���G�H���L�G�D�G�H���H�Q�W�U�H���R�V���G�R�L�V�"

�������� �������� �������� �������� ��������
Idade da Telma (x) ���� ���� ���� ���� ����
Idade do Issufo (y) ���� 13 14 ���� ����

x���Å��y 3 3 3 3 3

�4�X�D�Q�G�R���D���L�G�D�G�H���G�D���7�H�O�P�D���D�X�P�H�Q�W�D�����D���L�G�D�G�H���G�R���,�V�V�X�I�R���W�D�P�E�p�P���D�X�P�H�Q�W�D���S�H�O�R���P�H�V�P�R���Y�D�O�R�U���H��

�D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���p���L�J�X�D�O���D���������L�V�W�R���p��� �� � 3����

�*�U�i�¿�F�R���G�D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���F�X�M�D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���p���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H��

�2���J�U�i�¿�F�R���G�D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���R�E�W�p�P���V�H���G�H���I�R�U�P�D���D�Q�i�O�R�J�D���j���G�D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V��

�G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���V�R�P�D�����$���I�R�U�P�D���G�R���J�U�i�¿�F�R���p���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���D�E�D�L�[�R��

�4�X�D�Q�G�R���D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���V�m�R���G�L�V�F�U�H�W�D�V�����W�R�P�D�P���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V�����R���V�H�X���J�U�i�¿�F�R���p���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R��

�S�R�U���S�R�Q�W�R�V���L�V�R�O�D�G�R�V�����F�R�P�R���Q�R���J�U�i�¿�F�R���D�F�L�P�D��



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2���-�R�U�J�H���Q�D�V�F�H�X���T�X�D�Q�G�R���R���V�H�X���S�D�L���W�L�Q�K�D���������D�Q�R�V���G�H���L�G�D�G�H��

���������&�R�P�S�O�H�W�H���D���W�D�E�H�O�D��

�-�R�U�J�H �� �� ���� ���� ����
�,�G�D�G�H���G�R���S�D�L���G�R���-�R�U�J�H

���������(�[�S�U�H�V�V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���V�X�D�V���L�G�D�G�H�V���Q�X�P�D���H�T�X�D�o�m�R���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D�����V�H�Q�G�R��x a idade do 

�-�R�U�J�H���H��y���D���L�G�D�G�H���G�R���V�H�X���S�D�L��

���������4�X�D�O���V�H�U�i���D���L�G�D�G�H���G�R���-�R�U�J�H���T�X�D�Q�G�R���R���V�H�X���S�D�L���W�L�Y�H�U���������D�Q�R�V���G�H���L�G�D�G�H�"

�������$���W�D�E�H�O�D���V�H�J�X�L�Q�W�H���P�R�V�W�U�D���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�D���H���D���S�U�R�I�X�Q�G�L�G�D�G�H��

�G�D���i�J�X�D���Q�R���W�D�Q�T�X�H��

�$���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�D�����A) �� 1 �� 3 4

�$���S�U�R�I�X�Q�G�L�G�D�G�H���G�D���i�J�X�D����cm) 3 4 �� �� ��

���������(�[�S�U�H�V�V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D�V���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���Q�X�P�D���H�T�X�D�o�m�R���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D�����V�H�Q�G�R��x���D���T�X�D�Q�W�L-

�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���H��y���D���V�X�D���S�U�R�I�X�Q�G�L�G�D�G�H��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���S�U�R�I�X�Q�G�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D�����T�X�D�Q�G�R�����A���G�H���i�J�X�D���V�m�R���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�R�V��

���������6�H���D���S�U�R�I�X�Q�G�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���p���G�H������cm�����T�X�D�O���W�H�U�i���V�L�G�R���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���i�J�X�D���D�G�L�F�L�R�Q�D�G�D�"

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���T�X�H���U�H�O�D�F�L�R�Q�D���H�V�V�D�V���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��

3.3. Relação entre duas grandezas cujo quociente é constante

�$�� �W�D�E�H�O�D�� �D�E�D�L�[�R�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�� �D�� �U�H�O�D�o�m�R�� �H�Q�W�U�H�� �R�� �W�H�P�S�R�� �H�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�� �T�X�H�� �R�� �-�R�m�R�� �S�H�U�F�R�U�U�H�� �H�P��

�Y�H�O�R�F�L�G�D�G�H���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H��

�4�X�D�Q�G�R�� �R�� �W�H�P�S�R�� �G�X�S�O�L�F�D���� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�� �W�D�P�E�p�P�� �G�X�S�O�L�F�D���� �T�X�D�Q�G�R�� �R�� �W�H�P�S�R�� �W�U�L�S�O�L�F�D���� �W�D�P�E�p�P��

�W�U�L�S�O�L�F�D���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H���D�V�V�L�P���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���R���W�H�P�S�R���H���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���V�m�R���G�L-

�U�H�F�W�D�P�H�Q�W�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�L�V��

�3�R�U���R�X�W�U�R���O�D�G�R�����T�X�D�Q�G�R���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���p���G�L�Y�L�G�L�G�D���S�H�O�R���W�H�P�S�R�����R���U�H�V�X�O�W�D�G�R���p���V�H�P�S�U�H������

Tempo (h) 1 �� 3 4 �� ��
�'�L�V�W�k�Q�F�L�D����km) 3 �� �� ���� ���� ����

�'�L�V�W�k�Q�F�L�D���· Tempo 3 3 3 3 3 3

�$���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���H���R���W�H�P�S�R���S�R�G�H���V�H�U���H�[�S�U�H�V�V�D���S�R�U�����'�L�V�W�k�Q�F�L�D���·���7�H�P�S�R��� ���������R�X���'�L�V-



������

�W�k�Q�F�L�D��� �������î���7�H�P�S�R�����(�Q�W�m�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���p���G�L�U�H�F�W�D�P�H�Q�W�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O���D�R���W�H�P�S�R�����2��

�����p��constante da proporcionalidade����

�(�P���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��

�������4�X�D�Q�G�R���X�P�D���G�X�S�O�L�F�D���R�X���W�U�L�S�O�L�F�D���H���D���R�X�W�U�D���W�D�P�E�p�P���G�X�S�O�L�F�D���R�X���W�U�L�S�O�L�F�D����

�H���D�V�V�L�P���V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H�����G�L�]���V�H���T�X�H���D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���V�m�R���G�L�U�H�F�W�D�P�H�Q�W�H���S�U�R-

�S�R�U�F�L�R�Q�D�L�V��

�������6�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��x e y �p���H�[�S�U�H�V�V�D���S�R�U��y = kx, então, 

�G�L�]���V�H���T�X�H��y �p���G�L�U�H�F�W�D�P�H�Q�W�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O���D��x, onde k indica a constante 

de proporcionalidade��

�*�U�i�¿�F�R���G�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���G�L�U�H�F�W�D

�2�E�V�H�U�Y�H���D���W�D�E�H�O�D���H���R���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�R���J�U�i�¿�F�R���G�D�G�R�V���D�E�D�L�[�R�����$�R���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���R���J�U�i�¿�F�R���G�D���S�U�R�S�R�U�F�L�R-

�Q�D�O�L�G�D�G�H���G�L�U�H�F�W�D�����R���]�H�U�R�����������p���D�F�U�H�V�F�H�Q�W�D�G�R���D�R���W�H�P�S�R���H���Q�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R���J�U�i�¿�F�R��

�S�D�V�V�H���S�H�O�D���R�U�L�J�H�P��

Tempo (h) �� 1 �� 3 4 �� ��
�'�L�V�W�k�Q�F�L�D����km) �� 3 �� �� ���� ���� ����

�2���J�U�i�¿�F�R���G�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���G�L�U�H�F�W�D���p���X�P�D���O�L�Q�K�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D��

�S�H�O�D���R�U�L�J�H�P��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2�E�V�H�U�Y�H���D���W�D�E�H�O�D��

�'�L�k�P�H�W�U�R���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D����cm) 1 �� �� ����
�3�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D���F�L�U�F�X�Q�I�H�U�r�Q�F�L�D����cm) 3,14 �������� �������� 31,4

�4�X�D�Q�G�R���D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���V�m�R���F�R�Q�W�t�Q�X�D�V�����S�R�G�H�P���W�R�P�D�U���T�X�D�O�T�X�H�U���Y�D�O�R�U���Q�X�P���G�D�G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R�����R���V�H�X��

�J�U�i�¿�F�R���p���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���S�R�U���X�P�D���O�L�Q�K�D�����F�R�P�R���Q�R���J�U�i�¿�F�R���D�F�L�P�D��



������

�������$���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���T�X�H���X�P���F�L�F�O�L�V�W�D���S�H�U�F�R�U�U�H���H�P���Y�H�O�R�F�L�G�D�G�H���F�R�Q�V�W�D�Q�W�H���p���G�L�U�H�F�W�D�P�H�Q�W�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O��

�D�R���W�H�P�S�R�����F�R�P�R���P�R�V�W�U�D���D���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R��

Tempo (h) ������ 1 ������ �� ������
�'�L�V�W�k�Q�F�L�D����km) 11 a 33 b c

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�H��a, b e c��

���������(�V�F�U�H�Y�D���D���H�T�X�D�o�m�R���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D���T�X�H���U�H�O�D�F�L�R�Q�D���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���S�H�U�F�R�U�U�L�G�D���F�R�P���R���W�H�P�S�R���J�D�V�W�R��

���������4�X�D�Q�W�R���W�H�P�S�R���R���F�L�F�O�L�V�W�D���O�H�Y�D���S�D�U�D���S�H�U�F�R�U�U�H�U��������km�"��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���T�X�H���R���F�L�F�O�L�V�W�D���S�H�U�F�R�U�U�H���H�P�������K�R�U�D�V��

�4�X�D�Q�G�R�� �R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �G�D�� �¿�W�D�� �G�X�S�O�L�F�D���� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �O�D�o�R�V�� �U�H�G�X�]���V�H�� �j�� �P�H�W�D�G�H���� �T�X�D�Q�G�R�� �R��

�F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�� �G�D�� �¿�W�D�� �W�U�L�S�O�L�F�D�� �R�� �Q�~�P�H�U�R�� �G�H�� �O�D�o�R�V�� �U�H�G�X�]���V�H�� �j�� �W�H�U�o�D�� �S�D�U�W�H���� �H�� �D�V�V�L�P�� �V�X�F�H�V�V�L�Y�D-

�P�H�Q�W�H�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����G�L�]���V�H���T�X�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D���H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V���V�m�R���L�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H��

�S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�L�V��

�1�X�P�D���S�H�U�V�S�H�F�W�L�Y�D���Y�H�U�W�L�F�D�O�����T�X�D�Q�G�R���V�H���P�X�O�W�L�S�O�L�F�D���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D���S�H�O�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V��

�R�E�W�p�P���V�H���R�V���P�H�V�P�R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��

�&�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D����cm) �� ���� ���� ���� ���� ����
�1�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V����n) ���� ���� ���� ���� ���� ����

�&�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D�à�î�Ønúmero de laços ������ ������ ������ ������ ������ ������

3.4 Relação entre duas grandezas cujo produto é constante

�3�U�H�W�H�Q�G�H���V�H�� �G�L�Y�L�G�L�U�� �X�P�� �U�R�O�R�� �G�H�� �¿�W�D�� �H�P�� �S�D�U�W�H�V�� �L�J�X�D�L�V�� �S�D�U�D�� �I�D�]�H�U��

�O�D�o�R�V�� �G�H�� �H�Q�I�H�L�W�D�U�� �H�P�E�U�X�O�K�R�V�����$�� �W�D�E�H�O�D�� �U�H�O�D�F�L�R�Q�D�� �R�� �F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R��

�G�H���F�D�G�D���S�H�G�D�o�R���G�H���¿�W�D�����H�P���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V�����F�R�P���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V��

���������4�X�H���W�L�S�R���G�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���H�[�L�V�W�H�����H�Q�W�U�H���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D��circunferência���H���R���G�L�k�P�H�W�U�R�"

���������(�V�F�U�H�Y�D���D���H�T�X�D�o�m�R���P�D�W�H�P�i�W�L�F�D���T�X�H���U�H�O�D�F�L�R�Q�D���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D��circunferência���H���R���G�L�k�P�H�W�U�R��

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���T�X�H���U�H�O�D�F�L�R�Q�D���R���S�H�U�t�P�H�W�U�R���G�D��circunferência���H���R���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�R���G�L�k�P�H�W�U�R��



������

�3�R�U�W�D�Q�W�R�����D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D���H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V���S�R�G�H���V�H�U���H�[�S�U�H�V�V�D���S�R�U��

�&�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�H���¿�W�D���î���1�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V��� �������������R�X 

�1�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V��� �����������·���&�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D��

�(�Q�W�m�R���G�L�]���V�H���T�X�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V���p���L�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O���D�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D��

�2�����������p���D��constante de proporcionalidade��

�(�P���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��

�������4�X�D�Q�G�R���X�P�D���J�U�D�Q�G�H�]�D���G�X�S�O�L�F�D���R�X���W�U�L�S�O�L�F�D���H���D���R�X�W�U�D���U�H�G�X�]���V�H���j���P�H�W�D�G�H��

�R�X�� �j�� �W�H�U�o�D�� �S�D�U�W�H���� �H�� �D�V�V�L�P�� �V�X�F�H�V�V�L�Y�D�P�H�Q�W�H���� �G�L�]���V�H�� �T�X�H�� �D�V�� �J�U�D�Q�G�H�]�D�V�� �V�m�R��

�L�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�L�V��

�������6�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���G�X�D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V��x e y �p���H�[�S�U�H�V�V�D���S�R�U���
�
�

� � �����G�L�]���V�H

�T�X�H��y �p�� �L�Q�Y�H�U�V�D�P�H�Q�W�H�� �S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�� �D��x, onde k indica a constante de 

proporcionalidade��

�*�U�i�¿�F�R���G�D���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���L�Q�Y�H�U�V�D

�2�E�V�H�U�Y�H���D�V���W�D�E�H�O�D�V���H���R���U�H�V�S�H�F�W�L�Y�R���J�U�i�¿�F�R��

�&�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�D���¿�W�D����cm) �� ���� ���� ���� ���� ����
�1�~�P�H�U�R���G�H���O�D�o�R�V����n) ���� ���� ���� ���� ���� ����

�$�R���X�Q�L�U���R�V���S�R�Q�W�R�V�����I�R�U�P�D���V�H���X�P�D���O�L�Q�K�D���F�X�U�Y�D��

Comprimento 

(cm)
�� ������ ���� �������� ���� �������� ���� �������� ���� �������� ����

�1�~�P�H�U�R����n) ���� ���� ���� ���� ���� �������� ���� 13,3 ���� �������� ����

�2���J�U�i�¿�F�R���G�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���L�Q�Y�H�U�V�D���p���X�P�D���O�L�Q�K�D���F�X�U�Y�D���T�X�H���Q�m�R���S�D�V-

�V�D���S�H�O�D���R�U�L�J�H�P��



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������8�P�D���W�R�U�Q�H�L�U�D���O�H�Y�D���������K�R�U�D�V���S�D�U�D���H�Q�F�K�H�U���X�P���U�H�V�H�U�Y�D�W�y�U�L�R���G�H���i�J�X�D���G�R���,�)�3���$�O�E�H�U�W�R���&�K�L�S�D�Q-

�G�H�����Q�D���F�L�G�D�G�H���G�H���3�H�P�E�D�����F�R�P�R���P�R�V�W�U�D���D���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R��

Torneiras (t) 1 3 �� �� ����
Tempo (h) ���� a ������ b c

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�H��a, b e c��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�T�X�H���R���W�L�S�R���G�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H��

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���G�D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���W�R�U�Q�H�L�U�D�V���H���R���W�H�P�S�R���T�X�H���O�H�Y�D���S�D�U�D���H�Q�F�K�H�U��

�R���U�H�V�H�U�Y�D�W�y�U�L�R���G�H���D�J�X�D��

�������2�V���G�D�G�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D���G�H���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R�V���F�R�P���X�P�D���i�U�H�D��

�L�J�X�D�O���D������cm����

Comprimento (cm) 1 b 4 d
�/�D�U�J�X�U�D����cm) a �� c ������

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�H��a, b, c e d��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�T�X�H���R���W�L�S�R���G�H���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H��

���������(�[�S�U�H�V�V�H���D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���O�D�U�J�X�U�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R��

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���G�D���U�H�O�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���H���D���O�D�U�J�X�U�D���G�R���U�H�F�W�k�Q�J�X�O�R��



������

�&�D�S�t�W�X�O�R���;�,�����7�D�E�H�O�D�V���H���J�U�i�¿�F�R�V���H���H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�D

1. Introdução

�1�X�P�D���F�D�Q�W�L�Q�D���H�V�F�R�O�D�U�����S�D�U�D���P�H�O�K�R�U�D�U���R�V���V�H�U�Y�L�o�R�V���S�U�H�V�W�D�G�R�V���Q�D���H�V�F�R�O�D�����D���J�H�U�r�Q�F�L�D���G�R���H�V�W�D�E�H-

�O�H�F�L�P�H�Q�W�R���G�H�F�L�G�L�X���I�D�]�H�U���X�P���H�V�W�X�G�R���V�R�E�U�H���D�V���S�U�H�I�H�U�r�Q�F�L�D�V���G�R�V���D�O�X�Q�R�V���H�P���U�H�O�D�o�m�R���D�R���F�R�Q�V�X�P�R��

�G�H���U�H�I�U�L�J�H�U�D�Q�W�H�V���G�H���X�P�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���P�D�U�F�D�����&�R�P�R���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���D�O�X�Q�R�V���G�D���H�V�F�R�O�D���H�U�D���P�X�L�W�R��

�J�U�D�Q�G�H�����Q�m�R���I�R�L���S�R�V�V�t�Y�H�O���H�Q�Y�R�O�Y�H�U���W�R�G�R�V���R�V���D�O�X�Q�R�V���Q�D���S�H�V�T�X�L�V�D�����3�D�U�D���R���H�I�H�L�W�R�������������D�O�X�Q�R�V���I�R-

�U�D�P���V�H�O�H�F�F�L�R�Q�D�G�R�V�����D�O�H�D�W�R�U�L�D�P�H�Q�W�H��

�¬�V���F�D�U�D�F�W�H�U�t�V�W�L�F�D�V���G�D�V���S�U�H�I�H�U�r�Q�F�L�D�V���H�P���H�V�W�X�G�R�����W�L�S�R�V���G�H���U�H�I�U�L�J�H�U�D�Q�W�H�V�������F�K�D�P�D�P���V�H��variáveis 

estatísticas.���$�V���Y�D�U�L�i�Y�H�L�V���H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U��qualitativas ou quantitativas. �2���J�p�Q�H�U�R�����D��

�F�R�U���R�X���R�X�W�U�D�V���F�D�U�D�F�W�H�U�t�V�W�L�F�D�V���T�X�H���Q�m�R���V�m�R���P�H�Q�V�X�U�i�Y�H�L�V�����F�K�D�P�D�P���V�H��variáveis qualitativas. 

�$���D�O�W�X�U�D�����R���S�H�V�R�����D���L�G�D�G�H���R�X���R�X�W�U�D�V���F�D�U�D�F�W�H�U�t�V�W�L�F�D�V���T�X�H���S�R�G�H�P���V�H�U���P�H�Q�V�X�U�i�Y�H�L�V�����F�K�D�P�D�P���V�H��

variáveis quantitativas. �$�V���Y�D�U�L�i�Y�H�L�V���T�X�D�Q�W�L�W�D�W�L�Y�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U��discretas ou contínuas��

�$�V��discretas���V�m�R���D�T�X�H�O�D�V���T�X�H���D�V�V�X�P�H�P���X�P���Q�~�P�H�U�R���¿�Q�L�W�R���R�X���L�Q�¿�Q�L�W�R���Q�X�P�H�U�i�Y�H�O���G�H���Y�D�O�R�U�H�V����

�Q�m�R�� �S�R�G�H�Q�G�R�� �H�[�L�V�W�L�U�� �P�D�L�V�� �Q�H�Q�K�X�P�� �R�X�W�U�R�� �H�Q�W�U�H�� �G�R�L�V�� �Y�D�O�R�U�H�V�� �F�R�Q�V�H�F�X�W�L�Y�R�V���� �S�R�U�� �H�[�H�P�S�O�R���� �R��

�Q�~�P�H�U�R���G�H���D�O�X�Q�R�V�����G�H���U�H�I�U�L�J�H�U�D�Q�W�H�V���H���R�X�W�U�R�V��

�$�V��contínuas���V�m�R���D�T�X�H�O�D�V���T�X�H���S�R�G�H�P���W�R�P�D�U���T�X�D�O�T�X�H�U���Y�D�O�R�U���Q�X�P���G�D�G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R�����3�R�U���H�[�H�P-

�S�O�R�����D�O�W�X�U�D���G�H���X�P���D�O�X�Q�R�����R���S�H�V�R���H���R�X�W�U�R�V��

�$�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���W�R�G�R�V���R�V���D�O�X�Q�R�V���T�X�H���I�U�H�T�X�H�Q�W�D�P���D���F�D�Q-

tina escolar, chama-se população. �$�� �F�D�G�D �D�O�X�Q�R�� �T�X�H��

�I�U�H�T�X�H�Q�W�D���D���F�D�Q�W�L�Q�D���H�V�F�R�O�D�U�����F�K�D�P�D���V�H��unidade estatís-

tica ou indivíduo��

�$�R�V�� �������� �D�O�X�Q�R�V�� �V�H�O�H�F�F�L�R�Q�D�G�R�V�� �D�O�H�D�W�R�U�L�D�P�H�Q�W�H�� �S�D�U�D�� �R��

estudo, chama-se amostra.�� �2�� �W�D�P�D�Q�K�R�� �G�D�� �D�P�R�V�W�U�D�� �p��

�U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���S�R�U���³n�´�����D�V�V�L�P����n��� ����������

�$�R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���W�R�G�R�V���R�V���H�O�H�P�H�Q�W�R�V���H�P���H�V�W�X�G�R���F�K�D�P�D���V�H��população ou 

universo estatístico��

�$���F�D�G�D���H�O�H�P�H�Q�W�R���G�D���S�R�S�X�O�D�o�m�R���G�H�V�L�J�Q�D���V�H��unidade estatística ou indi -

víduo��

�¬���X�P�D���S�D�U�W�H�����X�P���V�X�E�F�R�Q�M�X�Q�W�R���¿�Q�L�W�R�����U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�W�L�Y�D���G�D���S�R�S�X�O�D�o�m�R���V�H�O�H�F-

cionada aleatoriamente para o estudo chama-se amostra��

�¬�V�� �F�D�U�D�F�W�H�U�t�V�W�L�F�D�V�� �T�X�H�� �S�R�G�H�P�� �V�H�U�� �D�Q�D�O�L�V�D�G�D�V�� �V�R�E�U�H�� �D�P�R�V�W�U�D�� �H�P�� �H�V�W�X�G�R��

chamam-se variáveis estatísticas e representam-se por xi��

�2�V���Y�D�O�R�U�H�V���T�X�H���V�H���D�V�V�R�F�L�D�P���j�V���Y�D�U�L�i�Y�H�L�V���H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�D�V���G�H�Q�R�P�L�Q�D�P���V�H��da-

dos estatísticos.



������

�8�P���H�V�W�X�G�R���H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�R���F�R�Q�W�H�P�S�O�D���Y�i�U�L�D�V���H�W�D�S�D�V��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D�o�m�R���G�R���S�U�R�E�O�H�P�D�����S�D�U�D���V�H���G�H�¿�Q�L�U���R���W�L�S�R���G�H���Y�D�U�L�i�Y�H�O���S�H�U�W�L�Q�H�Q�W�H���S�D�U�D���R���H�V�W�X�G�R��

���������'�H�¿�Q�L�o�m�R���G�H���D�P�R�V�W�U�D�����S�D�U�D���H�V�F�R�O�K�H�U���H�Q�W�U�H���H�V�W�X�G�D�U���W�R�G�D���R�X���S�D�U�W�H���G�D���S�R�S�X�O�D�o�m�R��

���������5�H�F�R�O�K�D���G�H���G�D�G�R�V�����T�X�H���S�R�G�H���V�H�U���H�I�H�F�W�X�D�G�D���D�W�U�D�Y�p�V���G�H���H�Q�W�U�H�Y�L�V�W�D�V�����S�U�H�H�Q�F�K�L�P�H�Q�W�R���G�H���L�Q-

�T�X�p�U�L�W�R�V���R�X���T�X�H�V�W�L�R�Q�i�U�L�R�V����

���������2�U�J�D�Q�L�]�D�o�m�R���H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���G�H���G�D�G�R�V���H�P���W�D�E�H�O�D�V���H���J�U�i�¿�F�R�V��

���������$�Q�i�O�L�V�H���H���L�Q�W�H�U�S�U�H�W�D�o�m�R���G�H���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���R�E�W�L�G�R�V��

2. Tabela

�2�V���G�D�G�R�V���D�E�D�L�[�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�P���j���F�O�D�V�V�L�¿�F�D�o�m�R���G�H���������D�O�X�Q�R�V���G�D�����•���F�O�D�V�V�H�����Q�R���¿�Q�D�O���G�R�����ž���W�U�L-

mestre na disciplina de Matemática:

�3�D�U�D���R�U�J�D�Q�L�]�D�U���R�V���G�D�G�R�V���X�V�D���V�H���X�P�D���W�D�E�H�O�D�����(�V�W�D���W�D�E�H�O�D���p���G�L�Y�L�G�L�G�D���H�P���W�U�r�V���F�R�O�X�Q�D�V�����Q�D���S�U�L�P�H�L-

�U�D���F�R�O�X�Q�D���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���D�V���Q�R�W�D�V�����Q�D���V�H�J�X�Q�G�D���D���F�R�Q�W�D�J�H�P���H���Q�D���W�H�U�F�H�L�U�D���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���U�H�S�H�W�L�o�}�H�V��

�1�D���F�R�O�X�Q�D���G�H���Q�R�W�D�V�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���W�R�G�D�V���D�V���S�R�V�V�t�Y�H�L�V���Q�R�W�D�V���T�X�H���D�S�D�U�H�F�H�P���Q�R�V���G�D�G�R�V�����F�R�P�H�o�D�Q�G�R��

�S�R�U�������D�W�p�����������1�D���F�R�O�X�Q�D���G�H���F�R�Q�W�D�J�H�P�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���Y�H�]�H�V���T�X�H���F�D�G�D���Q�R�W�D���D�S�D�U�H�F�H��

�U�H�S�H�W�L�G�D���Q�R�V���G�D�G�R�V�����X�V�D�Q�G�R���W�U�D�o�R�V���G�H���F�R�Q�W�D�J�H�P���H���Q�D���F�R�O�X�Q�D���G�H���U�H�S�H�W�L�o�}�H�V�����H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R�V���Q�~-

�P�H�U�R�V���G�D�V���P�D�U�F�D�V���G�H���F�R�Q�W�D�J�H�P��
Notas �&�R�Q�W�D�J�H�P�1�ž���G�H���U�H�S�H�W�L�o�}�H�V�����I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D��

�� | | | | 4
�� ��

�� | | ��
���� ��

11 | | | | 4
���� | | ��
���� | 1

�5�H�S�D�U�H���T�X�H�����D���Q�R�W�D���³���´���D�S�D�U�H�F�H�������Y�H�]�H�V�����$���H�V�W�H���Q�~�P�H�U�R�������������F�K�D�P�D���V�H��frequência absoluta 

�G�D���Q�R�W�D���³���´����

�2�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���R�E�W�L�G�R�V���S�R�G�H�P���V�H�U���R�U�J�D�Q�L�]�D�G�R�V���Q�D���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R����

Notas (xi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D����fr)

�� 4
�
��

� � �� �

�� ��
�
��

� � �� �



������

Tabela com classe

�'�X�U�D�Q�W�H���X�P�D���F�D�P�S�D�Q�K�D���G�H���D�W�U�L�E�X�L�o�m�R���R�X���U�H�Q�R�Y�D�o�m�R���G�H���E�L�O�K�H�W�H�V���G�H���L�G�H�Q�W�L�G�D�G�H���Q�X�P�D���G�H�W�H�U�P�L-

�Q�D�G�D���H�V�F�R�O�D���V�H�F�X�Q�G�i�U�L�D�����R�E�V�H�U�Y�R�X���V�H���T�X�H���X�P���J�U�X�S�R���G�H���������D�O�X�Q�R�V���W�L�Q�K�D���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���D�O�W�X�U�D�V����

�H�P���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V��
������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������
������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������

(1) Como calcular a variação?

�1�X�P���J�U�X�S�R���G�H���G�D�G�R�V�����D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���R���P�D�L�R�U���H���R���P�H�Q�R�U���Y�D�O�R�U���G�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���F�K�D�P�D���V�H Va-

riação.

�$���Y�D�U�L�D�o�m�R���G�D���D�O�W�X�U�D���Q�R���S�U�R�E�O�H�P�D���D�F�L�P�D���p���G�D�G�D���S�R�U�����9�D�U�L�D�o�m�R��� �����������±����������� ��������

(2) Como determinar o número de classes?

�4�X�D�Q�G�R���D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���p���F�R�Q�W�t�Q�X�D�����p���U�H�F�R�P�H�Q�G�i�Y�H�O���T�X�H���V�H���D�J�U�X�S�H�P���R�V���G�D�G�R�V���H�P���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R�V���L�J�X�D�L�V��

chamados classes�����4�X�D�Q�G�R���R�V���G�D�G�R�V���H�V�W�m�R���R�U�J�D�Q�L�]�D�G�R�V���H�P���F�O�D�V�V�H�V�����G�L�Y�L�G�H���V�H���D���Y�D�U�L�D�o�m�R���H�P��

�����D�������F�O�D�V�V�H�V�����1�H�V�W�H���F�D�V�R�����H�V�F�R�O�K�H�X���V�H�������F�R�P�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�O�D�V�V�H�V��

(3) Como calcular o tamanho do intervalo de classe?

�¬���H�[�W�H�Q�V�m�R���G�H���F�D�G�D���F�O�D�V�V�H���F�K�D�P�D���V�H��tamanho do intervalo de classe�����R���T�X�D�O���p���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�R

�S�H�O�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���H�Q�W�U�H���D���Y�D�U�L�D�o�m�R���H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���F�O�D�V�V�H�V�����1�H�V�W�H���F�D�V�R����
��
�

� �� � �����3�R�U�W�D�Q�W�R�����R

�W�D�P�D�Q�K�R���G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R���G�H���F�O�D�V�V�H���p���������T�X�H���p���R���Q�~�P�H�U�R���L�Q�W�H�L�U�R���P�D�L�V���S�U�y�[�L�P�R���G�H����������

�� ��
�
��

� � �� �

���� ��
�
��

� �� �
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�
��

� � �� �

���� ��
�
��

� � �� �

���� 1
�
��

� � �� �

n���  ���� ��������

�$�Q�D�O�L�V�D�Q�G�R���D���W�D�E�H�O�D�����Y�H�U�L�¿�F�D���V�H���T�X�H���Q�R���W�R�W�D�O���W�H�P���������Q�R�W�D�V���F�R�P�R���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V���D�E�V�R�O�X�W�D�V���H���R

�����p���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D���G�D���Q�R�W�D���³���´�����3�R�U�W�D�Q�W�R�����D�R���Y�D�O�R�U��
�
��

� � �� �  chama-se frequência 

relativa���G�D���Q�R�W�D���³���´��



������

(4) Como determinar as classes?

�$�V���F�O�D�V�V�H�V���V�m�R���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D�V���F�R�P���E�D�V�H���Q�R���W�D�P�D�Q�K�R���G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R���G�H���F�O�D�V�V�H�����$���S�U�L�P�H�L�U�D���F�O�D�V�V�H��

�F�R�P�H�o�D���S�H�O�R���P�H�Q�R�U���Y�D�O�R�U���G�R�V���G�D�G�R�V�����������������D�G�L�F�L�R�Q�D�Q�G�R���R���P�H�V�P�R���D�R���W�D�P�D�Q�K�R���G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R��

�G�H���F�O�D�V�V�H�������������S�D�U�D���R�E�W�H�U���R���O�L�P�L�W�H���V�X�S�H�U�L�R�U���G�D���S�U�L�P�H�L�U�D���F�O�D�V�V�H�����2���O�L�P�L�W�H���V�X�S�H�U�L�R�U���G�H���X�P�D���F�O�D�V�V�H��

�Q�m�R���S�H�U�W�H�Q�F�H���D���H�V�V�D���F�O�D�V�V�H�����R���P�H�V�P�R���S�H�U�W�H�Q�F�H���j���S�U�y�[�L�P�D���F�O�D�V�V�H���F�R�P�R���O�L�P�L�W�H���L�Q�I�H�U�L�R�U�����$�V�V�L�P����

�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R���G�D���S�U�L�P�H�L�U�D���F�O�D�V�V�H���p���>���������������>�����1�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R���>���������������>�����H�V�W�i���L�Q�F�O�X�V�R�������������P�D�V���Q�m�R��

�H�V�W�i���L�Q�F�O�X�V�R�����������H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���F�O�D�V�V�H�V���V�m�R���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D�V���G�D���P�H�V�P�D���I�R�U�P�D�����$�V�V�L�P�����R�E�W�r�P���V�H��

as classes �>���������������>�����>���������������>�����>���������������>���H���>���������������>��

(5) Como construir uma tabela com classes?

�&�R�Q�V�W�U�X�D���V�H���D���W�D�E�H�O�D���G�H���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���G�H���I�R�U�P�D���T�X�H���D�����•���F�R�O�X�Q�D���V�H�M�D���R�F�X�S�D�G�D���S�H�O�D�V���F�O�D�V�V�H�V���H���D�V��

�V�H�J�X�L�Q�W�H�V���S�H�O�D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D���H���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D��

�$�O�W�X�U�D�)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D����fr)
�>���������������> 3 ��������
�>���������������> �� ��������
�>���������������> 3 ��������
�>���������������> 4 ��������
�>���������������> �� ��������

Total n��� ������ ��������

�$�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���Y�H�]�H�V���T�X�H���X�P�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���V�H���U�H�S�H�W�H�����F�K�D�P�D���V�H��frequência 

absoluta���H���G�H�V�L�J�Q�D���V�H���S�R�U��fi��

�$�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���H�Q�W�U�H���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D���G�H���F�D�G�D���Y�D�O�R�U���G�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���H���R��

�Q�~�P�H�U�R�� �W�R�W�D�O�� �G�H�� �G�D�G�R�V���� �F�K�D�P�D���V�H��frequência relativa e representa-se 

por fr: �
�

��
�� � , onde n���p���R���Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���G�D�G�R�V��

�(�[�L�V�W�H�P���G�X�D�V���I�R�U�P�D�V���G�H���R�U�J�D�Q�L�]�D�U���R�V���G�D�G�R�V���Q�X�P�D���W�D�E�H�O�D�����S�R�U��classes ou 

categorias�����$���H�V�F�R�O�K�D���G�H���F�D�G�D���X�P�D���G�H�O�D�V���G�H�S�H�Q�G�H���G�R���W�L�S�R���G�H���Y�D�U�L�i�Y�H�O���H�P��

�H�V�W�X�G�R���H���G�D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���G�D�G�R�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2�V���G�D�G�R�V���D�E�D�L�[�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���J�R�O�R�V���T�X�H���X�P�D���H�T�X�L�S�D���G�H���I�X�W�H�E�R�O���P�D�U�F�R�X���G�X-

�U�D�Q�W�H���X�P���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�R���F�D�P�S�H�R�Q�D�W�R��

�� 3 �� �� �� 3 1 �� 1 ��
4 �� 1 1 �� �� 3 �� �� ��

�&�R�Q�V�W�U�X�D���X�P�D���W�D�E�H�O�D���G�H���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V���G�R�V���J�R�O�R�V���P�D�U�F�D�G�R�V���S�H�O�D���H�T�X�L�S�D��



������

�$���H�V�W�D���I�R�U�P�D���G�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�U���L�Q�I�R�U�P�D�o�}�H�V�����X�V�D�Q�G�R���V�t�P�E�R�O�R�V���R�X���L�P�D�J�H�Q�V����

chama-se pictograma��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���G�H���G�R�F�H�V���Y�H�Q�G�L�G�R�V���Q�X�P�D���P�H�U�F�H�D�U�L�D���G�X�U�D�Q�W�H���X�P�D��

�G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���V�H�P�D�Q�D��

�'�L�D�V���G�H���V�H�P�D�Q�D��a feira 3a feira 4a feira ��a feira ��a feira �6�i�E�D�G�R�'�R�P�L�Q�J�R
�1�~�P�H�U�R�V �� ���� �� ���� �� �� ��

�'�H���D�F�R�U�G�R���F�R�P���R�V���G�D�G�R�V���S�D�W�H�Q�W�H�V���Q�D���W�D�E�H�O�D�����F�R�Q�V�W�U�X�D���X�P���S�L�F�W�R�J�U�D�P�D���X�W�L�O�L�]�D�Q�G�R���R���V�t�P�E�R�O�R��

��

�������$���5�L�W�D���U�H�J�L�V�W�R�X�����H�P��cm�����R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V���T�X�H���R�E�W�H�Y�H���Q�X�P���F�D�P�S�H�R�Q�D�W�R���G�H���V�D�O�W�R���H�P���F�R�P�S�U�L-

�P�H�Q�W�R��
������ ������ ������ 411 ������ ������ ������ ������ ������ ������
������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������
������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������ ������

���������$�J�U�X�S�H���R�V���G�D�G�R�V���H�P���F�O�D�V�V�H�V���H���R�U�J�D�Q�L�]�H���R�V���Q�X�P�D���W�D�E�H�O�D��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D�V���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V���D�E�V�R�O�X�W�D���H���U�H�O�D�W�L�Y�D��

3. Pictogramas

�8�P�D���H�V�F�R�O�D���V�H�F�X�Q�G�i�U�L�D���S�U�L�Y�D�G�D���D�G�T�X�L�U�L�X���O�L�Y�U�R�V���S�D�U�D���R���D�S�H�W�U�H�F�K�D�P�H�Q�W�R���G�D���V�X�D���E�L�E�O�L�R�W�H�F�D�����Q�D�V��

�T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V���H���G�L�V�F�L�S�O�L�Q�D�V���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���Q�D���W�D�E�H�O�D��

�'�L�V�F�L�S�O�L�Q�D�3�R�U�W�X�J�X�r�V�,�Q�J�O�r�VMatemática �%�L�R�O�R�J�L�D�)�t�V�L�F�D�4�X�t�P�L�F�D
Quantidades ���� ���� 11 �� ���� ��

�(�V�W�H�V���G�D�G�R�V���S�R�G�H�P���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R�V���X�V�D�Q�G�R���V�t�P�E�R�O�R�V���R�X���L�P�D�J�H�Q�V���� �F�R�P�R���P�R�V�W�U�D���D���¿�J�X�U�D��

�D�E�D�L�[�R��

�$���S�D�U�W�L�U���G�D���¿�J�X�U�D�����Q�R�W�D���V�H���T�X�H���F�D�G�D���V�t�P�E�R�O�R���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���X�P���O�L�Y�U�R��



������

�������2���S�L�F�W�R�J�U�D�P�D���T�X�H���V�H���V�H�J�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���P�D�Q�J�D�V���T�X�H���D���)�O�i�Y�L�D���D�S�D�Q�K�R�X���G�X�U�D�Q�W�H��

�����G�L�D�V���Q�X�P�D���P�D�Q�J�X�H�L�U�D���G�D���V�X�D���F�D�V�D��

  �0�D�Q�J�D�V���D�S�D�Q�K�D�G�D�V���S�H�O�D���)�O�i�Y�L�D

1º dia  

���ž���G�L�D

3º dia  

4º dia  

���ž���G�L�D  

���������4�X�D�Q�W�D�V���P�D�Q�J�D�V���D���)�O�i�Y�L�D���D�S�D�Q�K�R�X���Q�R����o �G�L�D�"

���������4�X�D�O���p���R���G�L�D���H�P���T�X�H���D���)�O�i�Y�L�D���D�S�D�Q�K�R�X���P�D�L�V���P�D�Q�J�D�V�"

���������$�R���W�R�G�R�����T�X�D�Q�W�D�V���P�D�Q�J�D�V���D���)�O�i�Y�L�D���D�S�D�Q�K�R�X���G�X�U�D�Q�W�H�������G�L�D�V�"

���������*�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V

�&�R�Q�V�L�G�H�U�H���D���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���T�X�H���P�R�V�W�U�D���D�V���Q�R�W�D�V���G�H���������D�O�X�Q�R�V���G�D�����•���F�O�D�V�V�H�����Q�R���¿�Q�D�O���G�R�����ž���W�U�L-

mestre na disciplina de Matemática:

Notas �� �� �� ���� 11 ���� ����
No de alunos 4 �� �� �� 4 �� 1

Os dados acima podem ser representa-

�G�R�V���D�W�U�D�Y�p�V���G�R���G�L�D�J�U�D�P�D���D�R���O�D�G�R���� �R���T�X�D�O��

chama-se �J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V�����e���I�i�F�L�O���Y�H�U��

�D���W�H�Q�G�r�Q�F�L�D���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�V�W�X�G�D�Q�W�H�V���S�D�U�D��

�F�D�G�D���Q�R�W�D���H���F�R�P�S�D�U�D�U���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���H�V�W�X-

�G�D�Q�W�H�V���S�D�U�D���W�R�G�D�V���D�V���Q�R�W�D�V����

�&�R�P�R���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���X�P���J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V�"

���������7�U�D�o�D���V�H���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O���H���R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���D�V���F�D�W�H�J�R�U�L�D�V���G�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���H�P���H�V�W�X�G�R���Q�R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

���������0�D�U�F�D���V�H���D���H�V�F�D�O�D���Q�R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

���������7�U�D�o�D���V�H���X�P�D���E�D�U�U�D���Y�H�U�W�L�F�D�O�����F�X�M�D���D�O�W�X�U�D�����R�X���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R�����p���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���S�H�O�D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D��

�S�D�U�D���F�D�G�D���F�D�W�H�J�R�U�L�D���G�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O��

���������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���W�t�W�X�O�R���G�R���J�U�i�¿�F�R��



������

�$���H�V�W�D���I�R�U�P�D���G�H���U�H�V�X�P�L�U���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���G�D�G�R�V���F�D�W�H�J�y�U�L�F�R�V���X�V�D�Q�G�R���E�D�U-

ras chama-se �J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V�����R���T�X�D�O���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���R�V���G�D�G�R�V���X�V�D�Q�G�R���X�P��

�F�H�U�W�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���E�D�U�U�D�V���F�R�P���D���P�H�V�P�D���O�D�U�J�X�U�D�����U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�Q�G�R���F�D�G�D���X�P�D��

�G�H�O�D�V���X�P�D���F�D�W�H�J�R�U�L�D���S�D�U�W�L�F�X�O�D�U�����$���D�O�W�X�U�D���G�H���F�D�G�D���E�D�U�U�D���p���S�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O��à 

�T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D��

�2�V���J�U�i�¿�F�R�V���G�H���E�D�U�U�D�V���V�m�R���P�X�L�W�R���X�V�D�G�R�V���S�D�U�D���F�R�P�S�D�U�D�U���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V���G�H��

�G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V���F�D�W�H�J�R�U�L�D�V��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������2�E�V�H�U�Y�H���D���L�O�X�V�W�U�D�o�m�R���H���U�H�V�S�R�Q�G�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���S�H�U�J�X�Q�W�D�V��

���������&�R�P���E�D�V�H���Q�D���L�O�X�V�W�U�D�o�m�R�����F�R�P�S�O�H�W�H���D���W�D�E�H�O�D��

Frutas �%�D�Q�D�Q�D�/�D�U�D�Q�M�D�$�Q�D�Q�i�V�0�D�Q�J�D�3�D�S�D�L�D
Quantidade

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V���G�R���Q�~�P�H�U�R���G�H���I�U�X�W�D�V��

�������2���G�L�U�H�F�W�R�U���G�H���X�P�D���H�V�F�R�O�D�����S�H�U�J�X�Q�W�R�X���D���X�P���J�U�X�S�R���G�H���D�O�X�Q�R�V���V�R�E�U�H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���L�U�P�m�R�V���T�X�H��

�F�D�G�D���X�P���W�L�Q�K�D���H���R�E�W�H�Y�H���R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��

1 3 �� �� 4 3 �� 1 �� �� �� �� 3 �� ��
�� 1 �� �� �� �� �� 3 �� �� �� �� �� 1 ��

���������2�U�J�D�Q�L�]�H���R�V���G�D�G�R�V���Q�X�P�D���W�D�E�H�O�D���G�H���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V��

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�O�X�Q�R�V���U�H�V�S�R�Q�G�H�U�D�P���j���T�X�H�V�W�m�R�"

���������-�X�V�W�L�¿�T�X�H���S�R�U���T�X�r���D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�D���p���G�L�V�F�U�H�W�D��

���������&�R�P���E�D�V�H���Q�D���W�D�E�H�O�D���G�H���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V�����F�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V��

������ �2�E�V�H�U�Y�H�� �R�� �J�U�i�¿�F�R�� �H�� �U�H�V�S�R�Q�G�D�� �j�V�� �T�X�H�V-

�W�}�H�V���T�X�H���V�H���V�H�J�X�H�P��



������

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�O�X�Q�R�V���D���W�X�U�P�D���W�H�P�"

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�O�X�Q�R�V���W�L�Y�H�U�D�P���D���P�p�G�L�D���P�D�L�V���D�O�W�D�"

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�O�X�Q�R�V���W�L�Y�H�U�D�P���D���P�p�G�L�D���P�D�L�V���E�D�L�[�D�"

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�O�X�Q�R�V���W�L�Y�H�U�D�P���P�p�G�L�D�������"

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�O�X�Q�R�V���W�L�Y�H�U�D�P���P�p�G�L�D���S�R�V�L�W�L�Y�D�"

���������4�X�D�O���p���D���P�p�G�L�D���F�R�P���D���P�D�L�R�U���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�"

���������(�Q�F�R�Q�W�U�H���D���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�Q�W�U�H���D���P�D�L�R�U���H���D���P�H�Q�R�U���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V��

�������*�U�i�¿�F�R���G�H���O�L�Q�K�D�V

�$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���Y�D�U�L�D�o�m�R���G�D���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D���U�H�J�L�V�W�D�G�D���Q�X�P���G�L�D��

Tempo �������� �������� ���������� ���������� ���������� ���������� ����������
�7�H�P�S�������ƒ�&������ ���� ���� ���� ���� ���� ����

�$�V���L�Q�I�R�U�P�D�o�}�H�V���G�D�G�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���F�R�Q�I�R�U�P�H���R���V�H�J�X�L�Q�W�H���G�L�D�J�U�D�P�D�����R���T�X�D�O���F�K�D-

ma-se �J�U�i�¿�F�R���G�H���O�L�Q�K�D�V��

�$���S�D�U�W�L�U���G�R���J�U�i�¿�F�R�����S�R�G�H���V�H���Y�H�U���I�D�F�L�O�P�H�Q�W�H���D�V���P�X�G�D�Q�o�D�V���G�H���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D���G�R���G�L�D��

�&�R�P�R���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���X�P���J�U�i�¿�F�R���G�H���O�L�Q�K�D�V

���������7�U�D�o�D���V�H���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O���H���R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���Q�R�P�H���G�D�V���F�D�W�H�J�R�U�L�D�V���Q�R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

���������0�D�U�F�D���V�H���D���H�V�F�D�O�D���Q�R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

�������� �0�D�U�F�D���V�H�� �R�V�� �S�R�Q�W�R�V�� �T�X�H�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�P�� �R�V�� �Y�D�O�R�U�H�V�� �G�D�G�R�V�� �Q�R�� �V�L�V�W�H�P�D�� �G�H�� �F�R�R�U�G�H�Q�D�G�D�V�� �G�D��

�W�D�E�H�O�D��



������

�2�V���V�H�J�P�H�Q�W�R�V���G�H���U�H�F�W�D���T�X�H���X�Q�H�P���G�R�L�V���S�R�Q�W�R�V���G�R���J�U�i�¿�F�R���P�R�V�W�U�D�P���F�R�P�R���R�V���G�D�G�R�V���Y�D�U�L�D�P����

���$�� �H�V�W�D�� �I�R�U�P�D�� �G�H�� �U�H�V�X�P�L�U�� �X�P�D�� �V�p�U�L�H�� �G�H�� �G�D�G�R�V�� �X�V�D�Q�G�R�� �O�L�Q�K�D�V�� �F�K�D�P�D���V�H��

�J�U�i�¿�F�R���G�H���O�L�Q�K�D�V����

�2���J�U�i�¿�F�R���G�H���O�L�Q�K�D�V���p���X�V�D�G�R���S�D�U�D���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�U���G�D�G�R�V���T�X�H���P�X�G�D�P���F�R�Q�V�W�D�Q-

�W�H�P�H�Q�W�H���D�R���O�R�Q�J�R���G�R���W�H�P�S�R����

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���D���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D���P�p�G�L�D���P�H�Q�V�D�O���T�X�H���V�H���U�H�J�L�V�W�R�X���Q�D���F�L�G�D�G�H���G�H���7�H�W�H���H�P��

����������

Mês �-�D�Q�)�H�Y Mar �$�E�UMai �-�X�Q�-�X�O�K�$�J�R�V�6�H�WOut �1�R�Y �'�H�]
T(oC) �������� �������� �������� �������� �������� �������� �������� �������� �������� �������� �������� ��������

�5�H�S�U�H�V�H�Q�W�H���R�V���G�D�G�R�V���G�D���W�D�E�H�O�D���Q�X�P���J�U�i�¿�F�R���G�H���O�L�Q�K�D�V��

�������2���J�U�i�¿�F�R���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���D�V���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D�V���P�p�G�L�D�V���G�H���0�D�S�X�W�R���Q�X�P���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�R���D�Q�R��

���������8�Q�H���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���D�W�U�D�Y�p�V���G�H���X�P���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���O�L�Q�K�D����

���������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���W�t�W�X�O�R���G�R���J�U�i�¿�F�R����

�5�H�V�S�R�Q�G�D���j�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���T�X�H�V�W�}�H�V��

���������2���T�X�H���P�R�V�W�U�D�P���R�V���H�L�[�R�V���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O���H���Y�H�U�W�L�F�D�O�"

���������4�X�D�O���p���D���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D���G�R���P�r�V���G�H���)�H�Y�H�U�H�L�U�R�"

���������(�P���T�X�H���P�r�V���V�H���U�H�J�L�V�W�R�X���D���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D���G�H���������J�U�D�X�V�"

���������4�X�H���P�H�V�H�V���W�r�P���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D�V���D�F�L�P�D���G�H���������J�U�D�X�V�"

���������4�X�H���P�H�V�H�V���W�r�P���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D�V���D�E�D�L�[�R���G�H���������J�U�D�X�V�"

���������4�X�D�O���p���R���P�r�V���P�D�L�V���T�X�H�Q�W�H�"

���������4�X�D�O���p���R���P�r�V���P�D�L�V���I�U�L�R�"



������

���������4�X�D�Q�W�R�V���J�U�D�X�V���G�H���G�L�I�H�U�H�Q�o�D���H�[�L�V�W�H�P���H�Q�W�U�H���R�V���P�H�V�H�V���G�H���'�H�]�H�P�E�U�R���H���-�X�O�K�R�"

�������*�U�i�¿�F�R���F�L�U�F�X�O�D�U

�$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���R�V���W�L�S�R�V���H���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���i�U�Y�R�U�H�V���G�H���I�U�X�W�D���T�X�H���H�[�L�V�W�H�P���Q�D���P�D�F�K�D�P�E�D��

�G�D���G�R�Q�D���5�D�T�X�H�O��
�7�L�S�R�V���G�H���i�U�Y�R�U�HNo �G�H���i�U�Y�R�U�H�V

�0�D�Q�J�X�H�L�U�D ����
�/�D�U�D�Q�M�H�L�U�D ��
�/�L�P�R�H�L�U�R ����

�$�E�D�F�D�W�H�L�U�D ����
Mafureira ��

- n��� ������

�3�D�U�D���P�R�V�W�U�D�U���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���U�H�O�D�W�L�Y�D���G�H���F�D�G�D���W�L�S�R���G�H���i�U�Y�R�U�H���X�V�D���V�H���R���J�U�i�¿�F�R���F�L�U�F�X�O�D�U��

Tipos de 

árvore

Frequência 

absoluta (fi)

Frequên-

cia relativa

�
�

��
���

��

��
��

��

��
��

Ângulo do sec-

tor circular

�� � � �� ���� ��� � ���

Frequência rela-

tiva percentual

� �� ��� � ��� ���� �����

�0�D�Q�J�X�H�L�U�D���� ������ �����ž ������
�/�D�U�D�Q�M�H�L�U�D�� ������ �����ž ������
�/�L�P�R�H�L�U�R ���� ������ �������ž ������

�$�E�D�F�D�W�H�L�U�D���� ������ �������ž ������
Mafurreira �� ������ �����ž ������

- n��� ������ 1 �������ž ��������

�3�D�U�D���F�R�Q�V�W�U�X�L�U���R���J�U�i�¿�F�R���F�L�U�F�X�O�D�U��

���������Ø�'�H�W�H�U�P�L�Q�D���V�H���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D��

�������� �'�H�W�H�U�P�L�Q�D���V�H�� �R�� �k�Q�J�X�O�R�� �D�R�� �F�H�Q�W�U�R�� �G�R�� �V�H�F�W�R�U��

�F�L�U�F�X�O�D�U���� �P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D���S�R�U��

������o��

���������7�U�D�Q�V�I�R�U�P�D���V�H���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D���Q�D���I�R�U�P�D��

�G�H���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P�����P�X�O�W�L�S�O�L�F�D�Q�G�R���S�R�U���������������$���H�V�V�D��

�I�R�U�P�D���G�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�U���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���F�K�D�P�D���V�H��fre-

quência relativa percentual��



������

�������7�U�D�o�D���V�H���X�P���F�t�U�F�X�O�R���H���X�P���U�D�L�R���X�V�D�Q�G�R���R���F�R�P�S�D�V�V�R��

�������0�H�G�H���V�H���R���k�Q�J�X�O�R���G�H���������ž�����X�V�D�Q�G�R���R���W�U�D�Q�V�I�H�U�L�G�R�U���H���W�U�D�o�D���V�H��

�R���U�D�L�R���S�D�U�D���R���S�U�L�P�H�L�U�R���V�H�F�W�R�U��

�������'�H���V�H�J�X�L�G�D�����P�H�G�H���V�H���R���k�Q�J�X�O�R���G�H�������ž���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���U�D�L�R���S�D�U�D��

�R���V�H�J�X�Q�G�R���V�H�F�W�R�U����

������ �&�R�Q�W�L�Q�X�D���V�H���D���P�H�G�L�U���R�V���k�Q�J�X�O�R�V���G�H���F�D�G�D���V�H�F�W�R�U���G�H���P�R�G�R���D��

�I�R�U�P�D�U�������V�H�F�W�R�U�H�V�����F�R�Q�I�R�U�P�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���Q�D���¿�J�X�U�D���j���G�L�U�H�L�W�D����

�������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���F�D�G�D���V�H�F�W�R�U���H���H�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���W�t�W�X�O�R���G�R���J�U�i�¿�F�R��

�$�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���G�D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D���Q�R��

�J�U�i�¿�F�R���F�L�U�F�X�O�D�U

�$�S�U�H�V�H�Q�W�D�o�m�R���G�D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D��

�S�H�U�F�H�Q�W�X�D�O���Q�R���J�U�i�¿�F�R���F�L�U�F�X�O�D�U

�2�V���J�U�i�¿�F�R�V���F�L�U�F�X�O�D�U�H�V���V�m�R���P�D�L�V���D�G�H�T�X�D�G�R�V���S�D�U�D���F�R�P�S�D�U�D�U���S�D�U�W�H�V���G�H���X�P��

�W�R�G�R�����2�V���P�H�V�P�R�V���Q�m�R���P�R�V�W�U�D�P���P�X�G�D�Q�o�D�V���D�R���O�R�Q�J�R���G�R���W�H�P�S�R�����P�D�V���V�L�P��

�D�V�� �S�U�R�S�R�U�o�}�H�V�� �G�H�� �S�D�U�W�L�O�K�D�� �G�H�� �X�P�D�� �T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���� �&�D�G�D�� �V�H�F�W�R�U�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D��

�Y�L�V�X�D�O�P�H�Q�W�H���D���T�X�D�Q�W�L�G�D�G�H���R�X���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���G�H���X�P���L�W�H�P��



������

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������1�X�P�D���F�H�U�W�D���F�D�P�S�D�Q�K�D���D�J�U�t�F�R�O�D�����R���G�L�V�W�U�L�W�R���G�H���/�D�J�R�����Q�D���S�U�R�Y�t�Q�F�L�D���G�H���1�L�D�V�V�D�����S�U�R�G�X�]�L�X���R�V��

�V�H�J�X�L�Q�W�H�V���F�H�U�H�D�L�V���H�P���W�R�Q�H�O�D�G�D�V��

Cereais Milho Mapira �$�P�H�Q�G�R�L�PFeijão �$�U�U�R�]
Quantidades em toneladas (t) ���� ���� �� ���� ����

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H���D���F�D�G�D���F�H�U�H�D�O��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���R���k�Q�J�X�O�R���G�R���V�H�F�W�R�U���F�L�U�F�X�O�D�U���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H���D���F�D�G�D���F�H�U�H�D�O��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D���S�H�U�F�H�Q�W�X�D�O���G�H���F�D�G�D���F�H�U�H�D�O��

���������&�R�Q�V�W�U�X�D���R���J�U�i�¿�F�R���F�L�U�F�X�O�D�U���G�D���F�D�P�S�D�Q�K�D��

�������2���J�U�i�¿�F�R���D�R���O�D�G�R���P�R�V�W�U�D���F�R�P�R���R���6�U�����Æ�Q�J�H�O�R���J�D�V�W�D���R��

�V�H�X���V�D�O�i�U�L�R���P�H�Q�V�D�O�P�H�Q�W�H��

���������4�X�D�O���p���D���S�H�U�F�H�Q�W�D�J�H�P���R�F�X�S�D�G�D���S�H�O�D���U�H�Q�G�D���G�H���F�D�V�D�"

���������(�P���T�X�H���G�H�V�S�H�V�D���H�O�H���J�D�V�W�D���P�D�L�V�"

�������� �6�H�� �R�� �V�H�X�� �V�D�O�i�U�L�R�� �I�R�U�� �G�H�� ������ ������ �0�7���� �T�X�D�Q�W�R�� �H�O�H�� �W�H�P��

�S�R�X�S�D�G�R���S�R�U���P�r�V�"

7. Histograma

�$���W�D�E�H�O�D���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���D���D�O�W�X�U�D�����H�P���F�H�Q�W�t�P�H�W�U�R�V�����G�H���������D�O�X�Q�R�V���G�H���X�P�D���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���H�V�F�R�O�D��

�V�H�F�X�Q�G�i�U�L�D���Q�D���S�U�R�Y�t�Q�F�L�D���G�H���&�D�E�R���'�H�O�J�D�G�R����

�$�O�W�X�U�D�)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D����fr)
�>���������������> 3 ��������
�>���������������> �� ��������
�>���������������> 3 ��������
�>���������������> 4 ��������
�>���������������> �� ��������

Total n��� ������ ��������

�$�V���L�Q�I�R�U�P�D�o�}�H�V���G�D�G�D�V���S�R�G�H�P���V�H�U���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D�V���Q�R���V�H�J�X�L�Q�W�H���G�L�D�J�U�D�P�D�����R���T�X�D�O���F�K�D�P�D���V�H��his-

tograma�����(�V�W�H���D�V�V�H�P�H�O�K�D���V�H���D�R���J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V��



������

Como construir um histograma

���������7�U�D�o�D���V�H���D�V���O�L�Q�K�D�V���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O���H���Y�H�U�W�L�F�D�O��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���D�V���F�O�D�V�V�H�V���Q�R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O��

���������,�G�H�Q�W�L�¿�F�D���V�H���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

���������0�D�U�F�D���V�H���D���H�V�F�D�O�D���Q�R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O��

���������7�U�D�o�D���V�H���X�P�D���E�D�U�U�D���Y�H�U�W�L�F�D�O�����F�X�M�D���D�O�W�X�U�D���p���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���S�H�O�D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�����S�D�U�D���F�D�G�D���F�O�D�V�V�H��

�G�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O�����O�L�J�D�Q�G�R���D�V���E�D�U�U�D�V���G�R���J�U�i�¿�F�R��

���������(�V�F�U�H�Y�H���V�H���R���W�t�W�X�O�R���G�R���J�U�i�¿�F�R��

�1�R�W�D���V�H�� �T�X�H�� �Q�R�� �K�L�V�W�R�J�U�D�P�D�� �F�D�G�D�� �F�R�O�X�Q�D�� �U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�� �X�P�� �J�U�X�S�R�� �G�H�¿�Q�L�G�R�� �S�R�U�� �X�P�D�� �Y�D�U�L�i�Y�H�O��

�T�X�D�Q�W�L�W�D�W�L�Y�D�����P�D�V���Q�R���J�U�i�¿�F�R���G�H���E�D�U�U�D�V�����F�D�G�D���F�R�O�X�Q�D�����Q�R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O�����U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���X�P���J�U�X�S�R��

�G�H�¿�Q�L�G�R���S�R�U���X�P�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���F�D�W�H�J�y�U�L�F�D��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������1�R���&�H�Q�W�U�R���G�H���5�H�F�U�X�W�D�P�H�Q�W�R���G�H���1�D�F�D�O�D�����H�P���1�D�P�S�X�O�D�����G�X�U�D�Q�W�H���D���L�Q�V�S�H�F�o�m�R���S�D�U�D���R���V�H�U�Y�L�o�R��

�P�L�O�L�W�D�U���R�E�U�L�J�D�W�y�U�L�R�����U�H�J�L�V�W�R�X���V�H���D���D�O�W�X�U�D���G�R�V���S�U�L�P�H�L�U�R�V���������M�R�Y�H�Q�V���V�H�O�H�F�F�L�R�Q�D�G�R�V���H���R�E�W�H�Y�H���V�H��

�R�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��

	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������

	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������

	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������

	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������	 ��������

���������$�J�U�X�S�H���R�V���G�D�G�R�V���H�P���F�O�D�V�V�H�V���H���R�U�J�D�Q�L�]�H���R�V���Q�X�P�D���W�D�E�H�O�D��

���������,�Q�G�L�T�X�H���D���F�O�D�V�V�H���T�X�H���D�S�U�H�V�H�Q�W�D���P�D�L�R�U���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D��

���������5�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R�V���G�D�G�R�V���Q�X�P���K�L�V�W�R�J�U�D�P�D��

�$���I�R�U�P�D���G�H���U�H�V�X�P�L�U���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���G�D�G�R�V���D�J�U�X�S�D�Q�G�R���R�V���H�P���F�O�D�V�V�H�V���G�H��

�L�Q�W�H�U�Y�D�O�R�V���X�Q�L�I�R�U�P�H�V���X�V�D�Q�G�R���E�D�U�U�D�V���F�K�D�P�D���V�H��histograma�����2���K�L�V�W�R�J�U�D-

�P�D���p���X�V�D�G�R���S�D�U�D���D�Q�D�O�L�V�D�U���D���G�L�V�W�U�L�E�X�L�o�m�R���G�H���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�V���Q�X�P�D���D�P�R�V�W�U�D�����2��

�K�L�V�W�R�J�U�D�P�D���p���I�R�U�P�D�G�R���S�R�U���E�D�U�U�D�V���V�H�P���H�V�S�D�o�R���G�H���V�H�S�D�U�D�o�m�R���H�Q�W�U�H���H�O�D�V���H���D��

�V�X�D���Y�D�U�L�i�Y�H�O���p���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�D���S�R�U���F�O�D�V�V�H�V��



������

�������2���J�U�i�¿�F�R���D�E�D�L�[�R���P�R�V�W�U�D���D�V���G�L�V�W�k�Q�F�L�D�V���S�H�U�F�R�U�U�L�G�D�V���S�R�U���D�W�O�H�W�D�V���G�H���X�P���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�R���F�O�X�E�H����

durante um treino:

���������2���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O�"

���������2���T�X�H���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O�"

���������4�X�D�O���p���R���W�D�P�D�Q�K�R���G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R���G�H���F�O�D�V�V�H�"

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�W�O�H�W�D�V���S�H�U�F�R�U�U�H�U�D�P���P�H�Q�R�U���G�L�V�W�k�Q�F�L�D�"

���������4�X�D�Q�W�R�V���D�W�O�H�W�D�V���S�H�U�F�R�U�U�H�U�D�P���X�P�D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���P�H�Q�R�U���T�X�H��������km�"

8. Medidas de tendência central

�$�V���P�H�G�L�G�D�V���G�H���W�H�Q�G�r�Q�F�L�D���F�H�Q�W�U�D�O���V�m�R���Y�D�O�R�U�H�V���~�W�H�L�V���S�D�U�D���D�Q�D�O�L�V�D�U���R�V���G�D�G�R�V���G�H���X�P�D���F�H�U�W�D���D�P�R�V-

�W�U�D�����+�i���W�U�r�V���W�L�S�R�V���G�H���P�H�G�L�G�D�V���G�H���W�H�Q�G�r�Q�F�L�D���F�H�Q�W�U�D�O��

8.1 Média aritmética (x )

�8�P�D���H�V�W�X�G�D�Q�W�H���U�H�D�O�L�]�R�X�����D�R���O�R�Q�J�R���G�H���X�P���V�H�P�H�V�W�U�H�����F�L�Q�F�R���D�Y�D�O�L�D�o�}�H�V���Q�X�P�D���G�D�G�D���G�L�V�F�L�S�O�L�Q�D���H��

�R�E�W�H�Y�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V���Q�R�W�D�V���������������������������������H���������Y�D�O�R�U�H�V��

x �
� � � �

� �
�� �� �� �� ��

�
��
�

�� ��

�$�V�V�L�P�����D���P�p�G�L�D���G�D���H�V�W�X�G�D�Q�W�H���p���G�H�������������Y�D�O�R�U�H�V����

8.2 Moda (Mo)

�$���S�D�U�W�L�U���G�R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�W�H�U�L�R�U�����Y�H�U�L�¿�F�D���V�H���T�X�H���������p���R���Y�D�O�R�U���T�X�H���D�S�D�U�H�F�H���F�R�P���P�D�L�R�U���I�U�H�T�X�r�Q-

�F�L�D�����R���T�X�D�O���F�K�D�P�D���V�H��moda��

�$�R���Y�D�O�R�U���T�X�H���U�H�V�X�O�W�D���G�R���T�X�R�F�L�H�Q�W�H���H�Q�W�U�H���D���V�R�P�D���G�H���W�R�G�R�V���R�V���G�D�G�R�V���H���R��

�Q�~�P�H�U�R���W�R�W�D�O���G�H���G�D�G�R�V���G�H���X�P�D���D�P�R�V�W�U�D�����R�X���G�H���X�P���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�H���G�D�G�R�V������

chama-se média aritmética e representa-se por x ��



������

�6�H���Q�X�P���H�V�W�X�G�R���R�F�R�U�U�H�U�H�P���G�X�D�V���P�R�G�D�V�����R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���G�L�]���V�H��bimodal�����6�H���H�[�L�V�W�L�U�H�P���P�D�L�V���T�X�H��

�G�X�D�V���P�R�G�D�V�����G�L�]���V�H��multimodal ou plurimodal �����4�X�D�Q�G�R���W�R�G�R�V���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���G�R�V���G�D�G�R�V���W�r�P���D��

�P�H�V�P�D���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�����G�L�]���V�H���T�X�H���R���F�R�Q�M�X�Q�W�R���p��amodal�����R�X���V�H�M�D�����Q�m�R���W�H�P���P�R�G�D��

8.3 Mediana(��x)

�������&�R�O�R�F�D�Q�G�R���Q�D���R�U�G�H�P���F�U�H�V�F�H�Q�W�H���R�V���G�D�G�R�V���G�R���H�[�H�P�S�O�R���D�Q�W�H�U�L�R�U�����W�H�P���V�H����

����������������������������������������������

�1�R�W�D���V�H���T�X�H���������p���R���Y�D�O�R�U���T�X�H���R�F�X�S�D���D���S�R�V�L�o�m�R���F�H�Q�W�U�D�O���G�R�V���G�D�G�R�V���D�V�V�L�P���G�L�V�S�R�V�W�R�V�����$���H�V�W�H���Y�D�O�R�U��

chama-se mediana��

�������2�E�V�H�U�Y�H���R�V���G�D�G�R�V��

����������������������������������������������������������������

�'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���P�H�G�L�D�Q�D��

�&�R�P���E�D�V�H���Q�R���H�[�H�P�S�O�R���Q�R�W�D���V�H���T�X�H���G�R�V�������G�D�G�R�V�����������H���������V�m�R���R�V���Y�D�O�R�U�H�V���T�X�H���R�F�X�S�D�P���D���S�R�V�L-

�o�m�R���F�H�Q�W�U�D�O���G�H�S�R�L�V���G�H���R�U�J�D�Q�L�]�D�U���R�V���G�D�G�R�V���H�P���R�U�G�H�P���F�U�H�V�F�H�Q�W�H���R�X���G�H�F�U�H�V�F�H�Q�W�H��

Neste caso, a mediana será:
 
��x �

�
�

�� ��
�

�� ��

�$�R�� �Y�D�O�R�U�� �T�X�H�� �D�S�D�U�H�F�H�� �F�R�P�� �P�D�L�R�U�� �I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D�� �Q�X�P�D�� �D�P�R�V�W�U�D�� ���R�X�� �Q�X�P��

conjunto de dados) chama-se moda e representa-se por M o����

�&�R�Q�V�L�G�H�U�D�Q�G�R�� �R�V�� �G�D�G�R�V�� �H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�R�V�� �R�U�G�H�Q�D�G�R�V�� ���G�R�� �P�H�Q�R�U�� �D�R�� �P�D�L�R�U�� �R�X��

�Y�L�F�H���Y�H�U�V�D�������D�R���Y�D�O�R�U���T�X�H���R�F�X�S�D���D���S�R�V�L�o�m�R���F�H�Q�W�U�D�O���F�K�D�P�D���V�H��mediana e 

representa-se por ��x ����

�4�X�D�Q�G�R���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���G�D�G�R�V���p���S�D�U�����D���P�H�G�L�D�Q�D���V�H�U�i���G�H�W�H�U�P�L�Q�D�G�D���S�H�O�D���P�p-

�G�L�D���D�U�L�W�P�p�W�L�F�D���G�R�V���G�R�L�V���Y�D�O�R�U�H�V���T�X�H���R�F�X�S�D�P���D���S�R�V�L�o�m�R���F�H�Q�W�U�D�O��

�(�[�H�U�F�t�F�L�R�V

�������1�X�P�D���S�D�X�W�D���U�H�I�H�U�H�Q�W�H���D�R����o���W�U�L�P�H�V�W�U�H�����Q�D���G�L�V�F�L�S�O�L�Q�D���G�H���%�L�R�O�R�J�L�D�����R���-�R�m�R���R�E�W�H�Y�H���D�V���V�H�J�X�L�Q�W�H�V��

�Q�R�W�D�V�����Y�D�O�R�U�H�V������

11	 ����������������������������������������������������������������

���������&�D�O�F�X�O�D���D���P�p�G�L�D���D�U�L�W�P�p�W�L�F�D���G�R�V���U�H�V�X�O�W�D�G�R�V��

���������'�H�W�H�U�P�L�Q�H���D���P�R�G�D��

���������4�X�D�O���p���D���P�H�G�L�D�Q�D���G�D�V���Q�R�W�D�V�"



������

�������2�V���G�D�G�R�V���I�R�U�Q�H�F�L�G�R�V���D�E�D�L�[�R���V�m�R���U�H�I�H�U�H�Q�W�H�V���D�R���S�H�V�R����kg�����G�H���������I�R�U�P�D�Q�G�R�V���G�H���X�P���,�)�3��

������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������������

���������&�D�O�F�X�O�D���D���P�p�G�L�D���D�U�L�W�P�p�W�L�F�D��

���������,�Q�G�L�T�X�H���D���P�R�G�D��

���������4�X�D�O���p���D���P�H�G�L�D�Q�D�"



������

Soluções

Capítulo I - Conjuntos e elementos

Páginas 14 e 15

1. (1) � �� � ��� ���� �� ������ �� �� ����� ���� �� �

������ � �� � ��� ���� ���� ���� ��� ����� ���� ��

(3) � �� � ��� ���� �� ���� ��� ����� ���� �� �

(4) � � � �� � � ��� ���� �� ���� �� �� ����� ���� �� � � ���� �� ���� �� ���� ����� ��� ����� �� �� �
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(1) ���������� ���������������� (3) 4 : 1

(4) �������������� ������������������ ����������������������
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(4) ���� ������13 ����������

�������� ������1 ������������

1. �3�D�U�D���T�X�H���D���U�D�]�m�R���V�H�M�D���G�H�����������������D���e�U�L�F�D���U�H�F�H�E�H�U�i��������m e a irmã receberá 1m.

2. �2���'�L�D�P�D�Q�W�L�Q�R���F�R�Q�W�U�L�E�X�L�X���S�R�U�������0�7���H���R���V�H�X���L�U�P�m�R���S�R�U�������0�7��
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�������3�D�U�D���G�L�O�X�L�U����l���G�H���V�X�P�R���F�R�Q�F�H�Q�W�U�D�G�R���V�m�R���Q�H�F�H�V�V�i�U�L�R�V������l���G�H���i�J�X�D��
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�������$���D�O�W�X�U�D���U�H�D�O���G�R���D�X�W�R�F�D�U�U�R���p��������m.

(3) �$���O�D�U�J�X�U�D���G�R���P�R�G�H�O�R���p���G�H��������cm.
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1. (1) �0�D�U�F�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���3���H���4���Q�D���U�H�F�W�D��n��

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D��

�4�$�����&�R�P���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���3�����W�U�D�o�D���V�H��

�X�P���D�U�F�R���Q�R���R�X�W�U�R���O�D�G�R���G�R���S�R�Q�W�R���$��

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D��

�4�3���� �&�R�O�R�F�D���V�H�� �R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �H�P�� �$���� �W�U�D�o�D���V�H�� �X�P�� �D�U�F�R�� �G�H��

�P�R�G�R���T�X�H���D�P�E�R�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P�����W�U�D�o�D���V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H��

�S�D�V�V�D���S�R�U���$���H���S�H�O�R���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R���G�R�V���D�U�F�R�V��

�$���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���S�D�U�D�O�H�O�D���j���U�H�F�W�D��n��

������ �0�D�U�F�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���5���H���6���Q�D���U�H�F�W�D��m��

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D��

�5�%���� �&�R�O�R�F�D���V�H�� �R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �H�P�� �6���� �7�U�D�o�D���V�H�� �X�P�� �D�U�F�R�� �Q�R��

�R�X�W�U�R���O�D�G�R���G�R���S�R�Q�W�R���%����

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D��

�5�6���� �&�R�O�R�F�D���V�H�� �R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �H�P�� �%���� �W�U�D�o�D���V�H�� �X�P�� �D�U�F�R�� �G�H��

�P�R�G�R���T�X�H���D�P�E�R�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P�����W�U�D�o�D���V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H��

�S�D�V�V�D���S�R�U���%���H���S�H�O�R���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R���G�R�V���D�U�F�R�V��

�$���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���S�D�U�D�O�H�O�D���j���U�H�F�W�D��m��

1. (1)

�'

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���'��

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D��

�P�D�L�R�U���T�X�H���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D���G�R���S�R�Q�W�R���'���j���U�H�F�W�D��i e traça-se arcos 

�D�R���O�R�Q�J�R���G�D���U�H�F�W�D��i�����1�R�P�H�L�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���3���H���4����

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���3��

Marca-se um arco no outro lado da recta i�����6�H�P���P�X�G�D�U���D��

abertura do compasso, repete-se o procedimento a partir 

�G�R���S�R�Q�W�R���4���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V���G�R�L�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P�����W�U�D�o�D��

�V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���D���S�D�U�W�L�U���G�R���S�R�Q�W�R���'�� �S�D�U�D���R���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R���G�R�V��

�D�U�F�R�V��

�$���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���j���U�H�F�W�D��i.
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������ �&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���&����

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �G�L�V�W�k�Q-

�F�L�D�� �P�D�L�R�U�� �T�X�H�� �D�� �G�L�V�W�k�Q�F�L�D�� �S�D�U�D�� �D�� �O�L�Q�K�D�� �G�D�G�D���� �6�H�P�� �P�X-

�G�D�U�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R���� �W�U�D�o�D���V�H�� �D�U�F�R�V�� �D�R�� �O�R�Q�J�R�� �G�D��

recta h�����H�P���F�D�G�D���O�D�G�R���G�H���&�����1�R�P�H�L�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���5���H���6���� 

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���5��

�0�D�U�F�D���V�H�� �X�P�� �D�U�F�R�� �Q�R�� �R�X�W�U�R�� �O�D�G�R�� �G�D�� �U�H�F�W�D���6�H�P�� �P�X�G�D�U�� �D��

abertura do compasso, repete-se o procedimento a partir 

�G�R���S�R�Q�W�R���6���G�H���P�R�G�R���T�X�H���D�P�E�R�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P�����7�U�D�o�D���V�H��

�X�P�D���U�H�F�W�D���D���S�D�U�W�L�U���G�H���&���S�D�U�D���R���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R���G�R�V���D�U�F�R�V��

�$���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���S�H�U�S�H�Q�G�L�F�X�O�D�U���j���U�H�F�W�D��h.

2. (1) �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���$��

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �P�D�L�V�� �G�R��

�T�X�H���D���P�H�W�D�G�H���G�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�%�@����

Com a mesma abertura do compasso, traça-se um arco 

�S�D�U�D���F�D�G�D���O�D�G�R���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���>�$�%�@����

�$�L�Q�G�D�� �F�R�P�� �D�� �P�H�V�P�D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R���� �F�R�O�R�F�D���V�H�� �D��

�S�R�Q�W�D�� �V�H�F�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �Q�R�� �S�R�Q�W�R�� �%���� �U�H�S�H�W�H���V�H�� �R�� �S�U�R�F�H-

�G�L�P�H�Q�W�R�� �D�Q�W�H�U�L�R�U�� �G�H�� �P�R�G�R�� �T�X�H�� �R�V�� �G�R�L�V�� �D�U�F�R�V�� �V�H�� �F�U�X�]�H�P����

�W�U�D�o�D���V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R�V���S�R�Q�W�R�V���G�H���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R��

�G�R�V���D�U�F�R�V���R�E�W�H�Q�G�R���D�V�V�L�P���D���P�H�G�L�D�W�U�L�]��

������ �&�R�O�R�F�D���V�H���D���S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���&��

�)�D�]���V�H�� �D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R�� �F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U�� �D�� �P�D�L�V�� �G�R��

�T�X�H���D���P�H�W�D�G�H���G�R���F�R�P�S�U�L�P�H�Q�W�R���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�&�'�@��

Com a mesma abertura do compasso, traça-se um arco 

�S�D�U�D���F�D�G�D���O�D�G�R���G�R���V�H�J�P�H�Q�W�R���>�&�'�@��

�$�L�Q�G�D�� �F�R�P�� �D�� �P�H�V�P�D�� �D�E�H�U�W�X�U�D�� �G�R�� �F�R�P�S�D�V�V�R���� �F�R�O�R�F�D���V�H�� �D��

�S�R�Q�W�D���V�H�F�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���'�����U�H�S�H�W�H���V�H���R���S�U�R�F�H�G�L-

�P�H�Q�W�R���D�Q�W�H�U�L�R�U���G�H���P�R�G�R���T�X�H���R�V���G�R�L�V���D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P��

�7�U�D�o�D���V�H���X�P�D���U�H�F�W�D���T�X�H���S�D�V�V�D���S�H�O�R�V���S�R�Q�W�R�V���G�H���F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R��

�G�R�V���D�U�F�R�V���R�E�W�H�Q�G�R���D�V�V�L�P���D���P�H�G�L�D�W�U�L�]��

1. (1) �����ž �����������ž (3) �������ž (4) �����ž �����������ž

�������������ž �������������ž �������������ž �������������ž ���������������ž
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2. (1) ������ (3)

(4) ������ ������

������ ������ ������

��������
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1. �† �D�à� �à����o, �† �E�à� �à������ o, �† �F�à� �à����o, �† �G�à� �à����o

2. �Æ�Q�J�X�O�R�V���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�Q�W�H�V���† a e�† f, �† b e�† g, �† c e�† h, �† d e�† e
�Æ�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���L�Q�W�H�U�Q�R�V�† b e�† e, �† c e�† f
�Æ�Q�J�X�O�R�V���D�O�W�H�U�Q�R�V���H�[�W�H�U�Q�R�V���† a e�† h, �† d e�† g
�Æ�Q�J�X�O�R�V���Y�H�U�W�L�F�D�O�P�H�Q�W�H���R�S�R�V�W�R�V�† a e�† c, �† b e�† d, �† e e�† g, �† f e�† h

(1) �&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���Y�p�U�W�L�F�H���%���G�R���k�Q�J�X�O�R���H���W�U�D�o�D���V�H��

�X�P���D�U�F�R���T�X�H���S�D�V�V�D���S�R�U���F�D�G�D���O�D�G�R���G�R���k�Q�J�X�O�R���H�P���G�R�L�V���S�R�Q�W�R�V��

�G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����1�R�P�H�L�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���3���H���4��

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���3���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���Q�D��

�U�H�J�L�m�R���H�Q�W�U�H���R�V���O�D�G�R�V���G�R���k�Q�J�X�O�R��
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3. �† �E�à� �à������ o, �† �F�à� �à����o, �† �G�à� �à������ o, �† �H�à� �à����o, �† �I�à� �à������ o, �† �J�à� �à����o, �† �K�à� �à������ o
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�6�H�P���P�X�G�D�U���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R�����F�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V-

�V�R�� �Q�R�� �S�R�Q�W�R�� �4�� �H�� �W�U�D�o�D���V�H�� �X�P�� �D�U�F�R�� �G�H�� �P�R�G�R�� �T�X�H�� �R�V�� �G�R�L�V��

�D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P����

�7�U�D�o�D���V�H�� �X�P�D�� �U�H�F�W�D�� �D�� �S�D�U�W�L�U�� �G�H�� �%�� �S�D�U�D�� �R�� �F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R�� �G�R�V��

�D�U�F�R�V����

�$���V�H�P�L���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���D���E�L�V�V�H�F�W�U�L�]���G�R���k�Q�J�X�O�R���G�D�G�R��

������ �&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���Y�p�U�W�L�F�H���(���G�R���k�Q�J�X�O�R���H���W�U�D�o�D���V�H��

�X�P���D�U�F�R���T�X�H���S�D�V�V�D���S�R�U���F�D�G�D���O�D�G�R���G�R���k�Q�J�X�O�R���H�P���G�R�L�V���S�R�Q�W�R�V��

�G�L�I�H�U�H�Q�W�H�V�����1�R�P�H�L�D���V�H���R�V���S�R�Q�W�R�V���5���H���6��

Coloca-se o compasso no ponto R e traça-se um arco na 

�U�H�J�L�m�R���H�Q�W�U�H���R�V���O�D�G�R�V���G�R���k�Q�J�X�O�R��

�6�H�P���P�X�G�D�U���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R�����F�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V-

�V�R�� �Q�R�� �S�R�Q�W�R�� �6�� �H�� �W�U�D�o�D���V�H�� �X�P�� �D�U�F�R�� �G�H�� �P�R�G�R�� �T�X�H�� �R�V�� �G�R�L�V��

�D�U�F�R�V���V�H���F�U�X�]�H�P��

�7�U�D�o�D���V�H�� �X�P�D�� �U�H�F�W�D�� �D�� �S�D�U�W�L�U�� �G�H�� �(�� �S�D�U�D�� �R�� �F�U�X�]�D�P�H�Q�W�R�� �G�R�V��

�D�U�F�R�V����

�$���V�H�P�L���U�H�F�W�D���W�U�D�o�D�G�D���p���D���E�L�V�V�H�F�W�U�L�]���G�R���k�Q�J�X�O�R���G�D�G�R

1. (1) �0�D�U�F�D���V�H���R���S�R�Q�W�R���$��

�)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D����cm��

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���Q�R���S�R�Q�W�R���$���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R��

�7�U�D�o�D���V�H���R���V�H�J�P�H�Q�W�R���G�H���U�H�F�W�D���>�$�&�@��

�)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D�����F�P��

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���&���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R��

�)�D�]���V�H���D���D�E�H�U�W�X�U�D���G�R���F�R�P�S�D�V�V�R���F�R�U�U�H�V�S�R�Q�G�H�U���D�����F�P��

�&�R�O�R�F�D���V�H���R���F�R�P�S�D�V�V�R���H�P���$���H���W�U�D�o�D���V�H���X�P���D�U�F�R���T�X�H���L�Q�W�H�U-
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�������† �' �à� �à����º
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�&�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� ���������ž

�������6�R�P�D��� �����������ž

�&�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� ���������ž

�������6�R�P�D��� �����������ž

�&�D�G�D���k�Q�J�X�O�R��� ���������ž

2. (1) ������ (3)

3. (1)

1. (1) raio = 3cm

�G�L�k�P�H�W�U�R��� ����cm

�������U�D�L�R��� ����m

�G�L�k�P�H�W�U�R��� ������m

(3) �U�D�L�R��� ����mm

�G�L�k�P�H�W�U�R��� ������mm

(4) �U�D�L�R��� ����cm

�G�L�k�P�H�W�U�R��� ����cm

�������U�D�L�R��� ����mm
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�������U�D�L�R��� ��������m

�G�L�k�P�H�W�U�R��� ������m
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2�� (1) ���P�L�Q ���������P�L�Q (3) �����P�L�Q (4) �����P�L�Q
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1�� (1) ���� ���������� (3) ���� (4) ��������

������������ ���������� ������������ ����������

���������� ������������ (11) ������ ��������������

1��
�-�X�U�R���V�L�P�S�O�H�V

�$�S�y�V Capital �-�X�U�R�����P�H�Q�V�D�O���0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O
1 mês ���������� �0�7 ������ �0�7 ���������� �0�7
�����P�r�V ���������� �0�7 ������ �0�7 ���������� �0�7
3 mês ���������� �0�7 ������ �0�7 ���������� �0�7
4 mês ���������� �0�7 ������ �0�7 ���������� �0�7
�����P�r�V ���������� �0�7 ������ �0�7 ���������� �0�7
�����P�r�V ���������� �0�7 ������ �0�7 ���������� �0�7

�2���Y�D�O�R�U���G�R���P�R�Q�W�D�Q�W�H���D�S�y�V�������P�H�V�H�V���G�H���D�S�O�L�F�D�o�m�R���p���G�H������������ �0�7��

2��
�-�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R

�$�S�y�V Capital �-�X�U�R�����D�Q�X�D�O���0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O
1 ano ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7
�����D�Q�R�V ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7
3 anos ���������� �0�7 �������������� �0�7 ���������������� �0�7

�$�R���¿�P���G�H�������G�H���D�Q�R�V�����R���V�H�Q�K�R�U���&�D�O�D�G�R���W�H�U�i������������������ �0�7���Q�R���E�D�Q�F�R��

2�� (1) �'�H�V�F �  �� �0�7���H���3�Y �  ������ �0�7 �������'�H�V�F �  ���� �0�7���H���3�Y �  ������ �0�7

(3) �'�H�V�F �  ������ �0�7���H���3�Y �  �������� �0�7 (4) �/ �  ���� �0�7���H���3�Y �  ������ �0�7

�������'�H�V�F �  ���� �0�7���H���3�Y �  ������ �0�7 �������'�H�V�F �  ������ �0�7���H���3�Y �  �������� �0�7

�������'�H�V�F �  ������ �0�7���H���3�Y �  �������� �0�7 �������'�H�V�F �  ������ �0�7���H���3�Y �  �������� �0�7

�������'�H�V�F �  ������ �0�7���H���3�Y �  �������� �0�7 ���������'�H�V�F �  ���������� �0�7���H���3�Y �  ������������ �0�7

(11) �'�H�V�F �  ������ �0�7���H���3�Y �  �������� �0�7 ���������'�H�V�F �  ������������ �0�7���H���3�Y �  �������������� �0�7
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3�� (1)

�-�X�U�R���V�L�P�S�O�H�V
�$�S�y�V Capital �-�X�U�R�����D�Q�X�D�O���0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O
1 ano ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7
�����D�Q�R�V ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7
3 anos ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7

(1) �-�X�U�R���V�L�P�S�O�H�V������������ �0�7

�������0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O�������������� �0�7

3�� ������

�-�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R
�$�S�y�V Capital �-�X�U�R�����D�Q�X�D�O���0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O
1 ano ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7
�����D�Q�R�V ���������� �0�7 �������� �0�7 ���������� �0�7
3 anos ���������� �0�7 �������������� �0�7 ���������������� �0�7

(1) �-�X�U�R���F�R�P�S�R�V�W�R������������������ �0�7

�������0�R�Q�W�D�Q�W�H���¿�Q�D�O�������������������� �0�7

Capítulo X - Correspondência

Quantidade de doces 1 �� 3 4 ��
Custo de doces �� 4 �� �� ����

Página 191

Página 192

1�� �$ ������������ �%������������ C ������������ �' ������������

2��

     



������

1�� (1)

�3�i�J�����O�L�G�D�V����x) �� 1 �� 3 4 �� �� �� �� �� ����
�3�i�J�����Q�m�R���O�L�G�D�V����y) ���� �� �� �� �� �� 4 3 �� 1 ��

1�� (1)

�-�R�U�J�H����x) �� �� ���� ���� ����
�3�D�L���G�R���-�R�U�J�H����y) ���� ���� 34 ���� 44

Página 196

������ � �� � ��

2. (1) � � �� ��� � � �� � � � �

������������m

(3)

������ � � �� � � ��� �������

(3) ���� anos

2. (1) � � �� � � �� ������

������ � � ����

(3) 13l

Páginas 194 e 195
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(4)

1�� (1) �3�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���G�L�U�H�F�W�D

������ �� ������ � � �� �� �� �� �� � ��

(3)

Páginas 197 e 198
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Página 200

2�� (1) a �  ���� b = 44 c �  ����

������ �������� � � ����� ���

(3) �2���F�L�F�O�L�V�W�D���O�H�Y�D�������K�R�U�D�V��

(4) �2���F�L�F�O�L�V�W�D���H�P�������K�R�U�D�V���S�H�U�F�R�U�U�H��������km.

1�� (1) a �  ���� b �  �� c = 4 d �  ����

�������3�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���L�Q�Y�H�U�V�D��

(3) �� �� ������ � � ����� �� � ��

(4)

2�� (1) a �  ���� b �  ������ c �  ������

�������3�U�R�S�R�U�F�L�R�Q�D�O�L�G�D�G�H���L�Q�Y�H�U�V�D��

(3)

�4�X�D�Q�G�R���D�V���J�U�D�Q�G�H�]�D�V���V�m�R���G�L�V�F�U�H�W�D�V�����R���V�H�X���J�U�i�¿�F�R���p���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D�G�R���S�R�U���S�R�Q�W�R�V���L�V�R�O�D�G�R�V���F�R�P�R��

�Q�R���J�U�i�¿�F�R���D�F�L�P�D��



������

�&�D�S�t�W�X�O�R���;�,�������7�D�E�H�O�D�V���H���J�U�i�¿�F�R�V���H���H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�D

1�� Nota (x) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D����fr)

�� �� ��������
1 4 ��������
�� �� ��������
3 3 ��������
4 1 ��������

n �  ���� ��������

1�� �4�X�D�Q�W�L�G�D�G�H�V���G�H���G�R�F�H�V���Y�H�Q�G�L�G�R�V���Q�X�P�D���P�H�U�F�H�D�U�L�D���G�X�U�D�Q�W�H���X�P�D���V�H�P�D�Q�D
���•���I�H�L�U�D

���•���I�H�L�U�D

���•���I�H�L�U�D

���•���I�H�L�U�D

�V�H�[�W�D���I�H�L�U�D

�6�i�E�D�G�R

�'�R�P�L�Q�J�R

2�� �6�D�O�W�R����x) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D����fr)

�>�����������������> �� ��������
�>�����������������> �� ��������
�>�����������������> �� ��������
�>�����������������> �� ��������
�>�����������������> 4 ��������

Total n �  ���� ��������

2�� (1) �����P�D�Q�J�D�V��

���������ž���G�L�D��

(3) �$���)�O�i�Y�L�D���D�S�D�Q�K�R�X���������P�D�Q�J�D�V��

1�� (1)

Frutas �%�D�Q�D�Q�D�/�D�U�D�Q�M�D�$�Q�D�Q�i�V �0�D�Q�J�D �3�D�S�D�L�D
Quantidades �� �� 4 �� 3

Páginas 204 e 205
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������

2. (1) Nº de irmãos �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi) �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D����fr)
�� �� ������
1 4 ��������
�� �� ��������
3 4 ��������
4 1 ��������
�� �� ��������
�� �� ��������

n �  ���� ��������

�������5�����������D�O�X�Q�R�V

(3) �$�� �Y�D�U�L�i�Y�H�O�� �H�V�W�D�W�t�V�W�L�F�D�� �p�� �G�L�V�F�U�H�W�D�� �S�R�U�T�X�H�� �R�V�� �G�D�G�R�V�� �D�V�V�X�P�H�P�� �X�P�� �Q�~�P�H�U�R�� �¿�Q�L�W�R�� �R�X��

�L�Q�¿�Q�L�W�R���Q�X�P�H�U�i�Y�H�O���G�H���Y�D�O�R�U�H�V���� �Q�m�R���S�R�G�H�Q�G�R���H�[�L�V�W�L�U���P�D�L�V���Q�H�Q�K�X�P���R�X�W�U�R���H�Q�W�U�H���G�R�L�V��

�Y�D�O�R�U�H�V���F�R�Q�V�H�F�X�W�L�Y�R�V��

(4)



������

2. (1)

3�� (1) �������D�O�X�Q�R�V �����������D�O�X�Q�R�V (3) 4 alunos (4) �����D�O�X�Q�R�V

�������������D�O�X�Q�R�V �������������Y�D�O�R�U�H�V�����������D�O�X�Q�R�V

2�� (1) �2���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O���P�R�V�W�U�D���R�V���P�H�V�H�V���H���R���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O���D���W�H�P�S�H�U�D�W�X�U�D��

����������oC

(3) �-�X�Q�K�R

(4) �-�D�Q�H�L�U�R�����)�H�Y�H�U�H�L�U�R�����0�D�U�o�R�����$�E�U�L�O�����1�R�Y�H�P�E�U�R���H���'�H�]�H�P�E�U�R��

������Nenhum

�������-�D�Q�H�L�U�R

�������-�X�O�K�R

��������oC

�������������������H��������

Cereais Milho Mapira �$�P�H�Q�G�R�L�PFeijão �$�U�U�R�]
Quantidades em toneladas (t) ���� ���� �� ���� ����
�)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D�������� �������� �������� �������� ��������
�Æ�Q�J�X�O�R���G�R���V�H�F�W�R�U���F�L�U�F�X�O�D�U�������ž �����ž �����ž �����ž �����ž
�)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���U�H�O�D�W�L�Y�D���������� ������ ���� ������ ������
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�������$���F�O�D�V�V�H���F�R�P���P�D�L�R�U���I�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D���p���>�����������������������>

(3)

(4)

2�� (1) ������

�������(�O�H���J�D�V�W�D���P�D�L�V���Q�D���D�O�L�P�H�Q�W�D�o�m�R��

(3) �(�O�H���W�H�P���S�R�X�S�D�G�R�������������� �0�7���S�R�U���P�r�V��

1�� (1) Classes �)�U�H�T�X�r�Q�F�L�D���D�E�V�R�O�X�W�D����fi)

�>�����������������������> 1
�>�����������������������> 4
�>�����������������������> ����
�>�����������������������> 14
�>�����������������������> ��
�>�����������������������> 4

Total ����
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2�� (1) �2���H�L�[�R���Y�H�U�W�L�F�D�O���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���R���Q�~�P�H�U�R���G�H���D�W�O�H�W�D�V��

�������2���H�L�[�R���K�R�U�L�]�R�Q�W�D�O���U�H�S�U�H�V�H�Q�W�D���D���G�L�V�W�k�Q�F�L�D����km�����S�H�U�F�R�U�U�L�G�D���S�R�U���D�W�O�H�W�D�V��

(3) �2���W�D�P�D�Q�K�R���G�R���L�Q�W�H�U�Y�D�O�R���G�H���F�O�D�V�V�H��é���G�H����������

(4) �-�D�Q�H�L�U�R�����)�H�Y�H�U�H�L�U�R�����0�D�U�o�R�����$�E�U�L�O�����1�R�Y�H�P�E�U�R���H���'�H�]�H�P�E�U�R��

�������6�m�R�������D�W�O�H�W�D�V���T�X�H���S�H�U�F�R�U�U�H�U�D�P���P�H�Q�R�U���G�L�V�Wâ�Q�F�L�D��

�������6�m�R���������D�W�O�H�W�D�V���T�X�H���S�H�U�F�R�U�U�H�U�D�P���X�P�D���G�L�V�Wâ�Q�F�L�D���P�H�Q�R�U���T�X�H��������km.

1. (1) x � �� �� ������ ������Mo���p���������H���������p���E�L�P�R�G�D�O(3) ��x � �� �� ������

2. (1) � � �� �� ��� ������Mo���p����������kg (3) ��� � �� �� ���
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Exercícios adicionais de cálculos

�������$�G�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V

(1)
���������

� ������

��

��� ������
���������

� ������

��

��� (3)
���������

� �������

��

�� (4)
���������

� �������

��

�� ������
���������

� �������

��

��

������
�����������

� �������� ������
�����������

� ��������� ������
�����������

� ��������� ������
�����������

� ��������� ��������
�����������

� ��������

(11)
�����������

� �������� ��������
�����������

� ��������� (13)
�����������

� �������� (14)
�����������

� �������� ��������
�����������

� ��������

��������
������������

� ���������� ��������
������������

� ���������� ��������
������������

� ���������� ��������
�����������

� �������� ��������
������������

� ����������

��������
�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� ��������
�����������

� ��������

��������
������������
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�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� ��������
�����������

� ��������

�������$�G�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V

(1)
�����������

� �������� ������
�����������

� �������� (3)
�����������

� �������� (4)
�����������

� �������� ������
�����������

� ��������

������
�����������

� �������� ������
�����������

� �������� ������
�����������

� �������� ������
�����������

� �������� ��������
�����������

� ��������

(11)
�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� (13)
�����������

� �������� (14)
�����������

� �������� ��������
�����������

� ��������

��������
�����������

� �������� ��������
�����������
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�����������
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� ��������
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�������$�G�L�o�m�R���G�H���Q�~�P�H�U�R�V���Q�D�W�X�U�D�L�V

(1)
�����������

� �������� ������
�����������

� �������� (3)
�����������

� �������� (4)
�����������

� �������� ������
�����������

� ��������

������
�����������

� �������� ������
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� �������� ������
�����������
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(11)
�����������

� �������� ��������
�����������

� �������� (13)
�����������

� �������� (14)
�����������
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